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درس و تطبيقات مباشرة

1يـغـايـسدـــالـخ

2ASFوال العدديــةالـــد

مشتقـة دالـة عنـد عـدد1.

࢞࡮ − ࢞࡭ = ࢞࡮ܐ = +ܐ ܐ࢞࡭
ࢌ࡭࡮

[࡮,࡭࣎] =
൫࢞ࢌ )ࢌ−൯ܐ+࡭ (࢞࡭

ܐ

الصيغـة الثـانيـة
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ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗

[࡮,࡭࣎]
)ࢌ (࢞࡭

)ࢌ ࢞࡭ + (ܐ

࢞࡭ ࢞࡭ + ܐ

࡭

۰

∆࢟

∆࢞= ܐ
(࡮࡭)

൫ࢌ࡯൯

ࢌ۷࢞࡭࢞࡮
۷ࢌ࡭࡮

∆࢟
∆࢞

=
൫࢞ࢌ )ࢌ−൯࡮ (࢞࡭

−࡮࢞ ࢞࡭
 

ࢌ࡭۰[࣎࡮,࡭] 

[࡮,࡭࣎] =
൫࢞ࢌ (࡭࢞)ࢌ−൯࡮

−࡮࢞ ࢞࡭


نسبـة تغيـر دالــة

قـاقـيــة دالــةـاشت

ࢌ࡭۰ࢌ
࢞࡭࢞࡮ࢌ

૚࢚૛࢚࢞࡭࢞࡮ 

࢓ࢂ ࢟࢕ =
∆࢟
∆࢚

=
࡭࢞−࡮࢞
૛࢚− ૚࢚

 

السرعـة المتوسطـة

ࢌ൫ࢌ࡯൯࡭۰

൫ࢌ࡯൯( )ࢌ,࢞࡭ )((࢞࡭ )ࢌ,۰࢞ ۰࢞))

[࣎࡮,࡭]ࢌ࡭࡮

(࡮࡭) 
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۰
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ࢌ[࢈,ࢇ]

ࢇ࢈

ࢌ[࢈,ࢇ]
ࢇ࢈

ࢌ[࢈,ࢇ]

ࢇ࢈

نتيجــة



࢞࡮

࢞࡭࡭࡮

[࡮࡭](࡮࡭)
[࡮࡭]

࢞࡭

࢞࡮

(࡮࡭)࢞࡭࢞࡭
[࡮࡭]ࢌ

࢞࡭(࡮࡭)࢞࡭ 

ܕܔܑ
࡭࢞→࡮࢞

=
൫࢞ࢌ (࡭࢞)ࢌ−൯࡮

࡭࢞−࡮࢞
 

 
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درس و تطبيقات مباشرة

الجـزائـر،قبـةـال،ي بن عمـرحـ 2

2ASFدالــةةقـاقيــاشت

1قـتطبي

૙࢞
 

1) )ࢌ )࢞ = ࢞૛− ૜࢞+ ૞ ૙࢞ = ૛

2) )ࢌ )࢞ =
࢞૛ା࢞ି૛

࢞ା૚ ૙࢞ = −૜

3) )ࢌ )࢞ = ඥ ૛࢞ + ࢞+ ૛ ૙࢞ = ૙

ࢌ۷૙࢞۷ 
ࢌ૙࢞

૙࢞ࢌ

ܕܔܑ
࢞→࢞૙

)ࢌ (૙࢞)ࢌ−࢞(
࢞−࢞૙

= ۺ

ۺ±∞ 

ۺࢌᇱ( ૙࢞) 

)ᇱࢌ ૙࢞) = ܕܔܑ
࢞→࢞૙

)ࢌ (૙࢞)ࢌ−࢞(
࢞−࢞૙

 

العـدد المشتـق

࢟:(܂) = )ᇱࢌ ૙࢞). (࢞− ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞)

ࢌ૙࢞
࢔૙( ૙࢞ )ࢌ, ૙࢞) )(܂)
ࢌᇱ( ૙࢞) 

التفسيـر البيـانـي
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࢟:(܂) = )ᇱࢌ ૙࢞). (ܐ) + )ࢌ ૙࢞)

࢞࢈− ࢇ࢞ = ࢈࢞ܐ = +ܐ ܐࢇ࢞
 

)ᇱࢌ ૙࢞) = ܕܔܑ
૙→ܐ

൫࢞ࢌ ૙+ܐ൯−ࢌ( ૙࢞)
ܐ

 

 

الصيغـة الثـانيـة

ᇱ࢞ ࢞

ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗

)ࢌ ૙࢞)

)ࢌ ૙࢞ + (ܐ

૙࢞ ૙࢞ + ܐ

)ᇱࢌ ૙࢞)࢔૙

࢔

ࢌ∆

∆࢞

(ࢀ)

൫ࢌ࡯൯

)ࢌ )࢞ = )ᇱࢌ ૙࢞). (࢞− ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞) + (࢞− ૙࢞).ࢿ(࢞− ૙࢞)

)ࢌ ૙࢞ + (ܐ = )ᇱࢌ.�ܐ ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞) + (ܐ)ઽ.�ܐ

൯ࢌ࡯۷൫ࢌ 

૙࢞

ࢌ൫ࢌ࡯൯

࢞૙࢞(܂)

ܐ 


ࢌ࢞۷ࢿ

૙࢞۷ 

ࢿܑܕܔ
࢞→࢞૙

(࢞− ૙࢞) = 

ࢌࢿ 

ࢌ( )࢞ ≈ )ᇱࢌ ૙࢞). (࢞− ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞)

)ᇱࢌ ૙࢞). (࢞− ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞)ࢌ૙࢞


ࢌ࢞۷ࢿ

ܐܐ۷ 

ࢿܑܕܔ
૙→ܐ

(ܐ) = ૙ 

ࢌࢿ 

ࢌ( ૙࢞ + (ܐ ≈ )ᇱࢌ.�ܐ ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞)

)ᇱࢌ.�ܐ ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞)ࢌ૙࢞

 

ـيالتقـريب التـآلف

ᇱ࢞ ࢞

ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗

)ࢌ ૙࢞) + )ᇱࢌ.ܐ ૙࢞)

)ࢌ ૙࢞)

)ࢌ ૙࢞ + (ܐ

૙࢞ ૙࢞ + ܐ

)ᇱࢌ ૙࢞)࢔૙

࢔

)ᇱࢌ࢞∆ ૙࢞)

∆࢞

(ࢀ)

൫ࢌ࡯൯

∆࢟

ܐ .ઽ(ܐ)




 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

و تطبيقات مباشرةدرس

3يـغـايـسدـــالـخ

2ASFدالــةةقـاقيــاشت

55قـتطبي

൜
(૚)ࢌ = ૚

)ᇱࢌ )࢞ = ૜࢞૛��������࢞ ∈ ܀

ࢌ 

1ࢌ(૚,૚)

(૚,૛)ࢌ

2࢞ሱ⎯ሮ ࢞૜ࢌ

ࢌ(૚,૛)

ࢌ(૚,૛) 

22قـتطبي

1(૛+ ܐ૛(ܐ

૙

(૛,૙૝)૛(૚,ૢૡ)૛(૛,૙૙૚)૛ 

2(૚+ ܐ૜(ܐ

૙

(૚,૙૝)૜(૙,ૢ૟)૜ 

3
૚

૜ାܐ
ܐ

૙

૚

૜,૙૛


૚

૛,ૢૢ


૚

૜,૚
 

4√૞+ ܐܐ

૙

ඥ૞,૙૚√૝,ૢૠ√૝,ૡ૜

5ܑܖܛቀ
ૈ
૟

+ ቁܐ

૙ܐ

ቀܖܛܑ
૛ૠૈ
૚૞૙

ቁܑܖܛቀ
૝ૠૈ
૛૝૙

ቁ

 
33قـتطبي

√૚+ ܐܐ

૙ 

√૚૛૞√૚ૠૠ√ૡ૟ 

4قـتطبي

1ࢌ܀ − {૛ ૜⁄ }ࢌ( )࢞ =
૜࢞−૚
૛−૜࢞



aࢌ૙࢞ = ૚

bࢌ(૚+ ૙ܐ(ܐ

ࢌ(૚,૙૜)ࢌ(૙,ૢૢૡ)

2ࢌ܀૛࢞૛− ૜࢞+ ૚

aࢌ૙࢞ = −૚

bࢌ(−૚+ ܐ(ܐ

૙ࢌ(−૚,૙૛)ࢌ(−૙,ૢૠ)

3ࢌ܀√૚+ ࢞

cࢌ૙࢞ = ૛

dࢌ(૛+ ૙ܐ(ܐ

ࢌ(૛,૙૙૞)ࢌ(૚,ૢૢ૝)

ࢌ

ࢌ( )࢞ࢌᇱ( ૙࢞)ࢌ( ૙࢞) 

ࢌ
ܐ 

)ࢌ ૙࢞ + (ܐ ≈ )ᇱࢌ.�ܐ ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞) 

࡭૙( ૙࢞;࢟૙)ࢌᇱ( ૙࢞) ≠ ૙

࡭૚( ૚࢞;࢟૚)૚࢞ = ૙࢞ + ࢎ

ࢌᇱ( ૙࢞)࡭૙

࢟૚ = )ᇱࢌ.�ܐ ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞)( ૙࢞ + (ܐ ≈

)ᇱࢌ.�ܐ ૙࢞) + )ࢌ ૙࢞)ܐ

)૚࡭ ૚࢞;࢟૚)൫ࢌ࡯൯ࢌ 

࡭૚

૛൫࢞࡭ ૚ + )ࢌ;�ࢎ ૚࢞) + )ᇱࢌࢎ ૚࢞)൯

࢔࡭( ࢞࢔(࢔࢟;࢞࢔ = ૚ି࢞࢔ + ࢎ

࢟࢔ = )ᇱࢌ.�ܐ (૚ି࢞࢔ + )ࢌ ࢔૚)ି࢞࢔ ≥ ૚

ࢌ૜࡭૛࡭૚࡭૙࡭

ܐ

ܐ૙ 

طـريقـة أولــر

ᇱ࢞ ࢞

ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗

૜࡭

૛࡭

૚࡭

૙࡭

࢟૚

࢟૛

࢟૜

૙࢞ ૚࢞ ૛࢞ ૜࢞

)ᇱࢌࢎ ૙࢞)

)ᇱࢌࢎ ૚࢞)

)ᇱࢌࢎ ૛࢞)

࢟૙
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66قـتطبي

൜
(૙)ࢌ = ૛

)ᇱࢌ )࢞ = ૚/૛ࢌ( )࢞������࢞ ∈ ܀

ࢌ 

1ࢌᇱ(૙)

2ࢌ(૙,૚)ࢌᇱ(૙,૚)ࢌ(૙,૛)

8قـتطبي

૙࢞ 

1) )ࢌ )࢞ = ૜+ √૛− ࢞ ૙࢞ = ૛ି

2) )ࢌ )࢞ = ඥ૛ ૛࢞− ૜࢞+ ૚ ૙࢞ = ૚ା

3) )ࢌ )࢞ = ඥ|૛ ૛࢞− ૜࢞+ ૚| ૙࢞ = ૚

77قـتطبي

૙࢞ 

1) )ࢌ )࢞ =
૚+| |࢞

૚+ ૛࢞ ૙࢞ = ૙

2) )ࢌ )࢞ =
ห࢞ −૚ห
࢞−૛ ૙࢞ = ૚

3) )ࢌ )࢞ = ห࢞ ૛− ࢞− ૟ห ૙࢞ = −૛

ࢌ૙࢞
ࢌ૙࢞ࢌ

૙࢚ 

)ࢂ )࢚ = ܕܔܑ
→࢚ ૙࢚

)ࢌ )ࢌ−࢚( ૙࢚)
−࢚ ૙࢚



السـرعـة اللحظيـة

ࢌ૙࢞

= ۺ
)ࢌ )ࢌି࢞( ૙࢞)

࢞ି࢞૙
ܑܕܔ

࢞
ಭ
→࢞૙

ۺ 

قابليـة الاشتقـاق مـن اليميـن

ࢌ૙࢞

= ۺ
)ࢌ )ࢌି࢞( ૙࢞)

࢞ି࢞૙
ܑܕܔ

࢞
ಬ
→࢞૙

ۺ

قابليـة الاشتقـاق مـن اليسـار

ۺ> ૙

ۺ< ૙

مـلاحظــة

ܑܕܔ
࢞
ಬ
՜࢞૙

)ࢌ )ࢌ−࢞( ૙࢞)
࢞− ૙࢞

= ܕܔ૚ܑۺ
࢞
ಭ
՜࢞૙

)ࢌ )ࢌ−࢞( ૙࢞)
࢞− ૙࢞

= ૛ۺ 

ۺ૚ ≠ ࢌ૛ۺ
)૙࢔ ૙࢞ )ࢌ, ૙࢞) )(܂૚)(܂૛)

ۺ૚ۺ૛�૙࢞ 

النقطـة الـزاويـة

ᇱ࢞ ࢞

ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗ ࢞૙࢞

)ࢌ ૙࢞)
૙࢔

(૚܂)

(૛܂)

|࢞ି૛|

૜ି࢞
+ ૛

ܑܕܔ
࢞→࢞૙

)ࢌ )ࢌ−࢞( ૙࢞)
࢞− ૙࢞

= ±∞ࢌ

࢔૙( ૙࢞ )ࢌ, ૙࢞) )
࢔૙

نقطـة التـوقـف

ᇱ࢞ ࢞

ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗

૙࢔

(૚܂)

)ࢌ ૙࢞)

૙࢞

√࢞− ૛+ ૛

ܑܕܔ
࢞→࢞૙

)ࢌ )ࢌ−࢞( ૙࢞)
࢞− ૙࢞

= +∞



ܑܕܔ
࢞→࢞૙

)ࢌ )ࢌ−࢞( ૙࢞)
࢞− ૙࢞

= −∞



مـلاحظــة

ࢌ૙࢞

)ࢌ )ࢌି࢞( ૙࢞)

࢞ି࢞૙
= ܕܔܑ

࢞
ಬ
→࢞૙

)ࢌ )ࢌି࢞( ૙࢞)

࢞ି࢞૙
= ܕܔܑۺ

࢞
ಭ
→࢞૙

نتيـجــة
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دالـة علـى مجــالقــةـمشت2.

ᇱࢌ ∶ ቊ
࢞ሱ⎯⎯⎯⎯ሮ )ᇱࢌ )࢞

۷
૞

ሱ⎯⎯⎯⎯ሮ ܀

ࢌ۷܀

૙࢞۷ 

࢞۷

ࢌᇱ( )࢞ࢌࢌࡰ

ࢌᇱ

المشتقـةالـدالــة

مشتقـات الـدوال المـألـوفـة

  

૚

࢞

−૚
૛࢞

࢞ ∈ ∗܀

૚
࢞࢔

࢔−
ା૚࢞࢔ ࢞ ∈ ∗܀

√࢞
૚

૛√࢞
࢞ ∈ ]૙, +∞[

࢔࢞.ࢇ ࢔.ࢇ ૚ି࢔࢞ ࢞ ∈ ܀

+࢞.ࢇ ࢈ ࢇ ࢞ ∈ ܀

ࢇ ૙ /

࢞ܖܛܑ ܛ࢞ܗ܋ ࢞ ∈ ܀

ܛ࢞ܗ܋ ࢞ܖܛܑ− ࢞ ∈ ܀

࢞ܖ܉ܜ
૚

૛࢞ܛܗ܋
࢞∈ ܀ − ቄ

࣊

૛
+ ࢑࣊ቅ

࢞ܖ܉ܜܗ܋
ି૚

૛࢞ܖܛܑ
࢞ ∈ ܀ − {࢑࣊}

ࢌ܏۷

+ࢌ ۷܏ 

+ࢌ) )ᇱ(܏ )࢞ = )ᇱࢌ )࢞ + )ᇱ܏ )࢞

مشتـق مجمــوع دالتيـن

ࢌ܏۷

×ࢌ ۷܏ 

×ࢌ) )ᇱ(܏ )࢞ = )ᇱࢌ )࢞ × )܏ )࢞ + )ᇱ܏ )࢞ × )ࢌ )࢞

مشتـق جـداء دالتيـن

ࢌ۷ܓ

ܓ× ۷ࢌ 

×ܓ) )ᇱ(ࢌ )࢞ = ×ܓ )ᇱࢌ )࢞

و عـدددالــةمشتـق جـداء

ࢌ܏۷܏≠ ૙

܏/ࢌ۷

ቀ
ࢌ

܏
ቁ
ᇱ

(࢞) =
)ᇲࢌ )܏×࢞( )ᇲ܏ି࢞( )ࢌ×࢞( )࢞

)܏] )࢞]૛


مشتـق حـاصـل قسمـة دالتيـن

ࢌ۷ࢌ≠ ૙

૚/ࢌ۷

ቀ
૚

ࢌ
ቁ
ᇱ

(࢞) =
)ᇲࢌି )࢞

)ࢌ] )࢞]૛

دالــةمشتـق مقـلـوب

܏۷ࢌ

(۷)ࢌ܏ܗࢌ۷

)ᇱ(܏࢕ࢌ) )࢞ = )ᇱ܏ )܏ᇱ൫ࢌ࢞( )࢞൯

مشتـق مـركـب دالتيـن

܀










نـظـريـات

نتيـجــة

  

૚

)࢔ࢌ )࢞

)ᇲࢌ.࢔ି )࢞

)శ૚࢔ࢌ )࢞
)ࢌ )࢞ ≠ ૙

ඥࢌ( )࢞
)ᇲࢌ )࢞

૛ඥࢌ( )࢞
)ࢌ )࢞ > ૙

)࢔ࢌ )࢞ )ᇱࢌ.࢔ )૚ି࢔ࢌ.࢞( )࢞ )ࢌ )࢞ ∈ ܀

+࢞ࢇ)ࢌ (࢈ +࢞ࢇ)ᇱࢌ.ࢇ (࢈ ࢞ ∈ ܀

)ࢌ]ܖܛܑ )࢞] )ᇱࢌ )ࢌ൫ܛܗ܋.࢞( )࢞൯ ࢞ ∈ ܀

)ࢌ]ܛܗ܋ )࢞] )ᇱࢌ− )࢞. ܛܑ )ࢌ൫ܖ )࢞൯ ࢞ ∈ ܀

)ࢌ]ܖ܉ܜ )࢞]
)′ࢌ )࢞

)ࢌ૛൫ܛܗ܋ )࢞൯
)ࢌ )࢞ ≠

࣊

૛
+ ࢑࣊

)ࢌ]ܖ܉ܜܗ܋ )࢞]
)′ࢌ− )࢞

ܛܑ )ࢌ૛൫ܖ )࢞൯
)ࢌ )࢞ ≠ {࢑࣊}




 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

درس و تطبيقات مباشرة

6

2ASFدالــةةقـاقيــاشت
1313قـتطبي

)ࢌ )࢞ = −࢞૜ + ࢞૛ + ࢞+ ૛

ࢌ܀ 

ࢌ

࡭(૜ ૛⁄ ,ૠ ૛⁄ )

1414قـتطبي

܀ࢌ − {−૛}ࢌ( )࢞ =
૚ି࢞ࢇ

࢞ା૛


ࢌ(࡯)ࢇ
(ܗ, ଍⃗, ଎⃗) 

ࢇ(࡯)

−૚−૜

1515قـتطبي

)ࢌ܀ࢌ )࢞ =
૜࢞૛+ࢼ+࢞ࢻ

࢞૛+૚

,ࢼ(࡯)ࢌ
(ܗ, ଍⃗, ଎⃗)

હ,ࢼ࢟ = ૝࢞+ ૜

(۱)૙

1616قـتطبي

܀ࢌ 

)ࢌ )࢞ = ૛࢞ࢇ + +࢞࢈ ࢉ 

࢈ (࡯)ࢉࢇ,

૚–૛(−૛,−૞)

1717قـتطبي

ࢌ 

)ࢌ )࢞ = ࢓ ࢞૜− ࢞૛ + ૜ 

࢓(࡯)ࢌ
(ܗ, ଍⃗, ଎⃗)

࢓

(۱)

1188قـتطبي

܀ࢌ − {૚} 

)ࢌ )࢞ = +࢞ࢇ +࢈
ࢉ

࢞−૚
 

,ࢇ࡯(࡯)ࢌ
(ܗ, ଍⃗, ଎⃗)

ࢇ,�࢈ࢉ(࡯)
(૛,૟)૜

࢟ = ૜࢞+ ૚

1010قـتطبي

܀ࢌ 

)ࢌ )࢞ = −࢞૝ + ૛࢞૛ + ࢞ 

,ܗ)ࢌ(࡯) ଍⃗, ଎⃗)

1(࡯)૙࢞
2(࡯)

࢟ = ࢞+ ૛

9قـتطبي

 

1) )ࢌ )࢞ = ૛࢞૜ + ૝࢞૛− ૞࢞

2) )ࢌ )࢞ = ൫૜࢞૛− ૛࢞+ ૞൯
૜

3) )ࢌ )࢞ =
૛࢞−૜

૜ ૛࢞−૛
+
࢞૛−૚

࢞૛+૜

4) )ࢌ )࢞ = ඥ ૛࢞− ૜࢞+ ૛

5) )ࢌ )࢞ = (૛࢞− ૜)√૜࢞+ ૞

6) )ࢌ )࢞ =
ඥ࢞−૚
࢞+૛

−
ඥ࢞+૝
࢞−૛

7) )ࢌ )࢞ = −૛࢞)ܛܗ܋ ૚)

8) )ࢌ )࢞ = ܛܑ +૞࢞−)ܖ ૜)

9) )ࢌ )࢞ = ܛܑ) ܖ )࢞. ܛ࢞ܗ܋) + ૚)

10) )ࢌ )࢞ = ܛܑ +૛(૞࢞ܖ ૜)

11) )ࢌ )࢞ = (૜ +࢞)ܛܗ܋.࢞( ૜)

12) )ࢌ )࢞ =
ܛܑ ࢞ܖ
࢞−૚

+
૚

ܛ࢞ܗ܋

13) )ࢌ )࢞ =
ܛ࢞ܗ܋ +૚
൫࢞ܖܛܑ +૜൯

+
ܛܑ ࢞ܖ
࢞

1122قـتطبي

܀ࢌ 

)ࢌ )࢞ = ࢞૜− ૜࢞૛ + ૜࢞− ૚ 

(࡯)(ܗ, ଍⃗, ଎⃗)

1((࡯)
2(܀ࢌᇱ( )࢞ = ૙
3((࡯)૜
4((۲)࢟ = +࢞ࢇ ࢈

(۲)(࡯)ࢇ

1111قـتطبي

܀ࢌ 

)ࢌ )࢞ = ࢞૛− ૞࢞+ ૝ 

(࡯)(ܗ, ଍⃗, ଎⃗)

1ۻ(࡯)
࢟ = ૜࢞− ૚

2ࢇ(࡯)ࢇ

3(࡯)۽
 

ᇱࢌ܀۷ࢌ

۷ࢌᇱ૙࢞

۷ࢌᇱ( ૙࢞)
 

نتيـجــة




 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
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2ASFدالــةةقـاقيــاشت

يـةـطبيقـات الاشتقـاقت3.

ᇱࢌ܀۷ࢌ 

ࢌᇱ( )࢞ > ૙۷ࢌ۷

ࢌᇱ( )࢞ < ૙۷ࢌ۷

ࢌᇱ( )࢞ = ૙۷ࢌ۷ 

اتجـاه تغيــر دالــة

ᇱࢌ܀۷ࢌ 

ࢌ۷ࢌᇱ( )࢞ > ૙۷

ࢌ۷ࢌᇱ( )࢞ < ૙۷

ࢌ۷ࢌᇱ( )࢞ = ૙۷ 

نتيـجــة

2121قـتطبي

 

aࢌ

bࢌ۲

cࢌ( )࢞ = ૙۲

1) )ࢌ )࢞ = ૛࢞૜− ૜࢞૛− ૚૛࢞+ ૞ ۲ = [૙,૚]

2) )ࢌ )࢞ = −૛+
ඥ ૛࢞−૚
࢞−૚

۲ = [૚,૛]

3) )ࢌ )࢞ =
૜࢞−૜࢞−૟
૛࢞+૝

۲ = [૛,૜]

2020قـتطبي

࡭۰ 

1) ࡭ =
૚−൫૚,૝૚૝૛૚૜૞൯

૛

૚+൫૚,૝૚૝૛૚૜૞൯
૛ ࡮ =

૚−൫૜,૚૝૚૞ૢ૛૟૞൯
૛

૚+൫૜,૚૝૚૞ૢ૛૟૞൯
૛

2) ࡭ =
૜,૝ૠ૛૚૜૞ૢ

൫૝,૝ૠ૛૚૜૞ૢ൯
૛

+૛
࡮ =

૜,૞ૡ૛૞ૠ૞૟ૢ

൫૝,૞ૡ૛૞ૠ૞૟ૢ൯
૛

+૛

3) ࡭ =
൫ૠ,૟૝૞ૠ૞૚૜૚൯

૛
+૜

૟,૟૝૞ૠ૞૚૜૚
࡮ =

(ૠ,૛૜૟૙૟ૠૢૠ)૛+૜
૟,૛૜૟૙૟ૠૢૠ

1919قـتطبي

 

 1) )ࢌ )࢞ =
૜࢞+ ૛࢞−૚
૛࢞−૚

2) )ࢌ )࢞ =
૜࢞−૜࢞−૟
૛࢞+૝

3) )ࢌ )࢞ =
૛࢞−૞࢞+ૠ
࢞−૛

4) )ࢌ )࢞ =
૛࢞૛+૝࢞+૛
૛࢞+૛࢞+૛

5) )ࢌ )࢞ =
࢞−૜

૛࢞−૟࢞+૚૜

6) )ࢌ )࢞ = |࢞+ ૛| +
૝࢞
૛࢞ି૝

7) )ࢌ )࢞ =
ห࢞ −૚ห
࢞−૛

8) )ࢌ )࢞ = ૜࢞+ √ ૛࢞− ૝

9) )ࢌ )࢞ = √ ૛࢞− ૝࢞− ૞

10) )ࢌ )࢞ = ට
૜࢞

࢞−૛

11) )ࢌ )࢞ = ࢞૝− ૝࢞૛ + ૜

2525قـتطبي

)ࢌ܀ࢌ )࢞ = ࢞૝− ૝࢞૛ + ૜ 

a܀࢞૝− ૝࢞૛ + ૜ = ૙

bࢌ܀

[−૟,૟]

c

 

 

1(૚/ࢌ( )࢞

2(ඥࢌ( )࢞

|)ࢌ)3 |࢞)

)ࢌ|)4 )࢞|

)૛ࢌ)5 )࢞

)૜ࢌ)6 )࢞

൫࢞ࢌ)7 ૛൯

൫࢞ࢌ)8 ૜൯

24قـتطبي

ࢌ 

 

 

 

 

 

1(૚/ࢌ( )࢞

2(ඥࢌ( )࢞

|)ࢌ)3 |࢞)

)ࢌ|)4 )࢞|

)૛ࢌ)5 )࢞

)૜ࢌ)6 )࢞

൫࢞ࢌ)7 ૛൯

൫࢞ࢌ)8 ૜൯

࢞ −1 0 2 4 6 8 9

)ᇱࢌ )࢞

)ࢌ )࢞

1 2

−2 −1

000

00 −+−
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)ࢌ܀ࢌ )࢞ = ࢞૜− ૜࢞+ ૝ 

1ࢌ[−૜,૜]

2ࢌ[−૜,૜]

3ࢌ( )࢞ = ૚ቂ−
૞
૛
, −

૜
૛
ቃ

4

)ࢌ )࢞ = ૛ࢌ( )࢞ = ૜ࢌ( )࢞ = ૞ࢌ( )࢞ = ૟ 

2233قـتطبي

܀ࢌ − {૚}ࢌ( )࢞ =
࢞૛+૚
࢞−૚

 

aࢌ
b 

 1) )ࢌ )࢞ =
࢞+૚
√࢞−૚

2) )ࢌ )࢞ =
࢞૝+૚

࢞૛−૚

3) )ࢌ )࢞ = ቀ
࢞૛+૚
࢞−૚

ቁ
૛

4) )ࢌ )࢞ =
࢞−૚

࢞૛+૚

5) )ࢌ )࢞ = ට࢞
૛+૚
࢞−૚

6) )ࢌ )࢞ =
ܛܑ ܖ

૛
࢞+૚

૚−࢞ܖܛܑ

7) )ࢌ )࢞ =
૛࢞+૚ܛܗ܋
ܛ࢞ܗ܋ −૚

8) )ࢌ )࢞ =
૛࢞+૚ܖ܉ܜ
૚−࢞ܖ܉ܜ




 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
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2ASFدالــةةقـاقيــاشت

[࢈,ࢇ]૙࢞[࢈,ࢇ]ࢌ

ࢌᇱ૙࢞
)ࢌ ૙࢞)ࢌ[࢈,ࢇ] 

يـةـالقيمـة الحـديـة المحل

ࢌ۷ࢌᇱ
૙࢞۷

ࢌ૙࢞ࢌᇱ( ૙࢞) = ૙

نتيـجــة

ࢌᇱ( ૙࢞) = ૙ࢌ
૙࢞ࢌᇱ

 

مـلاحظــة

ࢌ[࢈,ࢇ]

૙࢞[࢈,ࢇ]

ࢌᇱᇱ૙࢞
࢔૙( ૙࢞ )ࢌ, ૙࢞) )(۱)[࢈,ࢇ] 

نقطـة الانعـطـاف

ࢌᇱᇱ( ૙࢞) = ૙

ᇱᇱࢌ૙࢞ࢌ

مـلاحظــة

ࢌᇱ૙࢞

࢔૙( ૙࢞ )ࢌ, ૙࢞) )ࢌ 

نـظـريــة

࢔૙(۱)
(۱)࢔૙(۱)

 

 
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ᇱ࢞ ࢞

ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗

)ࢌ ૙࢞)
૙࢔

૙࢞

(܂)

ࢌ

૙࢞࢔૙( ૙࢞ )ࢌ, ૙࢞) )

(܂) 
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࢟ᇱ

ଙ⃗

ଚ⃗

ࡻ
ᇱ࢞ ࢞

࢟

(܂)

(܂)

૙࢔

૙࢔

૙࢞ ૙࢞

࢟= )ࢌ )࢞

)ࢌ ૙࢞)

)ࢌ ૙࢞)
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࢓ࢌ࢞࢓ࢌ ( )࢞ =
࢓ ࢞ା࢞૛

࢞૛ି૚


࢓ 

1ࢌ

2ࢌ 

2727قـتطبي

)ࢌ࢞ࢌ )࢞ =
ࢉ+࢞࢈+૛࢞ࢇ

࢞−૛

,ࢼ(࡯)ࢌ
(ܗ, ଍⃗, ଎⃗) 

ࢇ,�࢈ࢉ(࡯)
(૙,−૚)

–૜૚ 

2288قـتطبي

ࢌ܀ࢌ( )࢞ = ࢞૜− ૟࢞− ૞ 

,ܗ)(࡯) ଍⃗, ଎⃗)

1(࡯)ۻ

2ۻ
(࡯) 

2929قـتطبي

)ࢌ܀ࢌ )࢞ = ࢞૜ + ૜࢞૛ + ૜࢞− ૚

,ܗ)(࡯) ଍⃗, ଎⃗)

1(܂)(࡯)ۻ

(−૚, −૛)
(࡯)(܂)

2ࢌᇱ
 



درس و تطبيقات مباشرة

9يـغـايـسدـــالـخ

2ASFدالــةةقـاقيــاشت

رى جبـل قـومـك هضبـة ، بـل ان هضبتهـم تكـاد ـريـد بلـوغ قمـة جبـل قـوم يحسنـون تـعنـدمـا ت"

:تكـون بطحـاء فلا تكـاد تميـز لهـم قمـة ، فهـم فيهـا سـواء كمـن يعمـل كمـن لا يعمـل

و الكـل يصنـع و لك أن ، و الكـل يـزرع وقليـل مـن يشبـع ، مسيـر  الكـل يسيـر و لا شـيئتـرى 

هجـرهـم الاحسـان لمـا خـذلـوه ففـرضت .و الكـل ...،!فلا أروعو ان كـان، مـا أبـدع تتحسس

"!عليهـم الأرض عـدلهـا بمـا اقترفـوه فكـان نعـم العـدل و كـانـو نعـم الرعيـة

غـيـخـالــد سـاي

ࢌᇱ
ࢌᇱᇱ૙࢞

ࢌ

 

 

 

 

ࢌᇱ

ࢌᇱᇱ૙࢞ࢌ


 

 

 

 

ࢌᇱ
ܕܔᇱᇱ૙࢞ܑࢌ

࢞→ ૙࢞

)ᇱࢌ ૙࢞) = ∞

ࢌ

وضعيـة الممـاس عنـد نقطـة الانعطـاف

ᇱ࢞ ࢞

ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗

)ࢌ ૙࢞)

૙࢞

૙࢔

(܂)

ᇱ࢞ ࢞

ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗

)ࢌ ૙࢞)

૙࢞

૙࢔

(܂)

࢞ᇱ ࢞

ଚ⃗

࢟ᇱ

࢟

ࡻ ଙ⃗

)ࢌ ૙࢞)

૙࢞

૙࢔

(܂)

الأولــىحــالــةال

انيــةـثالحـالــةال

لـثـةاـثالحـالــةال

࢞ ૙࢞

ᇱࢌ + ૙ +

ᇱࢌ − ૙ −

ᇱᇱࢌ − ૙ +

࢞ ૙࢞

ᇱࢌ + + +

ᇱࢌ − − −

ᇱᇱࢌ − ૙ +

࢞ ૙࢞

ᇱࢌ + ∄ +

ᇱࢌ − ∄ −

ᇱᇱࢌ − ∄ +


