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 (

��  :(�1 ا�*�0/ أن �.�ر أ,+ ا�*�$�(
) ا�
  ا�*�$�ع ا4ول 

  
  ) ��8ط  04( : ا�*��) ا4ول  

�7 ����,� ا6,�اد ا��4�45 ، ا���) 1 
����) د�� )Eذات ا�����ل ( ) ;x y ��� 414:  ا��  1170 72x y− =   

   .72  و 414 ، 1170:   ,ّ�@ ا�� -? ا����
ك ا6آ�
 �>,�اد -   أ
) �ّ�@ أ�I إذا آ �G ا�EF ���- ب ) ;x y��J� K� ، �4�45د��  �@ ا6,�اد ا� ( )EنM�  :[ ]1 23y ≡.    

)ا��� د����Jل  ا-�O�E - �ـ )E.   

2 (λ P�Q0  ,�د 	���7   β βα α I- -ي أSم ا����اد ا� U� 7� 5 P�Q200β  ، و α يSم ا����اد ا� U� 7�   
   I- -6 أ.   @�ّ,α و β Pاآ� ?! ، λ ي
�7 ا�UE م ا��� .  

�] إ�Z ��اء ,�ا�� أو��� وا-�O�E ا6,�اد ا������X ا��2016 7��J ا���د  -أ) 3��E� آ� �ّ�   ?2016.   
�\] - ب  : ( )  ;  PPCMm a b=َو    ( )bad PGCD  ;  =.   

       �����Xا6,�اد ا� @�ّ,aو b ^�4�  :2 2 2  2016m d− = .   

       ) ��8ط 05: ( ا�*��) ا����%  

                   ���P ا�����ي إ�Z ا���J? ا���� �� وا���� E ._�Eا� 
����   A ، B وC P�`
   :   ��� `�  ,ZJ ا��
 5 4Az i= − ،  1 4Bz i= − 4Cz    و − i= − −  .  

1 ( @Q��S 7J
 ا���
ف آ�  b ��ا� I� ا���  :( )S A B= و  ( )S B C=.   

   .S اآ�P ا��� رة ا��
آ�� �I� ��J -   أ
��� ، ا��او� وا��
آ� - بEا� @�ّ, Ω I� ��J� S.   
2 ( 
b ��ا� I� ا���S�X�� �Q� c�
 M ����� ي��� 0z��z ^ �@ ا�� ≠  �X�Eا� ،  M ′ ���Kذات ا�  z ′.   

):  `4�c أن -   أ )  z z i z zΩ =′ ′− −.    

MMΩ  ا-�O�E 	���� ا��JF^ -ب  ′.   
3 ( 7J
ف ��� ��� ا�E�_ �@ ا�����ي ا��
آP آ�  �� :AA ) ، n,�د 	���7   و�@ أ�� آ�0= )nn ASA =+1 .    

  ���� Zإ� ��
�nA ��
� � nz.    


 ا���� ���  ����( )nu 7J�� آ�  
100:   ا��� AAu =+n  ، 1  و�@ أ�� آ� ,�د 	���7 = nnn AAu.   

) �ّ�@ أن -أ   )nu ّ�ه  ا6ول�أ- -�  و @���` PJX ��-�Eه ��� ��� .  
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   .nu ����� n اآ�P ,� رة -ب 

  :0��nS ^ ، ا�����عn ا��P ، ����� -�ـ 1
...      n nS u u u= + + +P�    .                ، !? ا�


 n ا��P ����� -د X�ا� h5� nr^JF�� � �X�4�ة ا�
�J� 1nا� nA A +Ω.   

       ) ��8ط  04(  : ا����: *��) ا�

��ب إ�Z ا���J? ا���� ��  �7 ا�f\ ء ا�E�و                     ��
 ا�E�_   ا���� ���� ،: ( )4 ; 2 ; 2A  ،  

 ( )5 ; 2 ; 3B −،  ( )1 ; 1; 1C وا   ?������( )∆ 7X�-ا�� ��F��� � ف
): ا��� )
1 2

1   

1 2

x t

y t t

z t

= +
 = + ∈
 = +

ℝ  

 ( )P يSي ا����
 ا��ّ��  �X�E� A  و?����),��دي ,ZJ ا�� )∆.   

���ي-أ) 1�J� ��`ر Q)  اآ�P �� د�� د )P.   

) `�E�7 إ�Z ا�����ي 4` B�c أن ا�E��X -  ب )P �X�Eوأن ا� C7��E` �   ي���)إ�Z ا�� )P.   

) `�E�7 إ�Z ا������? 4` C�c أن ا�E��X -  �ـ )∆ �X�Eوأن ا� A ?����) � `�E�7 إ�Z ا�� )∆.   

���ي  ,ZJ اC ا����_ ا����دي �EJ�D �X ,ّ�@ إ��ا!� ت ا�E��X -أ) 2��( )P.   

��f ا�����ي  ���D  G وA ، B، C  �ّ�@ أن ا�E�_ -  ب @�.  
AB ,ّ�@ 	���� ا��JF^ -�ـ   D?! ، P�   .ABCD ,7 ا����i ��? ر�  ا�

� ن ا�����ي)3� @SJا� @�`
Q74 ا�X- آ�ي
� @�ّ,  ( )P �X�E7 ا�� D  ��E� آ� 
X0 h5�   .3 و

4( m7  و����د �, ( )mP � ف
) : ��� د��  ا�����ي ا��� )2 1 1 0m m mx y z− + − =−−.    

 ت أ!�G أن  ���)���] ا�� )mP  �� !  ������ ���`  )I� 7X�-و ��F�` @���` PJXQ@ ا��-�_  )   ��� jوذ�  

   .m  ا�4���7
  
  )ط � �078(  : ا�*��) ا��ا�;  

ΙΙΙΙ(  �
 ا��ا�� ا���د���� g 7���4ا� 
�k��J� x ZJ, ��
) : �ــ ℝ ا��� ) ( ) 23 1  xbg ax x x e − += +    

 ^��  :a و b ن �����دان �,  .( )gC ا���J� �F��7 ا�E4E�ا�g  �� ���ا� ?J��ا� Zب إ���E�ي ا�����7 ا��   

               ��   ) .cm 1و��ة ا��Xل  . (  وا���� 

 7���0 @�ّ, a و b �X�Eن ا��Q` ^�4� ( )1 ;  2A 7E4E�ا� Z7 إ���E` ( )gC و ( )gC  �X�E7 ا�� ��� A   - ��   

 �lا�f�4ر ا�� �� �ازي � .  

ΙΙΙΙΙΙΙΙ(   f7���4ا� 
�ّk��J� ��� ,x ZJ دا�� ,�د
�� ℝ ــ�  :( ) ( ) 23 1  xf x x x e − += +  .  

  ( )fC ا���J� 7���f ا���J? ا�� �f c ا�����F ا���  7� .  

1 ( P�)ا� )lim
x

f x
→−∞

) وَ  )lim
x

f x
→+∞

.   

) ،  x �ّ�@ أ�I ، �@ أ�� آ� ,�د ����7 -أ) 2 ) ( ) 24 2 12   1   xf x x x e − += − +′ +.    

ّ�
 ا��ا�� -  بk` i �`ادرس ا f  �`ا
�ّk` ول�� �Qbو .  
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( )   ,  ,  ;  kjiO

( )  ,  ; jiO

lim n
n

S
→+∞



)  ا��P-أ) 3 ) ( ) f fx x− ��   x �@ أ�� آ� ,�د ����7 + �� ����Eا� 
�ّ� ?! ، .  

)اآ�P �� د��  -ب   )T 7E4E�س ا� �� ( )fC �X�Eا� �E, O.   

) ار-? -أ) 4 )Tو ( )fC.   

�P �0? ا��-�_ ا�4���7-  ب� ،  �� �� n0 � m ل ا��� د���J� د�, ،  :( )f mx x=.   

ΙΙΙΙΙΙΙΙΙΙΙΙ(  1 ( ا���J� ��Jlدا�� أ @�ّ, ، ������ � �J� Q�ل ا� ���- �f ZJ, ℝ.   

 2 ([�

 ا������E�� � ، O�E�-7اE4E�� � ي ا��4ّ�د���� �� ا�4ّ�� ا��� ، ( )fC@SJا� @������   ، ��4ر ا��fا�l وا��

1x:   �� د�� ه�   = 1xو  − =.   
  
  

  ا�*�$�ع ا����%

  )ط  �04�8 : ( ولا�*��) ا4 

  @Q��( )nu ــ� ��
0:  ا���� ��� ا���د� ا��� 2u n  ، 1  و�@ أ�� آ� ,�د 	���7= 3  4 4n nu u n+ = + −.    
)ه� ا���� ��� ) 1 )nu ؟ ��-�E؟ ه ��� ��  ) j�� ر إ�
ّ�(.   
2 ( @Q��( )nv ZJ, ��
n  : �ــ ��ℕ��,� ا6,�اد ا������X  ا���� ��� ا��� nv u n βα= + +.    

) ��Q` 7Qن β وα ,ّ�@ ا���د@ ا�4�����@ -   أ )nv ّ�ه  ا6ول�أ- -�  و @���` PJX ��-�Eه ��� ��� .  

0 :  ، ا�����ع n ا��P ، ����� - ب 1
...  nnS u u u= + + +.    

� ���Jدn ادرس ، ��P �0? ا���د ا�7���X -أ) 3��J0pا ���    .3n ZJ, 13 ، ��ا70 ا��
� ���Jدا-�O�E  -  ب��J0ا� ���   .2016S ZJ, 13 � 70 ا��

� ���Jد  ,ّ�@-  �ـ��J0ا� ���1435 � 70 ا�� 1436 1437 1438 2014  2015  2016  2017+ + + ZJ, 13.   

     ) ��8ط 05: ( ا�*��) ا����%  

�7 ����,� ا6,�اد ا��
آ�� ) 1 ��ℂد�� ذات ا�����ل ، ا ���z ��� 2:  ، ا�� 2 4 0 z z− + =.    
2 (_�Eا� 
����  ،                  ����ب إ�Z ا���J? ا���� �� وا���� E�ا� Pآ
�7 ا�����ي ا�� A ، Bو  C  

 P�`
2Az:  ا��7 ��ا���  ,ZJ ا�� =  ،  1 3Bz i= C   و+ Bz z=.    

 @Qو�� ( )Γ �X�Eآ�ه  ا�

ه  O ا��ا�
ة ا��7 �X0 h5�   .2  و

  . ,ZJ ا���Q اCz 7-6 و Bz �@  اآ�P آK-   أ

  .  ����7                     ا���د ا��
آ4` P�c أن- ب

B  ا��7 �Qن �@ أ��J  ا���د��n��,� �0? ا���د ا�7���X ,ّ�@ - �ـ

C

nz
z

 
 
 

  .���  - ��  `� �  ��,�دا   

3 ( @Q��θ ا��� ل Z7 إ���E[ ,�دا �����   ]; π π− ، Mة
���X �@ ا��ا� ( )Γ   ����� θ2 ie.   

 7��� N@� �X�Eا� ( )Γ ^��  :( ) [ ]; 2
3
π πOM ON ≡.   

 - Pاآ�Nz�X�Eا� ���� N  7-6ا �Qا�� ZJ,.  

4 ( @Q��r �X�Eا� iآ�
 وزاو�A I ا��وران ا�Sي �
3
π

.   
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( ) ;  ,  O u v

2016
B

C

z
z

 
 
 



3:  ه4` r 7�c أن ا��� رة ا��
آ�� ��Jوران -أ    3
π π

 2 2
i i

z e z e′ = + −  

 ا�E���X@ - ب���� Fو K ^��  :F ��X�ا� h5�E� [ ]BM و  K ��X�ا� h5�E� [ ]CN.   

):  �ّ�@ أن -     )F Kr =  

   .AFK ا-�O�E 	���� ا��JF^ - �ـ

2:  �ّ�@ أن -أ) 5 4 2 3
6
πcos θAF  = − + 

 
  

�� M ���� ا�E�Mz�X ا-�O�E -  ب ���Q` ^�4� AF @Qن ا��  � 
  . أآ�

         ) ��8ط 04 : ( ا�*��) ا����: 

 ��Jا��� [� ، ��`s@ ا�4 �ت ا6ر�] ا� �� �7 آ� � ، �!KFت ا� �ا
  . ,ّ�@ ا��0
اح ا�t�45 ا����� �@ ��@ ا��0

1( ( )nu ��
�� � :�ــ  n آ� ,�د 	����7@ أ�� ��� ��� ,�د
1

1
n

x
n

n
du xe

+
−= ∫.    

0  ا�����ع  1 2
...    nu u u u+ + + � وي +  :   

  ) أ   
11 n

e e

+
 
 
 

  )   ب                 −
1 n

e e
 
 
 

))   �ـ                      − )
111 1

n

e
e

+  
  
  

− −  

2 (����ب إ�J�� Z? ��� �� و��� E� ي���   .                   ا��

 _�Eا� �,����M ي���) ��^ zذات ا�K���  �@ ا�� )1  2 3 2i z+ −   :   ه7 =

1ا�E��X ذات ا�K��� دا�
ة �
آ�ه  )     أ    i+.   
�1  ا�E��X ذات ا�K��دا�
ة �
آ�ه ) ب      i−.   
1 ا�E��X ذات ا�K��� دا�
ة �
آ�ه ) �ـ      i− −.   


ف ) 3ّ�ّ�
 ,��ا�7 ا���ول ا��� ��k��� ل ���ن ا�� 0 X ا�����, ��
��� :  

4
اف ا���� ري�ّ�
 �  ا�k��Jا�7 ا����X وي �  :  

  1.12)        �ـ         2.5)       ب          1.25)      أ 

4( ����ب إ�J�� Z? ��� �� و��� E� ء \fا�   ._�Eا� �,����Mا!� ت��pء ذات ا \fا� @� ( );  ;x y z^��   

  ( ) 2

31
2

21    ;
3

2 6 4

 

  

 

x t t

y t t t t

z t t

= − − +

= − + ∈

= − +

′

′ ′

′

ℝ        7ه :  

}ا�����,� )       أ  }A ^�� ( )1 ; 1; 2A −.    

)ا������? ا�Sي ��� ا�E��X )     ب  )1 ; 1; 2A  و  −
1 1

 ; ; 2
2 3

u  
 
 

 I� I���` ع �b .  

)ا�����ي ا�Sي ��� ا�E��X )     �ـ  )1 ; 1; 2A ) و  − )2 ; 3 ; 1n − I� 7�v �  . �b ع 
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    )� �8=07( : ا�*��) ا��ا�;  

I(  @Q�� gZJ, ��
[  ا��ا�� ا���د� ا��� [0 ; ):  �ــ ∞+ ) 2  2ln  g x x x= + .  


ات ا��ا�� ) 1 �k` ادرسg  .    

)�ّ�@ أن ا��� د�� ) 2  ) 0g x   :0.75��`α ^��� �K وا��ا  = 0.76α< < .     

 2 ( O�E�-�0? ا P�� ،x ،  رة bإ( )g x                                                         .  

П(   �
 ا��ا�� ا���د����f ZJ, ��
[ ا��� [0 ; ):  �ــ ∞+  ) ( )2
1  1 ln f x x x

x
= − + +  

 7��� ( )fC ا���J� �F��7 ا�E4E�ا� f                ����ب إ�Z ا���J? ا���� �� وا���� E�ي ا�����7 ا�� .  

) ا��P -أ) 1  )
0

lim
x

f x
>→

)و  )lim
x

f x
→+∞

.  

)�ّ�@ أن ا������?  -ب    1y:  ذا ا��� د�� ∆( x= − + 7E4E�J� �� � رب �� ( )fC�E, +∞���wادرس و ?! ،    

      ( )fC  Zإ� ���E� �( )∆ .  

[ �@ x أ!�G أ�I ، �@ أ�� آ�-أ  )2  [0 ; +∞،                                                                                                        .  

ّ�
 ا��ا�� ا-�O�E -    بk` i �`ا f �`ا
�ّk` ول�� �Qbو .   

) �ّ�@ أن ا��7E4E -أ) 3  )fC - �� ��� ( )Tازي� ( )∆ I� آ� �� �� د�� PJX ، .  

) ار-? ا��������@ -   ب )∆ ، ( )T 7E4E�وا� ( )fC.   

�P �0? ا��-�_ ا�4���7 )4 � ،  �� �� n0 � m ل ا��� د���J� د�, ، : ( )2
 1 ln mx

x
+ =              .    

 5 (λ @�  � �` 
   . 1 ,�د ����7 أآ�
) ا��P ، ����ة ا��� �� ، -  أ )λAا�4ّ�� ا �� ��  7E4E�� � ي ا��4ّ�د�����( )fC  �`ت ا��7 �� د� �����  :   وا��

     1x = ، λx 1y  و  = x= − +    .   

�Qن λ ,ّ�@ �0�� - ب ^�4� ( )λ ln λA =  .   

ΙΙΙΙΙΙΙΙΙΙΙΙ(  a 7���� د�,  � �` P��� .  


 ا��ا�� ���� afا��� ل ZJ, ��
[  ا��� [0 ; ) : �ــ ∞+ ) ( )1  1 ln a
af x x x
x

= − + +  .       

    7���( )ac Zب إ���E�ي ا�����7 ا�� 7�  .    ا���J? ا���� �� وا���� ��                   `��J�F  ا��� 

) أ!�G أن ���] ا���E4E ت )1  )ac  ���!ا��إ @���` PJX ��� ! �X�� ���` .  

 2( _�Eا� 
����  :
4

 ;2A
a

 
 
 
−  ،

2
 ;

ln1B
a

a
 
 
 

 ، ( )2  ; 2 2C a a− −   @Qو��aG �J�F�ا� �J�ا�� t�
� :   

     ( ) ( ) ( ){ } ; 1 ,  ; 2 , ; 1A B C −  

  . aG إ��ا!�7 ا�E�a�X,ّ�@ �����  -أ   

�t ا���د aGا-�O�E ����,� ا�E�_ - ب�  ��E, a�,����ا� *
+ℝ.   
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( )  ,  ; jiO

( )  ,  ;   jiO

( ) ( )
2

g
f

x
x

x
=

−′


