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الديورية الجزائرية الديملراطية امضؼبية 

وزارة امتربية اموطنية  

 2017/2018تمنغست                                                                                       الموسم الدراسي -ثاهوية امض يخ أ مود 

 ثاهية   14400: امثامثة صؼبتي امرياضيات و امخلني  رياضي                                                            المـــــــدة : المس خوى 

ادذبار امثلاثي امثاني في مادة امرياضيات  

 : ( هلاط5 )اهتمرين ال ول

   .2772 و  1260 و  504أ وجد املاسم المضترك ال كبر مل ػداد   (1

ZZهؼخبر في المجموػة   (2  المؼادلة ذات المجيول   yx; امخامية  1.....50412602772  yx. 

ػين الحل الخاص  - أ   00 ; yx نومؼادلة  1 432 و الذي يحلق 0

2

0  yx.  

ZZباس خؼمال الحل الخاص المخحصل ػويو حل في  - ب  ( 1)المؼادلة 

xyهفرض أ ن  (3  ػددان طبيؼيان حير ; yx; نومؼادلة  ىو حل 1 :   

xyػين امليم الممكنة نولاسم المضترك ال كبر نوؼددين  - أ   ;.  

ػين امثنائيات  - ب yx; بحير يكون امؼددان xy  . أ وميان فيما بينهما;

nػين  حسب كيم امؼدد امطبيؼي   (4  .14392018 ثم أ س خنذج رقم أ حاد  10 ػلى n2  باقي كسمة  

ػين امثنائيات  (5 yx; من** NN  و تحلق  (1)امتي هي حوول نومؼادلة 1082 2  xy. 

 ( هلاط 4 )اهتمرين امثاني 

لدينا 
123 ,, UUUحير امصندوق  يحخوي  

1U  كرة سوداء و  امصندوق 19 ػلى كرة حمراء واحدة و 
2U  يحخوي ػلى كرثين حمراوين  و 

 كرة سوداء  18

 و امصندوق 
3U  كرة سوداء 17 يحخوي ػلى زلازة كرات حمراء  و  .

نخخار غضوائيا صندوق من امصناديق امثلازة ثم وسحب في أ ن واحد كرثين من 

امصندوق المخخار  

"     الحصول ػلى كرثين حمراوين"    حادزة RRوسمي 

"   الحصول ػلى كرثين سوداوين"    حادزة NNو   

"     الحصول ػلى كرثين مخخوفذين في انوون  "    حادزة RNو  

 .أ هلل ىذه امضجرة موضحا ػويها كل الاحتمالات   (1

 .  المخغير امؼضوائي الذي يساوي ػدد امكرات الذراء المسحوبة Xميكن  (2

 .Xحدد كيم المخغير امؼضوائي  - أ  

يساوي  (X=2)بين أ ن احتمال الحادزة  - ب
285

2. 

يساوي  (=1X)بين أ ن احتمال الحادزة -ج
285

53 .

. E(X) ثم أ حسب أ مله امرياضياتي  Xاس خنذج كاهون احتمال المخغير امؼضوائي -د

ػوما أ هنا حصونا ػلى كرثين حمرويين ما احتمال أ ن يكون امسحب من امصندوق  (3
3U(ذاص بضؼبة امرياضيات ).........؟ 
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 (ذاص بامخلني رياضي  )......................................................أ حسب احتمال  الحصول ػلى كرة حمراء ػلى ال كثر  (4

 ( هلاط 4 )اهتمرين امثامر 

 nu مذخامية ػددية  حدىا ال ول 
4

1
1 u و  من أ جل كل ػدد طبيؼي n : 

  nn u
n

n
u

14
1




 .

احسب الحدود -أ   (1
2u  و 

3u. 

. n :  0nuػدد طبيؼي برىن أ هو من أ جل كل -ب

أ درس اتجاه ثغير المخخامية -ج nuثم اس خنذج انها  مذلاربة و أ حسب نهايتها  .

هؼخبر المخخامية  (2 nv ػدد طبيؼي  المؼرفة كما يلي من أ جل كلn :  
n

n

n unv .2.. 

بين أ ن  - أ   nv مذخامية ىندس ية يطوب ثؼين أ ساسيا q و حدىا ال ول 
1v. 

أ كخب  - ب
nv بدلالة n  ثم أ س خنذج  

nu بدلالة n و أ زبت ثلارب المخخامية    nu. 

أ حسب المجموع  (3
nn vvvvS  ...321

 

أ حسب الجداء  (4    nn unuuuP ....32 321 

 

:   ( هلاط 7)اهتمرين امرابع 

 المؼرفة ػلىfهؼخبر الدالة امؼددية  ;0  كما يلي      

 










10

0:1ln3
2

1 22

f

xxxxf و  fC تمثيويا امبياني في مؼلم 

مذؼامد المخجاوس  jiO ;;. 

أ حسب اهنهاية  (1 xf
x 
lim. 

ص خلاق الدالة  (2    ثم فف امنديجة ىندس يااَ 0 غند  fأ درس كابوية ا 

 . ثم صكل جدول ثغيراتها fأ درس اتحاه ثغير الدالة  (3

7,46,4 حير بين أ هو  يوجد ػدد حليلي وحيد   (4  و    0f.  

أ كخب مؼادلة المماس (5  نومنحنى  fC  1 غند امنلطة ذات امفاصلة.  

 الدالة المؼرفة ػلىgهغخبر  (6 ;0  بـــ    
2

1
2  xxfxg 

أ حسب  - أ   xg'و  xg" صارتها ػلى المجال g'  ثم أ درس اتجاه ثغيرالدالة    و اسدذج ا  ;0 

 ثم أ س خنذج وضؼية  المنحنى gحدد اتجاه  ثغير الدالة  - ب fC بامنس بة نومس خليم  . 

أ وضئ المس خليم -ج  و  المنحنى  fC 

                             
بامخوفق نوجميع                                                                    
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ادذبار امثلاثي امثاني في مادة امرياضيات 

  :( هلاط5 )اهتمرين ال ول

لى جداء غوامل أ ومية نجد 2772 و  1260 و  504 املاسم المضترك ال كبر مل ػداد  ايجاد  (1   بامخحويل ا 

  252504;1260;2772 PGCD 

ZZهؼخبر في المجموػة   (2  المؼادلة ذات المجيول   yx; امخامية  1.....50412602772  yx. 

ثؼين الحل الخاص  - أ   00 ; yx نومؼادلة  1 432 و الذي يحلق 0

2

0  yx  لدينا 1 2511حكافئ  yx 

الحل الخاص يحلق 








2511

432

00

0

2

0

yx

yxيكافئ أ ن  








61533

201510

00

0

2

0

yx

yx 0263310بامطرج نجد   0

2

0  xx   

 و منو نومؼادلة حوين ىما 49نحسب المميز  نجد 












2

10

13

0

0

x

x 20 الحل امصحيح ملبول و ىو x  

40بامخؼويض في مؼادلة من الدلة  نحصل  y   و منو الحل الخاص ىو   4;2 

ZZحل في   - ب  لدينا ( 1)المؼادلة 
   








245211

2511 yx بامطرح نجد    45211  yx أ وميان 5 و  11 و امؼددان 

ن    كاسم نوؼدد11فيما بينهما فحسب مبرىنة غوص فا  4y كاسم نوؼدد 5 و  2x أ ي أ ن  







k

ky

kx
;

114

   و 52

منو 







k

ky

kx
:

114

 مجموػة الحوول هي 52   kkkS :114;52 

xyهفرض أ ن  (3  ػددان طبيؼيان حير ; yx; نومؼادلة  ىو حل 1 :   

xy امليم الممكنة نولاسم المضترك ال كبر نوؼددين ينغيت - أ   2511 لدينا  ;  yx املاسم المضترك ال كبر كاسم نوؼدد   و منو 

  .2 او  1  و  منو كيمو الممكنة هي 2

 امثنائيات ينغيت - ب yx; بحير يكون امؼددان xy  أ ي ان  أ وميان فيما بينهما;  1; yxPGCD و  

Nk
ky

kx









;

114

52 ػدد طبيؼي  فردي أ ي أ ن k و منو ىذا يؼني أ ن   
 

Nk
ky

kx









':

1'2114

  و منو252'1

Nk
ky

kx









':

'2215

 و منو 107'   '2215;'27; kkyx  و k 

nين  حسب كيم امؼدد امطبيؼي  يعت (4    لدينا 10 ػلى n2  باقي كسمة  

 4 4 3 2 1 0 n 
 10 6 8 4 2 1 n2 

     4 جضكل مذخامية دورية و دورىا  10 ػلى n2و منو بواقي كسمة 

14لما   kn 24  و  لما 2 امباقي ىو     kn 34  و  لما 4 امباقي ىو     kn 44   و لما 8 امباقي ىو     kn  امباقي  

  6ىو  

لدينا 1022018 3 و منو   1022018 43171439  1410794317 و  14 و ىو من امضكل  kn  باقي كسمة  
  أ ي أ ن  2  ىو  10 ػلى 14392018 10220181439  ذن رقم  ال حاد المطووب ىو   .2 ا 
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ين امثنائيات يعت (5 yx; من** NN  و تحلق  (1)امتي هي حوول نومؼادلة 1082 2  xy لدينا Nk
ky

kx









:

114

52 

بامخؼويض نجد  1082 k 4"3 من دراسة امبواقي  نجد أ ن     kkو منو Nk
ky

kx









":

"4437

  ومنو امثنائيات هي 2017"

    Nkkkyx  ":"4437;"2017; 

 ( هلاط 4 )اهتمرين امثاني 

لدينا 
123 ,, UUUحير امصندوق  يحخوي  

1U  كرة سوداء و  امصندوق 19 ػلى كرة حمراء واحدة و 
2U  يحخوي ػلى كرثين حمراوين  و 

 كرة سوداء  18

 و امصندوق 
3U  كرة سوداء 17 يحخوي ػلى زلازة كرات حمراء  و  .

نخخار غضوائيا صندوق من امصناديق امثلازة ثم وسحب في أ ن واحد كرثين من امصندوق المخخار  

"     الحصول ػلى كرثين حمراوين"    حادزة RRوسمي 

"   الحصول ػلى كرثين سوداوين"    حادزة NNو   

"     الحصول ػلى كرثين مخخوفذين في انوون  "    حادزة RNو  

 :  شجرة الاحتمالات  (1

ػدد الحالات الممكنة في سحب كرثين من أ ي صندوق هي 

1902

20 C 

امسحب من 
1U   

ػدد الحالات الملائمة مسحب كرثين مخخوفذين في انوون 

191

1

1

19 CC و منو احتمال سحب كرثين مخخوفين في انوون  

ىو  
10

1

190

19
1

RNPu
 و  منو 

 
10

9

10

1
1

1
NNPu

. 

امسحب من 
2U   

ػدد الحالات الملائمة مسحب كرثين مخخوفذين في انوون 

361

2

1

18 CC و منو احتمال سحب كرثين مخخوفين في انوون ىو  
95

18

190

36
2

RNPu
.  

12ػدد الحالات الملائمة مسحب كرثين حمرواين من ىذا امصندوق  

2 Cو منو احتمال سحب كرثين حمرواين  ىو  
190

1
2

RRPu
 

1532ػدد الحالات الملائمة مسحب كرثين حمرواين من ىذا امصندوق  

18 C  و منو احتمال سحب كرثين سودواين  ىو 

 
190

153
2

NNPu
 

امسحب من 
3U   

511ػدد الحالات الملائمة مسحب كرثين مخخوفذين في انوون 

3

1

17 CC و منو احتمال سحب كرثين مخخوفين في انوون ىو 

 
190

51
3

RNPu
.  
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32ػدد الحالات الملائمة مسحب كرثين حمرواين من ىذا امصندوق  

3 Cو منو احتمال سحب كرثين حمرواين  ىو  
190

3
3

RRPu
 

1362ػدد الحالات الملائمة مسحب كرثين حمرواين من ىذا امصندوق  

17 C  و منو احتمال سحب كرثين سودواين  ىو 

 
190

136
3

NNPu
 

2) X المخغير امؼضوائي الذي يساوي ػدد امكرات الذراء المسحوبة  .  

  2 و 1  و 0 هي Xد كيم المخغير امؼضوائي يدتح - أ  

يساوي  (X=2) أ ن احتمال الحادزة ينبيت - ب
285

 .سحب كرثين حمرواين ىو اما امسحب من امكيس امثاني او امثامر :  2

 
285

2

570

4

190

3

3

1

190

1

3

1
2 XP. 

يساوي  (=1X)بين أ ن احتمال الحادزة -ج     
285

 سحب كرثين مخخوفذين في انوون  ىو اما امسحب من امكيس ال ول او امثاني أ و .53

امثامر              
285

53

570

106

190

51

3

1

190

36

3

1

190

19

3

1
1 XP 

 
 

   Xج كاهون احتمال المخغير امؼضوائي ااس خنت-د  

 

 

E(X)        :    ب أ مله امرياضياتي احس 
285

57
2

285

2
1

258

53
0

285

230
XE 

ػوما أ هنا حصونا ػلى كرثين حمرويين ما احتمال أ ن يكون امسحب من امصندوق  (3
3Uو(ذاص بضؼبة امرياضيات ).........؟

   
285

2
2  XPRRPمنو  

570

3

190

3

3

1
3 RRUP  ذن    ا 

  
 

 
  4

3

285

2

570

3

3
3 




















RRP

RRUP
UPRR
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  4

3

380

285

285

2

3190

3

3
3 






















RRP

RRUP
UPRR

 

 (ذاص بامخلني رياضي  )......................................................ب احتمال  الحصول ػلى كرة حمراء ػلى ال كثر احس (4

 
285

283

285

53

285

230
AP 

 ( هلاط 4 )اهتمرين امثامر 

 nu مذخامية ػددية  حدىا ال ول 
4

1
1 u و  من أ جل كل ػدد طبيؼي n : 

  nn u
n

n
u

14
1




. 

  : ب الحدوداحس-أ   (1
32

1

8

1
12  uu  و 

192

1

12

2
23  uu. 

01 لدينا n :  0nuػدد طبيؼي ن أ هو من أ جل كل ابرهال-ب    u محللة  

2 1 0 
ix 

285

2 
285

53 
285

230  ixXP  
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01 و منبرىن 0nuهفرض ان  nu 

ن 0nu بما أ ن  فا 
  nn u
n

n
u

14
1




 n :  0nuػدد طبيؼي من أ جل كل  موجبة و  منو 

 اتجاه ثغير المخخامية ةسادر-ج   nu : 
 

 
  nnnnn u
n

n
uu

n

n
uu

14

43

14
1









ن امفرق سامب و منو 0nu بما أ ن  المخخامية  فا 

 nu مذناكصة  و محدود من ال سفل فييي مذلاربة . 

lun  هضع   ب نهايتهااحس lim  و لدينا  
  nn u
n

n
u

14
limlim 1




ll و منو
4

1
 ذن  0l ا 

هؼخبر المخخامية  (2 nv ػدد طبيؼي  المؼرفة كما يلي من أ جل كلn :  
n

n

n unv .2.. 

بين أ ن ت - أ   nv مذخامية ىندس ية يطوب ثؼين أ ساسيا q و حدىا ال ول 
1v :

   
  n

n

n

n

n

n

n

n v
un

u
n

n
nunv

2

1

2

.2.

14
21.2.1 1

1

1

1 


 






 و  منو   nvأ ساسيا ىو  مذخامية ىندس ية 

2

و  1

حدىا ال ول 
2

1
2 11  uv.  

ةباكت - ب
nv بدلالة  n    : 

n

nv 









2

1   

جا أ س خنت
n

nnn
n

v
n

u

2

2

11

2.

1








   

ت ثلارب المخخاميةازبا    nv.:0
2

11
limlim

2











n

n
n

u و منو فييي مذلاربة   

ب المجموع احس (3
nn vvvvS  ...321

  و منو 



























































 1

2

1

1
2

1

1
2

1

2

1
n

n

nS 

ب الجداء احس (4    nn unuuuP ....32 321و لدينا 
n

n

n unv .2. و منو  
nn

n un
v

.
2

  هضع 
n

n

n
n

v
w

2

2

1

2








    

 
 1

2

22
2...6422642

2

1

2

1

2

1

2

1
.....

2

1

2

1

2

1
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:   ( هلاط 7)اهتمرين امرابع 

 المؼرفة ػلىfهؼخبر الدالة امؼددية  ;0  كما يلي      
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0:1ln3
2

1 22

f

xxxxf و  fC تمثيويا امبياني في مؼلم 

مذؼامد المخجاوس  jiO ;;. 

ب اهنهاية احس (1 xf
x 
lim لدينا   


xf

x
lim 

ص خلاق الدالة ةسادر (2 :   0 غند  f كابوية ا      0ln3
2

lim
1

lim 2

00





x

x

x

xf

xx
 ل ن   0lnlim 2

0



xx

x
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 المنحتى الممثل نلدالة  امنديجة ىندس يااَ يرفست fC مؼامل ثوجيهو مؼدوم 0 يلبل مماس غند امنلطة ذات امفاصلة . 

 لدينا  f اتحاه ثغير الدالة ةسادر (3    
 








00'

0:ln3' 2

f

xxxxxf أ ي أ ن     
 








00'

0:ln2' 2

f

xxxxf 

exثنؼدم المض خلة غند   حكون موجبة ػلى المجال   e;0 فالدالةf  متزيدة ػلى ىذا المجال  و  حكون سامبة ػلى المجال 

 ;e فالدالة f   مذناكصة  ػلى ىذا المجال  

 : جدول ثغيراتها 

 

 

 

7,46,4 حير  أ هو  يوجد ػدد حليلي وحيد  ينبيت (4  و    0f بما الدالة مس تمرة و مذناكصة  ػلى المجال  7,4;6,4 

و    05,07,4;45,06,4  ff فحسب هظرية امليم المخوسطة  المؼادلة    0f ثلبل حلا وحيدا  حير 

7,46,4   . 

 مؼادلة المماسةباكت (5  نومنحنى  fC  هي   1 غند امنلطة ذات امفاصلة 
2

5
12  xy أ ي 

2

1
2  xy 

 الدالة المؼرفة ػلىgهغخبر  (6 ;0  بـــ    
2

1
2  xxfxg 

ب احس - أ   xg'و  xg"   : 

        2ln22'' 2  xxxfxg    و منو         22 ln2ln2" xxxg  

بما أ ن : g' اتجاه ثغيرالدالة ةسادر  0" xg 1 يؼني أ نx  و "g موجبة ػلى المجال  1;0 و منو 'g متزايدة ػلى 

 سامبة  ػلى المجال g"ىذا المجال  و  ;1 و منو 'g  مذناكصة ػلى ىذا المجال . 

صارتها ػلى المجال ا  اسدت ج ا  ;0 مما س بق وس خنذج أ ن 'g ثلبل كيمة حدية كبرى هي   01' g ن  و منو  فا 

 xg' سامبة ػلى المجال  ;0.  

 سامبة ػلىg'بما أ ن  gد اتجاه  ثغير الدالة يدتح - ب ;0  و منو g  مذناكصة ػلى مجال ثؼريفيا   

ج وضؼية  المنحنى اأ س خنت fC بامنس بة نومس خليم   :       0
2

1
1211  fg  

و منو xgموجبة ػلى المجال  1;0 و سامبة ػلى المجال   ;1 

  fC يلع فوق المس خليم   ػلى المجال  1;0   و  fC يلع  تحت   ػلى المجال  ;1 
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 المس خليم اءأ وش-ج    و  المنحنى  fC  

 

  

 

 


