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 انًٕضٕػٍٛ انتانٍٛٛ. : ػهٗ انًتششح أٌ ٚختاس احذملاحظت

 المىضىع الأول

 ن0: الأولالتمرٌه 

8          انتٙ تحقق: xػٍٛ الاػذاد انصحٛحح  -0      1[ ]  

  n، حى تٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد طثٛؼٙ   ػهٗ      تاقٙ انقضًح الاقهٛذٚح نهؼذد nدسس تثؼا نقٛى انؼذد انطثٛؼٙ أ(  ا -8

  [ ] 0      أٌ :       

 .9ػهٗ    0  انطثٛؼٛح تاقٙ انقضًح الاقهٛذٚح نهؼذد nاصتُتج تثؼا نقٛى  ( ب

 .  ػهٗ        8      :   ْٕ تاقٙ قضًح انؼذد ياأ(    -3

  يضاػف نهؼذد          : انتٙ ٚكٌٕ يٍ أجهٓا انؼذد  nػٍٛ الاػذاد انطثٛؼٛح  ( ب

ػٍٛ انخُائٛاخ -0    ,x y 8  0    تحٛج :انطثٛؼٛح  من الأعداد[ ]     

 

 ن10:ثاوًالتمرٌه ال

ٔخًش كشاخ  1;1;;2;2ٔأستغ كشاخ حًشاء تحًم الأسقاو  1;1;2تٛضاء تحًم الأسقاو  3كشج يُٓا:  08ٚحتٕ٘ كٛش ػهٗ 

 .1;2;2;2;3خضشاء تحًم الأسقاو 

 َضحة ػشٕائٛا ٔفٙ آٌ ٔاحذ كشتٍٛ يٍ ْزا انكٛش 

 "صحة كشج خضشاء ػهٗ الأقم "  B"صحة كشتٍٛ يٍ َفش انهٌٕ "         Aَؼتثش انحادحتٍٛ :  .0
AٔBٔA أحضة احتًال كم حادحح يٍ انحٕادث انتانٛح : -  B   

 . ًٛٓايجًٕع انشقًٍٛ انًضجهٍٛ ػه نكشتٍٛ تكم صحةانز٘ ٚشفق  X. َؼتثش انًتغٛش انؼشٕائٙ 8

  ,حى احضة أيهّ انشٚاضٙ. Xنؼشٕائٙ ا نهًتغٛش الاحتًالػٍٛ قإٌَ - 

 

 ن : الثالثالتمرٌه 

( ) حٛج :   ( )  حذٔدانكخٛش  ℂَؼتثش فٙ  -0            31   02  01    

( )  نذُٚا: zتٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد يشكة  - أ(        (  0  كخٛش حذٔد ٚطهة  تؼُّٛٛ.  ( ) حٛج   ( ) (  

0 ) :  تحقق اٌ - ب(       ) ( )  انًؼادنح ℂحى حم فٙ   1   1  

َؼتثش فٙ انًضتٕ٘ انًشكة انًُضٕب انٗ يؼهى يتؼايذ ٔيتجاَش -8     , ,o u v :  انُقظ 

       A،B،C ٔD : 8     صٕس الاػذاد انًشكثح  0  ،   8  0  ، 8  3    ،   8  ػهٗ انتشتٛة .          3 

)  أحضة حى .صٙػهٗ شكهّ انًخهخٙ حى الأ  0        :  حٛج zكتة انؼذد انًشكة ا  -أ(   
 

√ 
)
    

.  

)حتٗ ٚكٌٕ انؼذد  nالاػذاد انطثٛؼٛح ػٍٛ -ب(   
 

√ 
)
 

 . ػذدا حقٛقٛا 

)    حٛج: zصٕس انؼذد انًشكة  Mػٍٛ يجًٕػح انُقظ  -3
    

    
)  

 

 
kيغ       Z 
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حٛج : Fلاحقح انُقطح  FZػٍٛ انؼذد انًشكة -0   
     

     
 .AFCحى اصتُتج طثٛؼح انًخهج     

        حٛج:  Zيٍ انًضتٕ٘ صٕس انؼذد انًشكة  Mػٍٛ يجًٕػح انُقظ -    
 

kيغ     R 

 

 ن  1التمرٌه الرابغ: 

 (⃗  ⃗  1)انًضتٕٖ  يُضٕب إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔ انًتجاَش 

( ) كًا ٚهٙ :   ]   1]انذانح انًؼشفح ػهٗ    نتكٍ  (1      (0   )  . 

   ادسس اتجاِ تغٛش  انذانح  . 

   حى اصتُتج إشاسج  (1) احضة ( )  . 

( ) كًا ٚهٙ :   انذانح انًؼشفح ػهٗ      (2    (     ) 

( ) :        أ (  تحقق أَّ  يٍ أجم كم                 (0     )  . 

( ) :    ]   1]يٍ     ب(  تحقق أَّ  يٍ أجم كم              ( )    (0  
   

 
 )  . 

     رٔ انًؼادنح   ( )ٔ اصتُتج أٌ انًضتقٛى     ٔ  ػُذ       ػُذ   ( ) جـ( احضة َٓاٚح           

 فٙ انًضتٕ٘ .  انتًخٛم انثٛاَٙ نهذانح  (  )يقاسب يائم نهًُحُٙ               

 .    فٙ جٕاس   (  )يُحُٗ يقاسب نهًُحُٙ ( )، تٍٛ أٌ        انًُحُٗ رٔ انًؼادنح :   ( )نٛكٍ  (3

 ( .     يٍ أجم   1      حى شكم جذٔل تغٛشاتٓا ، ) َقثم أٌ :    أ ( ادسس اتجاِ تغٛش انذانح   (4

 .  ( ⃗  ⃗   )فٙ َفش انًؼهى   ( )ٔ   (  )ٔ  ( )ب( اَشئ كلا يٍ         

 كًا ٚهٙ  :   يتتانٛح ػذدٚح يؼشفح ػهٗ  (  )ٔنتكٍ    ]   1]ػذد حقٛقٙ يٍ انًجال  َؼتثش  (5

                             ∫    (0    )   
 
 
 

  . 

 .      أ ( تاصتؼًال انًكايهح تانتجزئح   أحضة           

1تٍٛ أٌ :   ( 10ب( تاصتؼًال انجزء الأٔل )انضؤال               
 

   
  . 

 .    ػُذ    ، حى احضة َٓاٚح  (  )جـ( ادسس ستاتح انًتتانٛح           

 

 

 

                                 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                       

 

 

 اوتهى المىضىع الأول                                                                                                                         

 4من   2ة  الصفح



 الموضوع الثاني
 نق اط  التمرين الأول: 

 كهٓا يتًاحهح.   8  ػذد طثٛؼٙ ٔ   حٛج صٕداء  كشج  كٛش تّ كشٚاخ يُٓا أستؼح حًشاء ٔ

 ، حى َضحة يٍ انكٛش ػهٗ انتٕانٙ دٌٔ إسجاع، حلاث كشاخ.    َؼتثش  (1

 احضة احتًال انحادحتٍٛ اٜتٛتٍٛ:  (أ 
 َفش انهٌٕ": "انحصٕل ػهٗ حلاث كشاخ يٍ  

 : "انحصٕل ػهٗ كشج ٔاحذج حًشاء ػهٗ الأقم" 

تٍٛ أٌ احتًال انحصٕل ػهٗ كشج ٔاحذج حًشاء فقظ ْٕ:  (ب 
  

  
. 

 َضحة ػهٗ انتٕانٙ يغ الإسجاع كشتٍٛ.     (2
 انز٘ ٚشفق تكم ػًهٛح صحة ػذد انكشٚاخ انضٕداء انًضحٕتح.  َٔؼتثش انًتغٛش انؼشٕائٙ   

 . ػشف قإٌَ احتًال  ( أ

( ) تٍٛ أٌ:  ( ب  
  

   
. 

( ) حٛج :   ػٍٛ  ( ت  
  

  
  .  

 
 نق اط  التمرين الثاني: 

I.  َٙؼتثش فℂ  8√ 8   الأتٛح:   انًؼادنح راخ انًجٕٓل  0  1 ( )  

  ْٕ انحم اٜخش.   ْٕ انحم انز٘ جزأِ انتخٛهٙ يٕجة ٔ   ، َؼتثش (ℂ)حم انًؼادنح  ( أ

اكتة ػهٗ انشكم الأصٙ انؼذد انًشكة  ( ب
  

  
. 

)انتٙ يٍ أجهٓا ٚكٌٕ انؼذد   جـ( ػٍٛ قٛى انؼذد انطثٛؼٙ 
  

  
)
 

 حقٛقٛا. 

II.  َؼتثش انُقظ    0، انٕحذج (⃗  ⃗⃗   )فٙ انًضتٕ٘ انًشكة انًُضٕب إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔانًتجاَش ،  ،  ٔ  

0)8√   نٕاحقٓا ػهٗ انتشتٛة    ) ،   √8(0   ) ٔ   
√ 

 
. 

 .3 ٔانُضثح   رٔ انًشكز   تانتحاكٙ   صٕسج انُقطح   أ(   ػٍٛ لاحقح انُقطح  (1

 ٔانزأٚح   رٔ انًشكز   تانذٔساٌ   صٕسج انُقطح   ب( ػٍٛ لاحقح انُقطح 
 

 
. 

 (⃗  ⃗⃗   ). فٙ انًضتٕ٘ انًشكة انًُضٕب إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔانًتجاَش  ٔ  ،  ،  ،  يخم انُقظ  (2

أكتة انؼذد  (3
     

     
 هٗ انشكم انجثش٘، حى فضش انُتٛجح ُْذصٛا.ػ 

 .  تانُضثح إنٗ   َظٛشج   ، ٔ[  ]يُتصف انقطؼح   نتكٍ  (4
 يشتغ.      تٍٛ أٌ انشتاػٙ 

 
 نق اط  التمرين الثالث: 

I.  تـ:  [01 0]انًؼشفح ػهٗ   َؼتثش انذانح ( )  3      ( ). 

 جذٔل تغٛشاتٓا.، حى شكم [01 0]ػهٗ انًجال   ادسس تغٛشاخ انذانح  ( أ

( ) تٍٛ أٌ نهًؼادنح  ( ب 1  0، حى تحقق أٌ [01 0]فٙ انًجال   حلا ٔحٛذا  1     0  0. 

 .[01 0]ػهٗ  ( ) ، إشاسج  اصتُتج، حضة قٛى جـ ( 
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II.  تـ:   انًؼشفح ػهٗ  (  )َؼتثش انًتتانٛح انؼذدٚح{
   0

      (  )
. 

( ) انشكم :  ت  ]   1[انًجال   انذانح انًؼشفح ػهٗ  حٛج   3 تًخٛهٓا انثٛاَٙ فٙ انًضتٕ٘ انًُضٕب  (  )ٔ      

 .( ⃗   ⃗   )إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔانًتجاَش 

صٕسج يُحُٗ انذانح ْٕ(  )انًُحُٗ ، لاحظ أٌ (  )أ(  يخم ػهٗ يحٕس انفٕاصم انحذٔد الأستؼح الأٔنٗ نهًتتانٛح  (1

 .(3 1)⃗ تالاَضحاب انز٘ شؼاػّ    

  ٔحٕل تقاستٓا. (  )ب( ضغ تخًُٛا حٕل اتجاِ تغٛش انًتتانٛح 

0نذُٚا:   أ(  تشٍْ تانتشاجغ أَّ يٍ أجم كم ػذد طثٛؼٙ  (2      . 

 .(  )ٔاصتُتج اتجاِ تغٛش انًتتانٛح  (  )         نذُٚا:   ب( تحقق أَّ يٍ أجم كم ػذد طثٛؼٙ 

 يتقاستح؟ ػهم. (  ) ْم انًتتانٛحجـ( 

 (  )اصتُتج تانضثظ َٓاٚح انًتتانٛح د(               
 

 نق اط  التمرين الرابع: 
 كًا ٚهٙ:  ]   1]انًؼشفح ػهٗ   َؼتثش انذانح 

 ( )  
   0

    0
 

 .   0. انٕحذج ( ⃗   ⃗   )تًخٛهٓا انثٛاَٙ فٙ انًضتٕ٘ انًُضٕب إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔانًتجاَش  ( )

( ) تـ:    ]   1]انًؼشفح ػهٗ   َؼتثش انذانح  -0    8     
 .]   1]ػهٗ انًجال   ادسس تغٛشاخ انذانح  - أ

( ) تٍٛ أٌ انًؼادنح  - ب 00 0.حى تحقق أٌ: ]   1]فٙ انًجال   تقثم حلا  ٔحٛذا  1     0 0   
  حضة قٛى  ( ) اصتُتج إشاسج  -خ

( ) : ]   1]يٍ انًجال   تٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد حقٛقٙ   -أ -8  
     

     . 

 ، ٔفضش انُتٛجح تٛاَٛا.  تجٕاس   احضة َٓاٚح انذانح  -ب

( )              :]   1]يٍ انًجال   تٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد حقٛقٙ  -خ              
   ( )

(     ) 
. 

 ٔشكم جذٔل تغٛشاتٓا . ]   1]ػهٗ انًجال   اصتُتج اتجاِ تغٛش انذانح   -

( ) تٍٛ أٌ:   -3  
 

   
 .( ) ، حى اصتُتج حصشا نـ 

 .1فٙ انُقطح راخ انفاصهح  ( )نهًُحُٙ  ( )اكتة يؼادنح نهًضتقٛى انًًاس   -0

( ) : ]   1]يٍ انًجال   تٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد حقٛقٙ  -أ -     
(   ) ( )

     
  

( )  تـ:    .]   1]ػهٗ انًجال انذانح انًؼشفح      حٛج         0. 

 .]   1]ػهٗ انًجال  ( ) حى اصتُتج إشاسج   ب( ادسس اتجاِ تغٛش انذانح 

  .( )يغ انًُحُٗ ( )جـ( اصتُتج ٔضؼٛح انًضتقٛى 

  .( )ٔ ( )اسصى  - 
 ( 8 فٙ انضؤال  . )اصتؼًم ػثاسج ]   1]ػهٗ انًجال   نهذانح   ػٍٛ دانح أصهٛح  -أ  - 

 انهزٍٚٔانًضتقًٍٛٛ  ( )انًضتقٛى ٔ، ( )يضاحح انحٛز انًضتٕ٘ انًحذد تانًُحُٗ   ًشتغ اناحضة تانضُتًٛتش -ب    
 (.  01تؼطٗ انُتٛجح تانتقشٚة إنٗ ) .8  ٔ 1   يؼادنتًٛٓا

 

 وًالثاوتهى المىضىع ا
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  8    - 8   مُعم                          شعثح :انرقىً سٌاضً             غشداٌح(  –)انمقاطعح الأَنى  انثكانُسٌا انرعشٌثً

 نهمُضُع الأَل انرصحٍح انىمُرظً َعهم انرىقٍظ

 انعلامح  انرصحٍح

 معضأج

 انعلامح

 انعضئٍح

 ن44:الأَلانرمشٌه ا

2ظذَل ٌثٍه تاقً قغمح انعذد  ,1 6x x  حغة قٍم انعذد انصحٍحx 

8 7 6 5 4 3 2 1 4  9x  

1 4 4 7 7 4 4 1 4  2 0 9x  

8- 7- 6- 5- 4- 3- 2- 1- 4  0 9x  

8 3 4 8 4 3 8 6 6  2 6 0 9x x   

مه انعذَل وعذ :  2 6 0 9x x   :ٌكافئ  4 9x َأ 6 9x  (9أي 4x k َ9أ 6x k , k) 

 nحغة قٍم انعذد انطثٍعً  9عهى  7nانعذَل انرانً ٌثٍه تاقً انقغمح الاقهٍذٌح نهعذد   - .1

3 2n k  3 1n k  3n k n   , (k ) 

 9عهى  7nتاقً قغمح 1 7 4

    -     27 4 9
ٌكافئ   27 4 9n n

  

 nحغة قٍم انعذد انطثٍعً  9عهى  7nانعذَل انرانً ٌثٍه تاقً انقغمح الاقهٍذٌح نهعذد -

3 2n k  3 1n k  3n k n   , (k ) 

 9عهى  4nتاقً قغمح 1 4 7

 

نذٌىا     .2 5 4 9  ٌكافئ   
201720175 4 9   أي   

3 672 120175 4 9
 

   

3أن  َتما 672 1 3مه انشكم 1n k   فئن    
3 672 1

4 4 9
 

  ًَمى 20175 5 9)أ(..... 

نذٌىا 25 7 9 ٌكافئ 2018 201825 7 9  أي 2018 3 672 225 7 9   

3أن  َتما 672 2 3مه انشكم 2n k   فئن 3 672 27 4 9  ًَمى 201825 4 9)ب(..... 

مه )أ(َ)ب(وعذ أن  2017 20185 25 5 4 9  ًَمى 2017 20185 25 0 9  2017أي أن انعذد 20185 25 ٌقثم

  9انقغمح عهى

27. ظذَل ٌثٍه تاقً قغمح انعذد5  7 6n n   ًحغة قٍم انعذد انطثٍعn 

3 2n k  3 1n k  3n k n   , (k ) 

4 7 1  7 9n  

7 4 1  27 9n  

0 3 6  27 7 6 9n n   

مه انعذَل وعذ أن :    27 7 6 0 9n n    3مه أظم 2n k   k 

 

7انعذَل انرانً ٌثٍه تاقً انقغمح الاقهٍذٌح نهعذد .3 4x yحغة قٍم انعذد انطثٍعً  9عهىn 

  

3 1k   

3k 3k 3 2k 

  
3 2k 

 
3 1k   3 2k 

 
3 1k  3k  y  

8 5  8 5  8 5 2 2 2  7 4 9x y  

مه أظم انصىائٍاخ    ,x x فئن : مه الأعذاد انطثٍعٍح  7 4 2 9x y    

0 .5 

 

 

 

0 .5 

 

 

0 .25 
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0 .25 

 

 

0 .25 

 

 

 

 

0 .5 

 

 

 

0 .5 

 

 

 

 

 

 

0 .5 

 

 

0 .25 

 

 

 ن4:وًصاانرمشٌه ان

2عذد انحالاخ انممكىح نٍزا انغحة ٌُ :  .1

12 66C  

 : P(A)حغاب  -

 

 

0 . 5 

 

 

 

 

 

 



A كشذٍه حمشاٌَه أَ كشذٍه  "عحة كشذٍه مه وفظ انهُن "معىاي: )كشذٍه تٍضاٌَه أَ انحادشح

 خضشاٌَه( 

إرن : 
2 2 2

3 4 5

2

12

3 6 10 19
(A)

66 66

C C C
P

C

   
   

)حغاب  - )P B: 

B خضشاَان( ن كشذا خضشاء أَغٍش  َكشج انحادشح "عحة كشج خضشاء عهى الأقم" معىاي: )كشج خضشاء 

إرن :    
1 1 2

5 7 5

2

12

35 10 45 15
(B)

66 66 22

C C C
P

C

  
    

A)حغاب  -     )P B:  

 A B : معىاي: )كشذٍه مه وفظ انهُن َ خضشاء عهى الأقم( معىاي: )كشذان خضشاَان(   ًٌ انحادشح 

إرن :     
2

5

2

12

10 5
( )

66 33

C
P A B

C
    

 X :ًٌ 5,4,3,2.قٍم انمرغٍش انعشُائً 2

أي:  1عحة كشج ذحمم انشقم Cوعرثش انحُادز :   1,1,1,1,1C  

                     D أي:  1عحة كشج ذحمم انشقم 2,2,2,2,2,2D  

                      E أي:  1عحة كشج ذحمم انشقم 3E  

   - 
2

5

2

12

10 5
( 2)

66 33

C
P X

C
    

   -
1 1

5 6

2

12

30 5
( 3)

66 11

C C
P X

C


     

    - 
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