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1 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

3x − 21y = 78 :ԭհ׏ y و x ಮಒ๏հاطٵנ ಮಒ׷ڮطଉଃ૿ا ذات (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ਾਜսԦՑ
ҟ Z2 ᄳᄍ ฾܁ܓࣦ࣡ շֳՔر (E) أن ಮಒՎ 1

(E) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ଜଗ฾ Z2 مي (x, y) اطऔ௅ԉպր״ ௨௒࿂ཫ إذا أՑװ ԫຼຜأ 2

ҟ (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل ׂսպໂإڃ ، x ≡ 5[7] Ԉ֧ن
Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ، n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس، 3

ҟ 7 ฼ࢉ࢕ 5n

ֳٕ೶ූ و (E) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ฾܁ܓل ᄳᄣ ഽഠاط N2 مي (x, y) اطԉऔ௅ԉպրت ಮಒ฼ 4

5x +5y ≡ 3[7]

2 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

4x − 9y = 319 .....(I) : y و x ಮಒ๏հاطٵנ ಮಒ׷ڮطଉଃ૿ا ذات ၍ဿدԉԦࣞࣚا ਾਜսԦՑ
ҟ (I) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ฾ر (82, 1) اطऔ௅ԉպր״ أن ဵညԌՔ أ) 1

ҟ (I) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾ر ب)

: ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل اطٵנ๏հ״ (a, b) اطԉऔ௅ԉպրت ಮಒ฼ 2

4a2 − 9b2 = 319 .....(II)

ಮಒԦՎेस y0 و x0 ԭհ೶ැ(I) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل (x0, y0) اطԉऔ௅ԉպրت ׂսպໂإڃ 3

ҟ ಮಒمԉՔ
3 ƫ ŵʟƇȆ

Ųɑ
ҟ 5 مي ਾਜ؏أ ૻशհշڛ ฼֒د n

b = 2n +3 و a = n − 2 : ԭհ׏ ڛԉհԦհշن ฼֒دان b و a 1

؟ b و a সজ֒دԦሑላ ਾਜ؏ࣩ࣡ا اࣚࣞڑਾਢك ໜ๡ԉֳሑላ اࣚࣞوءպ״ اطֳݡݽ ᄳᄣԉم أ)
n+5 ࿂ཫن إذا ֳ֧ژ و إذا 7 مٳԉִԟԉت مي b و a সজ֒دԦاط أن ಮಒՎ ب)

ҟ 7 Ԧሑላ֒د ֜ԟԉمٳ
PGCD(a; b) = 7 ԉؽ׷โأ مي Շءڮن ഽഠاط n ֦ݡݽ ಮಒ฼ ج)

: ԭհ׏ q و p ಮಒհԦհշاطڞ সজ֒دԦاط ਾਜսԦՑ 2

q = n2 − 7n +10 و p = 2n2 − 7n − 15

ҟ n − 5 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر q و p সজ֒دԦاط مي ྽ཫ أن ಮಒՎ أ)
PGCD(p; q) ، n ၍ဿࣦ࣡߇ߢ و n طֳݡݽ ԉԦछ௕ ಮಒ฼ ب)
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4 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

ҟ ૻशհշڛ ฼֒د y و 1 مي ਾਜ؏أ ૻशհշڛ ฼֒د x

A = 5566 ྽ྛطڑԉՎ x اࣩ࣡ڃԉس ذي اطԦս֒اد Ցڝԉم ᄳᄍ ԸսءՇ ૻशհշڛ ฼֒د A

y و x ಮಒՎ ۠ۼՎژ ଜଗ฼֦״ ֒โاو ᅶᅪ (5x2 +6
)
(x +1) اطԉշԦرة ඀൭ൖأ أ) 1

ҟA =
(
5x2 +6

)
(2+ 2y) أن ԫବଧ฼ إذا

Ըս؏أ ᅶᅪ ، 12 مي ٤ԡٰأ ᄳᄟأو ฼֒د x أن ԫବଧ฼ إذا y و x Ըأ׏ڎ ب)
ҟ اط඀๯Ԧي اطԦս֒اد Ցڝԉم ᄳᄍ A اطԦ֒د ሟላၓဿ ԉԦछ௕

ҟ584 اطԦ֒د ໜ๬ֳՔ ԉᇿᇇԉԦՎेस ഽഠاط اطڞհԦհշ״ ا฼ࣩ࣡֒اد ಮಒ฼ أ) 2

: ֳٕ೶ූ ഽഠاط a > b ԭհ׏ b و a اطڞհԦհշ״ ا฼ࣩ࣡֒اد ಮಒ฼ }ب)
a + b = 32

a2 + b2 = 584

5 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

y′ = (ln2) y : اطԉִսٮؽհ״ ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾ر 1

ԉշԟرة ಮಒ฼ ، f(0) = 1 ֳٕ೶෉ اၓဿي ၍ဿدԉԦࣞࣚا ੩੥֑ه اܖԉॗص اܖक़ر f ৿৫وڽ 2

f(x)

ҟ ૻशհշڛ ฼֒د n 3

ҟ 2n Ԧሑላ֒د 7 ฼ࢉ࢕ ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ أدرس أ)
ҟ f(2009)− 4 Ԧሑላ֒د 7 ฼ࢉ࢕ ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ׂսպໂإڃ ب)

Sn ،اଉଃ૿وڮع n ၍ဿࣦ࣡߇ߢ ،Ըأ׏ڎ أ) 4

Sn = f(0)+ (1)+ ... + f(n) ԭհ׏

ҟ 7 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ Sn ԉؽ׷โأ مي շֳՇر ഽഠاط n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ ಮಒ฼ ب)

6 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

ҟنԉ๏հ೶೴ ฼֒دان y و x: ԭհ׏، 7x+65y = 2009 (1) : ၍ဿدԉԦࣞࣚا ਾਜսԦՑ 1

֜ԟԉمٳ y Ԉ֧ن (1) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ଜଗ฾ (x, y
) اطऔ௅ԉպր״ ௨௒࿂ཫ إذا أՑװ ಮಒՎ ҟأ) 7 Ԧሑላ֒د

ҟ(1) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾ر ب)
฼ࢉ࢕ 2n֒دԦሑላ ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس 2

ҟ 9
฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ 26n +3n +2 اطԦ֒د շֳՇر ԭհ೶ැ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ ಮಒ฼ 3

ҟ 9
un = 26n − 1 ، n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي ԘٳՑ 4

ҟ9 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر un أن ֳٕ೶ූ أ)
اଉଃ૿׷ڮل ذات (7u1

)
x +

(
u2

)
y = 126567 (2) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾ر ب)

ҟ ԉ๏հ೶೴ن ฼֒دان y و x: ԭհ׏ ، (x, y
)

Ԙم ڛԉհԦհշن ฼֒دان y0 و x0 ԭհ׏ (2) ฾ر (x0, y0

) اطऔ௅ԉպր״ ಮಒ฼ ج)
ҟ y0 ≥ 25

7 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر 33n − 1 ،اطԦ֒د n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ اโر مي أՑװ ۚۼ׵ي 1
ҟ 13

সজ֒دԦاط مي ྽ཫ շֳՇر ، n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ׂսպໂإڃ 2

13 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ 33n+2 − 9 و 33n+1 − 3
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ׂսպໂإڃ و ، 13 ฼ࢉ࢕ 3n Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ n ֦ݡݽ Ը׏ڎ ಮಒ฼ 3

ҟ 13 ฼ࢉ࢕ 20052010 ֦ڎو״ ᄳᄌԉՎ
ҟAp = 3p +32p +33p : p ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي ԘٳՑ 4

ҟ13 ฼ࢉ࢕ Ap Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ಮಒ฼ ، p = 3n أโر مي أ)
ҟ13 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر Ap Ԉ֧ن p = 3n +1 ࿂ཫن إذا أՑװ ۚۼ׵ي ب)

p = 3n+2 أโر مي 13 ฼ࢉ࢕ Ap Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ಮಒ฼ ج)
: Շࢉ࢛ ࿽࿯࿏ 3 اࣩ࣡ڃԉس ذي ֒Ԧاط Ցڝԉم ᄳᄍ b و a اطڞԉհԦհշن اطԦ֒دان ԸսءՇ 5

b = 1000100010000 و a = 1001001000

ҟي඀๯Ԧاط اطպڝԉم ᄳᄍ Ap ྽ྛاطڑ ฼ࢉ࢕ Շءԉշսن b و a সজ֒دԦاط أن ֳٕ೶ූ أ)
ҟ 13 ฼ࢉ࢕ b و a সজ֒دԦاط مي ྽ྛط ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ׂսպໂإڃ ب)

8 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

: Շ࿽࿯࿏ࢉ࢛ 7 اࣩ࣡ڃԉس ذي ֒Ԧاط Ցڝԉم ᄳᄍ ԸսءՇ اၓဿي n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ਾਜսԦՑ
ҟ ૻशհշڛ ฼֒د α ԭհ׏ n = 11α00

ҟ3 ฼ࢉ࢕ ሑላֳڎو״ ଜଗՎԉ֦ n Շءڮن ഷഠ׏ α ಮಒ฼ 1

ҟ5 ฼ࢉ࢕ ሑላֳڎو״ ଜଗՎԉ֦ n Շءڮن ഷഠ׏ α اطԦ֒د ಮಒ฼ 2

ҟ15 ฼ࢉ࢕ ሑላֳڎو״ ଜଗՎԉ֦ n Ԧ೺ූر ഽഠاط α հ֦و״ ׂսպໂإڃ
ҟي඀๯Ԧاط اطպڝԉم ᄳᄍ n اطԦ֒د Ըս؏أ α = 4 ֑฽ԌՑ 3

9 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

฼ࢉ࢕ 10n Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ ಮಒ฼ 1
ҟ 13

ҟ(102008)2 +102008 +1 ≡ 0[13] أن: ֳٕ೶ූ 2

ҟ102n +10n +1 ≡ 0[13] : Շءڮن ԭհ೶ැ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ ಮಒ฼ 3

10 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

:ֳٕ೶ූ ڛհԦհշ״ أ฼֒اد ԉ֒ود׵฾ ԉمԉદગ مਢ਼ا߀ߢة ׏ڎऔ௏ԉ״ مԉսսطհ״ (Un
){

m = PPCM
(
U3, U5

)
d = PGCD

(
U3, U5

) ԭհ׏
{

U4 = 15

m + d = 42

ҟ U0 ׂսպໂإڃ ᅶᅪ U5 و U3 সজ֒क़اܖ ಮಒ฼ 1

ಮಒ฼و (Un
) ฾֒ود مي ֒฾ 2010 أن: ಮಒՎ ᅶᅪ ، n ၍ဿࣦ࣡߇ߢ Un Ըս؏أ 2ҟװսຼນر

ԉ৿ৡوي (Un
) مي مշ֦ԉԦս״ ฾֒ود 5 Ⴇੱ੫ڮع Շءڮن مպװ ड௏֒اء إ اၓဿي ֒क़اܖ ಮಒ฼ 3ҟ10080

مԦ֒وم ਾਕื ૻशհշڛ ฼֒د n 4

: ԭհ׏ S اଉଃ૿وڮع n ၍ဿࣦ࣡߇ߢ Ըأ׏ڎ أ)
S = U0 + U1 + U2 + ... + U2n

: ԭհ׏ S2 و S1 ಮಒ฼وڮଉଃ૿ا n ၍ဿࣦ࣡߇ߢ ׂսպໂإڃ ب)
S1 = U0 + U2 + U4 + ... + U2n

S2 = U1 + U3 + U5 + ... + U2n−1 و
 11ƫƨ3 Ųƭƃ
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11 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

ҟ ԉ๏հ೶೴ن ฼֒دان y و x ԭհ׏ 13x − 7y = −1 (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ਾਜսԦՑ 1

ҟ(E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا }฾ر
a ≡ −1[7]

a ≡ 0[13]
: ԭհ೶ැ a اط຿ڎհຼ״ اطٵנ๏հ״ ا฼ࣩ࣡֒اد ಮಒ฼ 2

9n Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ ، n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس 3

ҟ 13 و 7 مي ྽ཫ ฼ࢉ࢕
Շ࿽࿯࿏ࢉ࢛ ، 9 اࣩ࣡ڃԉس ذي اطԦս֒اد Ցڝԉم ᄳᄍ ا༨ࣚءսڮب b ૻशհշاطڞ اطԦ֒د طհءي 4

ҟa ̸= 0 ڛԉհԦհշن; ฼֒دان β و α : ԭհ׏ α00β086 :
ҟ 91 ฼ࢉ࢕ ሑላֳڎو״ ଜଗՎԉ֦ b Շءڮن ഷഠ׏ β و α ಮಒ฼

12 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

An = 2n +3n +4n +5n +6n :ԘٳՑ n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي
ҟ A3 ≡ 6[7] : أن ಮಒՎ ᅶᅪ 4 ≡ −3[7] : أن ֳٕ೶ූ 1

مي ྽ྛط ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ ، n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس 2

ҟ 7 ฼ࢉ࢕ 3n و 2n সজ֒دԦاط
ׂսպໂإڃ و 7 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر An +1 : Ԉ֧ن ԉՇ٤֧د n ࿂ཫن إذا أՑװ ಮಒՎ 3

ҟ7 ฼ࢉ࢕ A2011 Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ
؟ 7 ฼ࢉ࢕ A1432 Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ مԉ׵ڮ 4

13 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

: اऔ௕࣪࣡״ اܖԉक़ࣦ࣡ت مي ၍ဿԉ฾ ྽ཫ ᄳᄍ ۓۼ ਾਜսاط Ԙم Ԍ׎ڞ أو Վٵנհ־ Ըأד

اطٵנ๏հ״ ا฼ࣩ࣡֒اد Ⴇੱ੫ڮ฼״ ᄳᄍ ฾܁ܓࣦ࣡ շֳՔࣦ࣡ر 21x +14y = 40 ၍ဿدԉԦࣞࣚا 1

ҟ3421+ 1562 = 5413 : Շءڮن 7 اࣩ࣡ڃԉس ذي اطԦս֒اد Ցڝԉم ᄳᄍ 2

ҟ 6 ׵ڮ 7 ฼ࢉ࢕ 1+3+32 + ... +32011 : Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ 3

14 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

: اطԉսطհ״ (x; y
) اଉଃ૿׷ڮل ذات ၍ဿدԉԦࣞࣚا Z2 ᄳᄍ ਾਜսԦՑ 1

ҟ2011x − 1432y = 31 (1)

ҟ ᄳᄟأو 2011 اطԦ֒د أن ԫຼຜأ أ)
၍ဿدԉԦବ቟ላ (x0; y0

) ԉٰԉ฽ ଜଗ฾ ಮಒ฼ إ֦ؽհ֒س، ׎ڮارزمհ״ Ԉ໱ڃԦսوԉل ب)
(1) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾ر ᅶᅪ(1)

2n Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ،n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ ಮಒ฼ أ) 2

ҟ 7 ฼ࢉ࢕ 20111432
2012 Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ֒โ ᅶᅪ ،7 ฼ࢉ࢕
: Շءڮن ԉؽ׷โأ مي ഽഠاط n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ ಮಒ฼ ب)

2010n +2011n +1432n ≡ 0[7]

: ԭհ׏ 9 أڃԉڃװ اၓဿي اطԦս֒اد Ցڝԉم ᄳᄍ 2γαβ ԸսءՇ ૻशհշڛ ฼֒د N 3

مਢ਼ا߀ߢة ׏ڎऔ௏ԉ״ مԉսսطհ״ مي مԦՎԉսս״ ฾֒ودا ྽ྛਂ৮ Ըີນਾਢاط ᇿᇁ֑ا γ ، β ، α
ҟ (1) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ฾ر (β,γ

) و ԉمԉદગ
ҟ اط඀๯Ԧي اطպڝԉم ᄳᄍ N Ըս؏أ ᅶᅪ ، γ و β ، α ಮಒ฼

 11ƫƨ4 Ųƭƃ
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15 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

฼֒د ྽ཫ أโر ومي u0 = 16 : Շ࿽࿯࿏ࢉ࢛ N ฼ࢉ࢕ ا٤Ԧ֧ࣞࣚ״ اطԦ֒دՇ״ اԉսսࣞࣚطհ״ ᄳᄣ (un
)

un+1 = 6un − 9 ، n ഽഓԦհշڛ
฼ࢉ࢕ u4 ، u3 ، u2 ، u1 ، u0 اܖक़֒ود مي ྽ཫ ֦ڎو״ ᄳᄌڮاՎ Ըأ׏ڎ أ) 1ҟ 7

: ԭհ೶ැ b Ԧሑላ֒د وհ֦و״ a Ԧሑላ֒د հ֦و״ Ⴇ႔ي ب)
ҟu2k+1 ≡ b[7] و u2k ≡ a[7]

ҟun+2 ≡ un[7] ، n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ۚۼ׵ي أ) 2

u2k ≡ 2[7] ،k ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ԘاדਾਢطԉՎ ۚۼ׵ي ب)
u2k+1 ≡ 3[7] أن: ׂսպໂإڃ ᅶᅪ

ҟvn = un −
9

5
، n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي ԘٳՑ 3

ҟاࣩ࣡ول ԉ֒׵฾و ԉሁ๡ԉأڃ ಮಒհԦՔ ԸڞؽՇ، ׵պ֒ڃհ״ (vn
) اԉսսࣞࣚطհ״ أن ಮಒՎ أ)

:ԭհ׏ sn و un مي ଜྷཫ n ၍ဿࣦ࣡߇ߢ Ըأ׏ڎ ب)
ҟsn = u0 + u1 + ... + un

16 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

ҟ11 ฼ࢉ࢕ 9n ֦ڎو״ ᄳᄌڮاՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس 1

ҟ11؟ ฼ࢉ࢕ 20112012 اطԦ֒د ֦ڎو״ ᄳᄌԉՎ مԉ׵ڮ 2

اطԦ֒د ، n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ۚۼ׵ي 3

ҟ11 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر (4× 915n+1 +4× 201110n +20112012
)

(
20112012 + 2n + 2

) اطԦ֒د Շءڮن ԭհ೶ැ n اطڞհԦհշ״ ا฼ࣩ࣡֒اد ಮಒ฼ 4ҟ11 Ԧሑላ֒د ԉִԟԉمٳ
17 ƫ ŵʟƇȆ

Ųɑ

ҟ հ೶೴־ ฼֒د x ԭհ׏
{

x ≡ 3[15]

x ≡ 6[7]
: اطԉսطհ״ ၍၅आࣱࣺا (s) ৿৫وڽ

ҟ(s) ၍၅ܹ݈ܿو ฾ر 153 اطԦ֒د أن ಮಒՎ 1

ᄱᄍ࿂ྛՇ ((s) ᒋط ฾ر x) : أن ಮಒՎ ، (s)ᒉط ଜଗ฾ x0 إذا࿂ཫن 2({
x − x0 ≡ 0[15]

x − x0 ≡ 0[7]

)

ҟ(s) ၍၅आࣱࣺا ฾ر 3

ᒉط Ԙڎໂດ ԉշؽ฼ إڃԦսور ،Ԉ֧ذا Ըؽ฼ ᄳᄍ Ըսءᒉاط مي ฼֒د Ԙوٮ ഽചսمء ۓۼ߀ߢ 4

Շၔဿװ Վܝܵ Ըս؏ 7 ᒉط Ԙڎໂດ ԉշؽ฼ إڃԦսور ،وኦذا Ըս؏ 3 Շၔဿװ Վܝܵ ԉՎԉࢡࣉ 15

ҟ Ըս؏ 6

ԉم، ԉՎԉࢡࣉ 600 و 500 ಮಒՎ ೶঎ٵڮر ೶ැڮزՔװ ഽഠاط Ըսءᒉاط ฼֒د أن ԫବଧ฼ إذا
؟ Ըսءᒉاط ฼֒د׵֑ه

18 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

: اطԉսطհ״ (x; y
) اଉଃ૿׷ڮل ذات ၍ဿدԉԦࣞࣚا (E) و ԉ๏հ೶೴ن ฼֒دان y و xҟ11x +7y = 1

ҟx0 + y0 = −1 : ֳٕ೶෉ اၓဿي (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾ر ، (x0; y0

) ಮಒ฼ أ) 1

ҟ(E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل ׂսպໂإڃ }ب)
S = 11a +1

S = 7b +2
: ֳٕ೶෉ اၓဿي اطԦ֒د S و ڛԉհԦհշن ฼֒دان b و a 2

ҟ (E) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ฾ر (a;−b
) ان ಮಒՎ أ)
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ҟ77؟ ฼ࢉ࢕ S Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ مԉ׵ڮ ب)
ҟ 2 ׵ڮ 7 ฼ࢉ࢕ ֦ڎوսװ ᄳᄌԉՎ و 1 ׵ڮ 11 ฼ࢉ࢕ ֦ڎوսװ ᄳᄌԉՎ ૻशհշڛ ฼֒د n 3

ҟn < 2013 Շءڮن ഷഠ׏ n Ԧሑላ֒د հ֦و״ ਾਜ؏أ ಮಒ฼

19 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

: ԭհ׏ ، β و α ಮಒ๏հاطٵנ সজ֒دԦاط ਾਜսԦՑ ، ૻशհշڛ ฼֒د n 1

ҟβ = n +3 و α = 2n3 − 14n +2

ҟPGCD(α;β) = PGCD(β; 10) : أن ಮಒՎ أ)
؟ PGCD(α,β) Ԧሑላ֒د اࣚࣞوءպ״ اطֳݡݽ ᄳᄣԉم ب)

Շءڮن ԭհ೶ැ ، n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ⴇੱ੫ڮ฼״ ಮಒ฼ ج)
ҟPGCD(α,β) = 5

Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس أ) 2

ҟ11 ฼ࢉ࢕ 4n

: اطԉսطհ״ ၍၅आࣱࣺا ֳٕ೶ූ ഽഠاط n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ⴇੱ੫ڮ฼״ ಮಒ฼ ب)
ҟ
{
45n +4n + n ≡ 0[11]

n ≡ 2[10]

20 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

ҟ2n +27 ≡ 0[n +1] : ֳٕ೶ූ ഽഠاط n اطڞհԦհշ״ ا฼ࣩ࣡֒اد ಮಒ฼ أ) 1

:ԭհ׏، اطڞհԦհշ״ ا฼ࣩ࣡֒اد مي (a; b
) اطԉऔ௅ԉպրت ಮಒ฼ ب)

ҟ(b − a
)(

a + b
)
= 24

ҟ√24 ԉ੩੥ڛڮ مڎհֳսو״ ֦ڞԦ״ ໜ๡೭೜ Շֳ״ ڛ٤ ׂսպໂإڃ ج)
྽ྛچ ฼ࢉ࢕ Ⴇ႔ڎ״ اࣩ࣡ڃԉس ذي اطպڝԉم ᄳᄍ مءսڮԉՎن ڛԉհԦհշن ฼֒دان β و α 2

β = 3403 و α = 10141

ҟ اط඀๯Ԧي اطպڝԉم ᄳᄍ β و α সজ֒دԦاط Ըս؏أ أ)
: ԭհ׏ اطڞհԦհշ״ ا฼ࣩ࣡֒اد مي (a; b

) اطऔ௅ԉպր״ ಮಒ฼ ب)
ҟ
{

b2 − a2 = 24

αa −βb = 9

ׂսպໂإڃ ᅶᅪ ، 1434 و 2013 সজ֒دԦሑላ ਾਜ؏ࣩ࣡ا اࣚࣞڑਾਢك ໜ๡ԉֳاط ಮಒ฼ أ) 3

ҟ 478 و 671 সজ֒دԦሑላ ਾਜ؏ࣩ࣡ا اࣚࣞڑਾਢك ໜ๡ԉֳاط
: اطԉսطհ״ (x; y

) اଉଃ૿׷ڮل ذات ၍ဿدԉԦࣞࣚا Z2 ᄳᄍ ฾ر ب)
ҟ2013x − 1434y = 27

21 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

฼֒دان y و x ԭհ׏ 2013x − 1962y = 54 : (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ਾਜսԦՑ 1ҟ ԉ๏հ೶೴ن
ҟPGCD

(
2013; 1962

) Ըأ׏ڎ أ)
ҟࣦ࣡܁ܓ฾ շֳՔر (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا أن ׂսպໂإڃ ب)

ҟx ≡ 0[6] Ԉ֧ن: (E) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ଜଗ฾ (x; y
) اطऔ௅ԉպր״ ௨௒࿂ཫ إذا أՑװ ಮಒՎ ج)

฾ر ᅶᅪ 74 < x0 < 80 ԭհ׏ (
x0; y0

) ԉٰԉ฽ ଜଗ฾ ׂսպໂإڃ د)
ҟ(E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا(

x; y
) ԭհ׏ y و x সজ֒دԦሑላ ਾਜ؏ࣩ࣡ا اࣚࣞڑਾਢك ໜ๡ԉֳاط ᄭᄟإ d ॅस೭೜ԉՎ ॅस۝ۼ 2

(E) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ฾ر
؟ d Ԧሑላ֒د اࣚࣞوءպ״ اطֳݡݽ ᄳᄣԉم أ)
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: ԭհ׏ b و a ಮಒհԦհշاطڞ সজ֒دԦاط ֦ݡݽ ಮಒ฼ ب)
PGCD

(
a; b

)
= 18 و 671a − 654b = 18

22 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

ҟنԉհԦհշڛ ฼֒دان p و n

ҟ 5n Ԧሑላ֒د 16 ฼ࢉ࢕ ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ، n ֦ݡݽ Ըأدرس،׏ڎ 1

Dp = 5p و Cn = 16n +9 :ԘٳՑ 2

֒โڮՇ ،ՑԈ֧װ ૻशհշڛ ฼֒د k ԭհ׏ p = 4k + 2 ࿂ཫن إذا أՑװ ಮಒՎ أ)
ҟCn = Dp ֳٕ೶෉ nૻशհշڛ ฼֒د

ҟ p = 6 أโر مي n ಮಒ฼ ب)
f(x) = 5(4x+2) − 9 ᒉՎ [0;+∞[ اԉଉଃ૿ل ฼ࢉ࢕ ا٤Ԧ֧ࣞࣚ״ ၍ဿاၔဿا ᄳᄣ f 3

ҟ f(x) إچԉرة ׂսպໂإڃ ᅶᅪ ، f ၍ဿاၔဿا ਾਕԡՔات أدرس
:N مي n ྽ཫ أโر ومي u0 = 1 : Շ࿽࿯࿏ࢉ࢛ N ฼ࢉ࢕ ا٤Ԧ֧ࣞࣚ״ اԉսսࣞࣚطհ״ (un

)
4

un+1 = 54
(

un +
9

16

)
− 9

16

n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ԘاדਾਢطԉՎ ۚۼ׵ي أ)
ҟun =

5(4n+2) − 9

16

ҟ ૻशհշڛ ฼֒د un Ԉ֧ن ،n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ۚۼ׵ي ب)
ҟ(un

) اԉսսࣞࣚطհ״ ਾਕԡՔ إԉ೺ූه ׂսպໂإڃ 5

23 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

2n Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ، n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ ಮಒ฼ أ) 1

ҟ7 ฼ࢉ࢕
Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ׂսպໂإڃ ب)

ҟ7 ฼ࢉ࢕ [19621954 − 19541962 +201553
]

ҟᄳᄟأو ฼֒د 89 أن ಮಒՎ أ) 2

ҟ 7832 Ԧሑላ֒د اطڞհԦհշ״ ໜ๡اطֳڮا ྽ཫ ಮಒ฼ ب)
ҟԉوᇿᇭີຓ ԉوհ֧ أوطԉհن و977 981 সজ֒دԦاط أن ಮಒՎ ج)

ҟ 2 ׵ڮ ਾਜ؏ࣩ࣡ا اࣚࣞڑਾਢك ԉႧႥԉႹႪԉ֦ ಮಒ֒ومԦم ਾਕื ڛԉհԦհշن ฼֒دان y و x 3

ҟ
{

x2 − y2 = 31328

x − y ≡ 8[22]
أن: ԉବଧ฼ y و x ಮಒ฼

Ԙم ᄳᄟأو a و b Ԙم ᄳᄟأو a ԭհ׏ مԦ֒وم״ ਾਕื ڛհԦհշ״ أ฼֒اد c و b ، a 4ҟ c

ҟb × c Ԙم ᄳᄟأو a أن ،ۚۼ׵ي ਕՎ਼و مਾਜ׵պ״ Ԉ໱ڃԦսوԉل أ)
ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ԫຼຜأ، ԘاדਾਢطԉՎ ا࣡ࣥڃսࣦ֒࣡ل Ԉ໱ڃԦսوԉل ب)

ҟPGCD
(
a; bn) = 1 ، n مԦ֒وم ਾਕื

ҟ19541962 و 19621954 সজ֒دԦሑላ ਾਜ؏ࣩ࣡ا اࣚࣞڑਾਢك ໜ๡ԉֳاط ׂսպໂإڃ ج)

24 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

اط՗ଜଗր״ اਾਢ֦ࣥ࣡اԉ฾ت ಮಒՎ مي ֒հاطڮ׏ اطٵנհ־ اਾਢ֦ࣥ࣡اح ಮಒ฼
ҟ 9 ԉ৿৮وي أو مي ٤ԡٰأ و مԦ֒وم״ ਾਕื ڛհԦհշ״ أ฼֒اد d و c ، b ، a

اط඀๯Ԧي اطպڝԉم ᄳᄍ مءսڮب ૻशհշڛ ฼֒د abcd
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11 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر abcd اطԦ֒د Շءڮن : d و c، b، a ا฼ࣩ࣡֒اد ྽ཫ أโر مي
: ࿂ཫن إذا وֳ֧ژ إذا

ҟ11 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر (a − b + c − d
) اطԦ֒د 1

ҟ11 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر (a + b + c + d
) اطԦ֒د 2

ҟ 11 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر ، اط඀๯Ԧي اطպڝԉم ᄳᄍ ا༨ࣚءսڮب cd اطԦ֒د 3

25 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ،n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ، ಮಒ฼ أ) 1

ҟ 13 ฼ࢉ࢕ 8n

Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ׂսպໂإڃ ب)
13 ฼ࢉ࢕ 42× 1382015 +20142037 − 3

n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ಮಒՎ أ) 2

ҟ(5n +1
)
× 64n − 52n+3 ≡

(
5n +6

)
82n[13]

: Շءڮن ഷഠ׏ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ⴇੱ੫ڮ฼״ ಮಒ฼ )ب)
5n +1

)
× 64n − 52n+3 ≡ 0[13]

26 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

฼֒دان y و x ԭհ׏ 6x − 7y = 19 : (x; y
) اଉଃ૿׷ڮل ذات (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ਾਜսԦՑҟنԉ๏հ೶೴

၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾ر ᅶᅪ، x0 = y0 ԭհ೶ැ (E) ၍ဿدԉԦବ቟ላ (x0; y0

اܖԉॗص( اܖक़ر ֒โ 1
ҟ(E)

ಮಒ฼ ᅶᅪ ،
{
λ ≡ 24[7]

λ ≡ 5[6]
:ֳٕ೶ූ ഽഠاط و λ اطٵנհ־ اطԦ֒د ֦ݡݽ ׂսպໂإڃ 2

ҟ42 ฼ࢉ࢕ λ اطԦ֒د ֦ڎو״ ᄳᄌԉՎ

:ԭհ׏ (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل (x; y
) اطԉऔ௅ԉպրت ԘհႧ႙ ಮಒ฼ 3

ҟ∣∣x + y − 1
∣∣ ≤ 13

Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ ادرس أ) 4

7 ฼ࢉ࢕ 5n

:၍၅आࣱࣺا ֳٕ೶ූ ഽഠاط n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ⴇੱ੫ڮ฼״ ಮಒ฼ ب)
ҟ
{

n − 5n ≡ 2020[7]

n ≡ 1437[6]

27 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

u0 اࣩ࣡ول ԉ֒׵฾،ԉمԉદગ مڮדշ״ ԉ֒ود׵฾، ԉمԉદગ مਢ਼ا߀ߢة ׵պ֒ڃհ״ مԉսսطհ״ (un
){

ln(u1)+ ln(u2) = 11

u1 + u2 = e4
(
1+ e3

) :ԭհ׏ q ԉሁ๡ԉوأڃ
ҟq اࣩ࣡ڃԉس հ֦و״ ׂսպໂإڃ ᅶᅪ u2و u1 Ըأ׏ڎ 1

ҟq = e3 و u1 = e4 :ԘٳՑ 2

ҟn ၍ဿࣦ࣡߇ߢ un ԟਾਜ฼ي أ)
ҟSn = ln(u0)+ ln(u1)+ ln(u2)+ ... + ln(un) :ԘٳՑ ب)

ҟ n ၍ဿࣦ࣡߇ߢ Sn Ըأ׏ڎ
ҟan = n +3 : ԘٳՑ n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي 3

ҟPGCD
(
2Sn; an

)
= PGCD(an; 14

) أن: ಮಒՎ أ)
ҟPGCD

(
2Sn; an

) :ᒉط اࣚࣞوءպ״ اطֳݡݽ ಮಒ฼ ب)
: ԉؽ׷โأ مي ഽഠاط n اطڞհԦհշ״ ا฼ࣩ࣡֒اد ֦ݡݽ ಮಒ฼ ج)

ҟ PGCD
(
2Sn; an

)
= 7
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ҟ 7 ฼ࢉ࢕ 2n Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د طֳݡݽ ԉԦछ௕ أدرس 4

ҟbn = 3nan − 2Sn +14372016 +1 :ԘٳՑ 5

ҟ
{

bn ≡ 0[7]

n ≡ 0[5]
: Շءڮن ԉؽ׷โأ مي ഽഠاط n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ ಮಒ฼

،اطԦ֒د n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ಮಒՎ 6

ҟ7 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر (14379n+1 − 3× 412n+1 +52
)

28 ƫ ŵʟƇȆ
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مي ྽ྛط ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ، n ૻशհշڛ ฼֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس أ) 1

ҟ 11 ฼ࢉ࢕ 7nو 3n সজ֒دԦاط
اطԦ֒د ،n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أՑװ ۚۼ׵ي ب)

ҟ 11 Ԧሑላ֒د ֜ԟԉمٳ 2× 20165n+4 +143710n+4

y و x ԭհ׏، 7x − 3y = 8 : (x; y
) اଉଃ૿׷ڮل ذات (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ਾਜսԦՑ 2ҟ ڛԉհԦհշن ฼֒دان

ҟ (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾ر )أ)
x; y

) اطऔ௅ԉպր״ ԭհ׏ y و x সজ֒دԦሑላ ਾਜ؏ࣩ࣡ا اࣚࣞڑਾਢك ໜ๡ԉֳاط d ب)
(E) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ଜଗ฾

d؟ Ԧሑላ֒د اࣚࣞوءպ״ اطֳݡݽ ᄳᄣԉم-
ҟ d = 4 أโر مي (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل (x; y

) اطԉऔ௅ԉպրت ಮಒ฼-
: ֳٕ೶ූ ഽഠاط (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل (x; y

) اطԉऔ௅ԉպրت ֒โ ج)
ҟ20167x +14373y ≡ 0[11]

29 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

ԭհ׏ (
x; y

) اଉଃ૿׷ڮل ذات 104x − 20y = 272 ...(E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ਾਜսԦՑ 1ҟ ԉ๏հ೶೴ن ฼֒دان y و x

၍ဿدԉԦࣞࣚا أن ಮಒՎ ᅶᅪ 104 و 20 সজ֒دԦሑላ ਾਜ؏ࣩ࣡ا اࣚࣞڑਾਢك ໜ๡ԉֳاط Ըأ׏ڎ أ)
ҟࣦ࣡܁ܓ฾ շֳՔر (E)

x ≡ 3[5] Ԉ֧ن (E) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ଜଗ฾ (x; y
) اطऔ௅ԉպր״ ௨௒࿂ཫ إذا أՑװ ಮಒՎ ب)

ҟ(E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل ׂսպໂإڃ ᅶᅪ،
ԸսءՇ 4،و أڃԉڃװ اၓဿي اطԦս֒اد Ցڝԉم ᄳᄍ 1ααβ01 ԸսءՇ ૻशհշڛ ฼֒د λ 2

ҟ ڛԉհԦհշن ฼֒دان β و α ԭհ׏ 6 أڃԉڃװ اၓဿي اطԦս֒اد Ցڝԉم ᄳᄍ 1αβ01
ҟي඀๯Ԧاط اطպڝԉم ᄳᄍ λ Ըս؏أ ᅶᅪ، β و α ಮಒ฼

(
a; b

) اطԉऔ௅ԉպրت ಮಒ฼ ᅶᅪ، ᄳᄟأو ฼֒د 1009 و 2017 مي ଜྷཫ أن ֳٕ೶ූ 3

2m − d = 2017 : ֳٕ೶ූ ഽഠاط اطڞհԦհշ״ ا฼ࣩ࣡֒اد مي
m = PPCM

(
a; b

) , d = PGCD
(
a; b

) ԭհ׏

30 ƫ ŵʟƇȆ
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฼֒د ྽ཫ أโر ومي u0 اࣩ࣡ول ԉ֒׵೶ැ N ฼ࢉ࢕ ا٤Ԧ֧ࣞࣚ״ (un
) اطԦ֒دՇ״ اԉսսࣞࣚطհ״ ਾਜսԦՑ

un+1 = 7un +8 : n ૻशհշڛ
ҟ3un = 7n+1 − 4 : n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر أن:مي ԘاדਾਢطԉՎ ۚۼ׵ي 1

: n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي ԘٳՑ 2

S
′
n = u0 + u1 + ... + un و Sn = 1+7+72 + ... +7n

ҟS′
n و Sn ಮಒՎ ଜଗ฼֦״ ֒โ ᅶᅪ Sn اଉଃ૿وڮع n ၍ဿࣦ࣡߇ߢ Ըأ׏ڎ أ)
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: n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر :مي أن ׂսպໂإڃ ب)
ҟ18× S

′
n = 7n+2 − 24n − 31

ҟ5 ฼ࢉ࢕ 7n اطԦ֒د ֦ڎو״ ᄳᄌڮاՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس أ) 3

ҟ5 ฼ࢉ࢕ ሑላֳڎو״ ଜଗՎԉ֦ S
′
n Շءڮن ഷഠ׏ اطڞհԦհշ״ n ֦ݡݽ ಮಒ฼ ب)

31 ƫ ŵʟƇȆ
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ҟ45k ≡ 1[11] : k ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ اโر مي أن ಮಒՎ 1

฼ࢉ࢕11 4n Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د طֳݡݽ ԉԦछ௕ ׂսպໂإڃ 2

اطԦ֒د n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي ان ಮಒՎ 3

ҟ11 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״ շֳՇر (2× 20175n+3 +3× 143810n +1
)

اطԦ֒د ԉؽ׷โأ مي Շءڮن ഽഠاط n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ ಮಒ฼ 4

ҟ 11 ฼ࢉ࢕ ሑላֳڎو״ ଜଗՎԉ֦ (2× 20175n+2 + n − 3
)

32 ƫ ŵʟƇȆ
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ҟ63x+5y = 159...(E) : ԭհ׏ y و x ಮಒ๏հاطٵנ ಮಒ׷ڮطଉଃ૿ا ذات ၍ဿدԉԦࣞࣚا ਾਜսԦՑ
շֳՔر (E)၍ဿدԉԦࣞࣚا أن ಮಒՎ ᅶᅪ ԉوᇿᇭີຓ ԉوհ֧ أوطԉհن و63 5 সজ֒دԦاط أن ֳٕ೶ූ 1

ҟࣦ࣡܁ܓ฾
x ≡ 3[5] Ԉ֧ن (E) ၍ဿدԉԦବ቟ላ ଜଗ฾ (x, y

) اطऔ௅ԉպր״ ௨௒࿂ཫ إذا أՑװ ۚۼ׵ي 2

ҟ (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل ׂսպໂإڃ ᅶᅪ

ԸսءՇ و 7 اࣩ࣡ڃԉس ذي اطԦս֒اد Ցڝԉم ᄳᄍ 5α0α ԸսءՇ ૻशհշڛ ฼֒د λ 3

ҟ 5 اࣩ࣡ڃԉس ذي اطԦս֒اد Ցڝԉم ᄳᄍ β10β0
ҟي඀๯Ԧاط اطպڝԉم ᄳᄍ λ+2 اطԦ֒د Ըս؏أ ᅶᅪ βوα ಮಒհԦհշاطڞ সজ֒دԦاط ֒โ
Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ،n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس أ) 4

ҟ 5 ฼ࢉ࢕ 3n

3x−y +4n+14382017 اطԦ֒د շֳՇر ഷഠ׏ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ ಮಒ฼ ب)
ҟૻशհշڛ ฼֒د x و (E) ၍ဿدԉԦࣞࣚا ฾܁ܓل (x; y

)ԭհ׏ ، 5 ฼ࢉ࢕ اطֳڎو״

33 ƫ ŵʟƇȆ
Ųɑ

ҟ 5 ฼ࢉ࢕ 3n Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽհհ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ ಮಒ฼ 1

ҟ5 ฼ࢉ࢕ 14372017 Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ׂսպໂإڃ 2

اطԦ֒د ، n ૻशհշڛ ฼֒د ྽ཫ أโر مي أن ۚۼ׵ي 3

ҟ 5 Ԧሑላ֒د ֜ԟԉمٳ (484n+3 − 2× 92n+1 +1
)

ሑላֳڎو״ ଜଗՎԉ֦ (34n +27n −4
) اطԦ֒د Շءڮن ഷഠ׏ n اطڞհԦհշ״ ا฼ࣩ࣡֒اد ಮಒ฼ 4ҟ 5 ฼ࢉ࢕

34 ƫ ŵʟƇȆ
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ҟ
{
α+β = 4035

α−β = 1
: ԭհ೶ැ ڛԉհԦհշن ฼֒دان β و α 1

ҟ ԉوᇿᇭີຓ ԉوհ֧ أوطԉհن β و α

2
সজ֒دԦاط أن ಮಒՎ ᅶᅪ، β و α সজ֒دԦاط ಮಒ฼-

: ၍ဿدԉԦࣞࣚا ֳٕ೶ූ ഽഠاط (x; y
) اطٵנ๏հ״ اطԉऔ௅ԉպրت ྽ཫ ಮಒ฼ 2

1009x − 2017y = 1
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ҟ
{

a ≡ 2019[2017]

a ≡ 2019[1009]
: ၍၅आࣱࣺا ֳٕ೶ූ ഽഠاط a اطٵנ๏հ״ ا฼ࣩ࣡֒اد ಮಒ฼ 3

7n Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ n طֳݡݽ ԉԦछ௕ ،أدرس ૻशհշڛ ฼֒د n أ) 4

ҟ9 ฼ࢉ࢕
: Շ࿽࿯࿏ࢉ࢛ 7 اࣩ࣡ڃԉس ذي اطպڝԉم ᄳᄍ ԸսءՇ ૻशհշڛ ฼֒د L ب)

L = 111...1︸ ︷︷ स2018ेة︸
ҟ9 ฼ࢉ࢕ 42L Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌԉՎ ಮಒ฼-

35 ƫ ŵʟƇȆ
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ҟun = 2(3)n : Շ࿽࿯࿏ࢉ࢛ اطԉԦم ԉ֒׵೶ැ N ฼ࢉ࢕ م٤Ԧ֧״ ฼֒دՇ״ مԉսսطհ״ (un
) طսءي

: N مي n ྽ཫ أโر مي v0 = 4 اࣩ࣡ول ԉ֒׵೶ැ م٤Ԧ֧״ مԉսսطհ״฼֒دՇ״ (vn
) ҟvn+1و = 5vn + un

ҟwn =
vn

un
+

1

2
: N مي n ྽ཫ أโر مي ԘٳՑ 1

ҟاࣩ࣡ول ԉ֒׵฾ ಮಒհԦՔ ԸڞؽՇ، 5

3
ԉሁ๡ԉأڃ ׵պ֒ڃհ״ مԉսսطհ״ (wn

) أن ԫຼຜأ-
྽ཫ أโر مي أՑװ ׂսպໂإڃ ᅶᅪ n ၍ဿࣦ࣡߇ߢ wn اطԉԦم ֒क़اܖ ԉշԟرة Ըս؏أ 2

ҟvn = 5n+1 − 3n : N مي n

সজ֒دԦሑላ ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ، n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ أدرس 3

ҟ 8 ฼ࢉ࢕ 5n و 3n

ҟ8 ฼ࢉ࢕ vn Ԧሑላ֒د ا֦࣡ࣥؽՇ֒հ״ اطֳڎو״ ᄳᄌڮاՎ n ૻशհշاطڞ اطԦ֒د ֦ݡݽ Ը׏ڎ ಮಒ฼ 4
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