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الكفاءات المستهدفة

· إثبات خاصية بالتراجع.
· دراسة سلوك ونهاية متتالية.
· معرفة واستعمال مفهوم متتاليتين متجاورتين.

· حل مشكلات توظف فيها المتتاليات والبرهان بالتراجع.

	سيــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــر الدرس 
	المؤشرات

	· الاستدلال بالتراجع. 
      1.مبدأ الاستدلال بالتراجع.
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 خاصية متعلقة بعدد طبيعي 
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   للبرهان على صحة الخاصية
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 من أجل كل عدد طبيعي
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    يكفي :

1. نتأكد من صحة الخاصية من أجل 
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2. نفرض أن الخاصية صحيحة من أجل عدد طبيعي كيفي
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        ( فرضية التراجع)  و نبرهن صحة الخاصية من أجل 
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       إذا كانت
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2.متى يستعمل الاستدلال بالتراجع.  
     يمكن التفكير في استعمال الاستدلال بالتراجع للبرهان على صحة خاصية متعلقة بالأعداد الطبيعية.  
  مثال1:
 أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 
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مرحلة 2 

نفرض أن الخاصية صحيحة من أجل 
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 و لنبرهن على صحتها من أجل 
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الطرح : 
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البرهان : 

نضع  : 
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إذن من أجل كل عدد طبيغي 
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مثال 2 : 

أثبث أنه من أجل كل عدد طبيعي ، 
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مثال 3 : واجب 
برهن صحة العبارة التالية 

من أجل كل عدد طبيعي غيرمعدوم 
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مثال 4 : 

برهن أن من أجل كل عدد طبيعي 
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المتتاليات العددية 
نشاط 

نعتبر المتتاليتين 
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 المعرفتين بالعلاقة التراجعية 
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1) برهن بالتراجع أن من أجل كل عدد طبيعي 
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2) برهن أن المتتالية 
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4) أدرس اتجاه التغيرات لكل من المتتاليتين 
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5) ماذا يمكن القول عن المتتاليتن 
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   ماذانقول عن المتتالية
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المعرفة بـ :
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7) استنتج النهاية المشتركة للمتتاليتين 
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الحل 

1)اثبات  بالتراجع أن من أجل كل عدد طبيعي 
[image: image66.wmf]n

 
[image: image67.wmf]0

f

n

n

u

v

-

 . 

 مرحلة 1 

من أجل 
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مرحلة 2 

نفرض أن الخاصية صحيحة من أجل 
[image: image71.wmf]n

 و لنبرهن على صحتها من أجل 
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الطرح : 
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البرهان 

لنا : 
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إذن : 
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                                         ومنه من أجل كل عدد طبيعي 
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2)  المتتالية 
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أساسها 
[image: image83.wmf]5

1

=

q

 و حد ها الأول 
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استنتاج تقارب المتتاليتين 
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بما أن : 
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 لهما نهايتان منتهيتان إذن أنهما متقاربتان 
4) أدرس اتجاه التغيرات لكل من المتتاليتين 
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 متناقصة تماما 
نتيجة 1
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المتتاليتين 
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نتيجة 2

إذا كانت  المتتاليتان متجاورتان ، إذن هما متقاربتان و لهما نفس النهاية 

6) لنا :  
[image: image104.wmf]n

n

n

n

n

n

x

u

v

v

u

x

=

+

=

+

=

+

+

+

1

1

1

 

   المتتالية
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7) نضع 
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 النهاية المشتركة للمتتاليتين 
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· تذكير حول المتتاليات العددية .
    1. تعريف .
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 متتالية عددية حقيقية
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2.اتّجاه تغيّر متتالية عددية.
   متتالية متزايدة: 
 تكون متتالية
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   متتالية متناقصة: 
تكون متتالية 
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   متتالية ثابتة:
تكون متتالية
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   متتالية رتيبة: 
إذا كانت متتالية متناقصة (متناقصة تماما على الترتيب) أو متزايدة (متزايدة تماما على الترتيب )

   نقول أن المتتالية رتيبة(رتيبة تماما على الترتيب) .  
3.المتتاليات الحسابية. 
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  الحد العام و مجموع  حدود متتابعة من متتالية حسابية : 
من أجل كل عدد طبيعي 
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4.المتتاليات الهندسية. 
[image: image510.wmf]0

u

    تعريف:
   نقول أن المتتالية
[image: image146.wmf]()

n

u

متتالية هندسية حدها الأول
[image: image147.wmf]0

u

 و أساسها
[image: image148.wmf]q

 (
[image: image149.wmf]q

 عدد حقيقي غير 
   معدوم ) إذا و فقط إذا   كان أن من أجل كل عدد  طبيعي
[image: image150.wmf]n

: 
[image: image151.wmf]1

nn

uuq

+

=´

 . 
خاصة مميزة 
 تكون  متتالية 
[image: image152.wmf]0

()

nnn

u

³

هندسية  إذا وفقط إذا كان من أجل كل 
[image: image153.wmf]0

n

n

³

 :  
[image: image154.wmf]1

1

2

-

+

´

=

n

n

n

u

u

u


  الحد العام و مجموع  حدود متتابعة من متتالية هندسية

من أجل كل عدد طبيعي 
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