
   2017

  

04.5

 nu0 0u n1
10

3
4

n
n

u
u

  


1 1u2u nu

2 n0 1nu  

3 n nu 

4 n   
 
 

2

1

2 12
1 1

3 3 4

n

n n
n

u
u u

u



   


 

n1
2

1 1
3

n nu u  

n
2

1
3

n

nu
 

   
 

n
n
lim u


 

4.5

 p zz     3 26 9 4 2 9p z z i z i z i      

1   0p z 0z

abz

     0 2p z z z z i az b    

2  0p z 

30z1z2z  0p z 1 2z zn

2 0

1 0

n
z z

z z

 
 

 

5  o;u;v
 

ABCi

2 i4 i

 ABC

 DBRA
2

 
 
 

 

SABC

S R

 



05

 O;i ; j ;k
 

 2 1 0A ; ; 0 0 2B ; ;

 P

3 0x y z   

1  AB P

  QAB P

2  SO P

  S

  Q S 

 IJ S P Q2IJ 

3 mS M x;y;z

   2 2 2 2 1 2 2 1 2 3 0x y z m x my m z m        m

  mSmImR

 mIm 

 mS CHr

07

f   
2

f x x ln x 0x ;  0 0f  fC

 o;i; j
 

5i j cm 
 

1 ff0x  2 0x t t 

 
x
lim f x


 
x

f x
lim

x

 
2x

f x
lim

x

f0 

2 f 

3  Te

 T fC

4m 
2

3 0x ln x x m  

5g 0;   21
1

2
g x x ln x ln x 

 g xf 0;



0 1  A  fC

 x 1x 0y  
0

lim A





 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   0p z 0z p zz

     3 26 9 4 2 9p z z i z i z i      

           

     

3 2 3 2

2 3 2

0 6 9 4 2 9 6 9 4 2 9 0

6 4 2 9 9 0

p i i i i i i i i i i i

p i i

       

     

                

        

3 2

2

9 9 0

6 4 2 0

  

 

    


   

3 2 9 9 0

1
1

3

  

 

    

  

     
 

1 

0z iz     2p z z i z i az b    ab

     2p z z i z i az b    2     3 26 9 4 2 9p z z i z i z i      1

211a 4b i  z

     2 4p z z i z i z i     

2  0p z z i2z i 4z i  2 4S i; i; i  

30z i1 2z i 2 4z i   0p z 1 2z z

n2 0

1 0

n
z z

z z

 
 

 

2 0

1 0

n
z z

z z

 
 

 
 2 0

1 0

4 4 2
1

2 2 2 1

n n n n
nz z i i

i
z z i i i i

        
           

          



 4 42 2

n
n

i in
e e

  
  
 
 

4
n k ;k


 4n kk

 A i 2B i 4C iABC

 DBRA
2

 
 
 

 

 
2

R A; B D
 

  
 

 2
i

D A B Az z e z z




  2Dz i   

 SABC

   S : M z M z / z az b    

 

 

S B C

S A A






C B

A A

z az b

z az b

 


 
 C A B Az z a z z  41 2

i
a i e



  

 i
C A B Az z ke z z  ike 2k 

4


 

S R

1S RA2k 
4


  

RS

   1 1 1 1R: M z M z / z iz i        1 1 11 1S : M z M z / z i z     

S R     1 1S R : M z M z / z i i z       

 1 2i i    1 2 2
2 4 4

arg i i k k / k
  

          

2
4

S R S A; ;
 

  
 



 2 1 0A ; ; 0 0 2B ; ; P3 0x y z   

 AB P 2 1 2AB ; ; 


 1 1 1Pn ; ; 


2 1 2 2 2 1 0PAB.n      
 

 AB P

  QAB P

 Qn ; ;  


 Q

 Q

Q P

n AB

n n








 
2 2 0

0

  

  

   


  



   2 1 2 1    0  1 0 1Qn ; ;


 Q0x z d     0 0 2B ; ; Q 2d 

  2 0Q : x z  

3  SO P2 2 2 2x y z r  

  
3

1
3

d O; P r    2 2 2 1S : x y z   

 Q S   1d O; Q   
2

1
2

d O; Q r   Q

 S

IJ S P Q2IJ 

1 P Q OI OJOIJO

2 2 2 1 1 2IJ IO OJ    2IJ 

2IJ

POI n
 

QOJ n
 


3 3 3

3 3 3
I ; ;
 
 
 

2 2
0

2 2
J ; ;
 
  
 

2 3 3 2 3

2 3 3 2 3
IJ ; ;
 
     
 


2IJ 



3 mS M x;y;z

   2 2 2 2 1 2 2 1 2 3 0x y z m x my m z m        m

 mSmImR

 mM S   2 2 2 2 1 2 2 1 2 3 0x y z m x my m z m        

 mM S

         
2 22 2 221 1 1 1 2 3 0x m m y m m z m m m                   

 mM S

         
2 22 2 221 1 1 1 2 3 0x m m y m m z m m m                   

         
2 22 2 22 21 1 1 1 2 3 3 2 3 2x m y m z m m m m m m m                     

m23 2 3 2 0m m   mS

 1 1mI m ; m; m   

23 2 3 2mR m m  



mIm 1 1mI m ; m; m   

1

1

x m

y m ; m

z m

 


  
  



mIm 1 0 1K ; ; 1 1 1v ; ;; 


 mS CHr

 mM S   2 2 2 2 1 2 2 1 2 3 0x y z m x my m z m        

 2 2 2 2 2 2 2 2 2 3 0x y z x z m x z y         

2 2 2 2 2 0

2 2 2 2 3 0

x y z x z

x y z

     

    

     
22 221 1 2

3 0

x y z

x y z


    


    

    
 3 31 0 1 3

1 0 1 1 2
33

d ; ; ; p r
   

     H

r  
2

2 1 1r   
3 3 3

1 1
3 3 3

H ; ;
 
  

 
pH n 

 
 1 0 1; ;

04   
2

f x x ln x 0x ;  0 0f 

1ff0x  2 0x t t 

f0x 

f*x lnx*f0x 

         
22 22 2 2 2

0 0 0 0 0

4 4 0 0
x x t t t

lim f x lim x ln x lim t lnt lim t ln t lim t lnt f
    

    

     

f0x f

 
x
lim f x


 
   

 
2

2

x x x

f x x ln x
lim lim lim ln x

x x  
   

         
2

22 2 2 2

2 2 2 2

2
4 0

x x x t t t

lntf x x ln x ln x lnt lnt
lim lim lim lim lim lim

x tx x t t     

 
      

 

f0
   

 
2

2

0 0 0

0

0x x x

f x x ln x
lim lim lim ln x

x x  
  


   



f

0 fC

 0 0O ;



x 
12e0 

 f x 

00 

f 
24e

0

0 

 

2

2

0 1

1

x

y

1 ff*f 

       
2 21

2 2 2f x ln x x ln x ln x ln x ln x ln x
x

         

   2 0f x lnx lnx   0ln x 2ln x  1x 2

2

1
x e

e

 

   2 0f x lnx lnx   2 1e x     2 0f x lnx lnx   

   20 1x e x   

 

 Te   
2

f e e lne e 

   2 3f e lne lne   

      T : y f e x e f e     3 3 2T : y x e e x e    

 T

 fC

2

2

0 1

1

x

y



4m 
2

3 0x ln x x m  

 
2

3 0x ln x x m     
2

3x ln x x m f x    3f x x m 

 fC3y x m 

2m ex e

2m e

0 2m e 

36 0e m  

36m e 3x e

36m e 

 fC T

  3f x 2 2 3 0ln x lnx  t lnx2 2 3 0t t  

1t 

3t  x e3x ex e3x e

 T

5g 0;   21
1

2
g x x ln x ln x 

 g x

     
22 2 21 1 1 1 1

2
2 2 2

g x x ln x ln x x ln x xln x xln x xln x x x ln x x
x x

 
            

 

     
2 1 1

2 2
g x x ln x x f x x       

1

2
f x g x x f

 0;    21

4
F x g x x c  c

0 1  A  fC

 x 1x 0y  
0

lim A





         

   

1
2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 1
1

4 4 4 4 2 4

1 1 1 1 1 1 1

4 2 4 4 2 2 4

A g x x g g u.a ln ln

A ln ln ln ln



      

         

        
                
        

 
        

 

 

 

2 2 2 2

0

1 1 1 1

4 2 2 4

1

4

A ln ln

lim A


     




   



 



 

04.5

 nu0 0u n1
10

3
4

n
n

u
u

  


11
1

2
u 2

7

9
u  nu1 0

1

2
u u 2 1

7 1 1

9 2 2
u u   

 nu nu0 0u 

2n0 1nu  p n

 p n0n 0 0u 0 0 1  p n

0n  p n0 1nu 1n 

10 1nu  

0 1nu 4 4 5nu  
1 1 1

5 4 4nu
 



10 10 10

5 4 4nu
 



10 10 10

4 4 5nu
    



10 10 10
3 3 3

4 4 5nu
    


1

1
0 1

2
nu    1p n

 p nn

n0 1nu 

n nu

  
1

1 210
3 0

4 4

n n
n n n

n n

u u
u u u

u u


 
      

 
1 0nu  2 0nu  

4 0nu       nu

n   
 
 

2

1

2 12
1 1

3 3 4

n

n n
n

u
u u

u



   



   
 
 

2

1

2 12
1 1 0

3 3 4

n

n n
n

u
u u

u



    


   1

2
1 1

3
n nu u     1

2
1 1

3
n nu u   

n1
2

1 1
3

n nu u  

1
2

1 1
3

n nu u  1 0
2

1 1
3

u u  

2 1
2

1 1
3

u u  

3 2
2

1 1
3

u u  



1
2

1 1
3

n nu u   

2
1

3

n

nu
 

   
 

1n
n
lim u




 


