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Ǵالانܒلالنقطܑل ىلحǵ̸لالقطعܑلMا  تنم̺لا  ABليعيلAM BMل
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AM
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َلارهال (6 Ǵالانܒلالنقطܑلنلأأن Mهلا  ىلحǵ̸لالأعداǳلالتخيليܑلالرفܑلماعدالالنقطܑل' فا نلللBتنم̺لا 
ىلامس تقمللMالنقطܑل تنم̺لا  AB: 
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Ǵالانܒلالنقطܑل Mا  ىلحǵ̸لالأعداǳلالتخيليܑلمعلل' 'Mتنم̺لا  Bيعيلللللz'للخييلرفل
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BM ; AM
   ل

أأيلأأنَل:للللللللل   2BM ; AM k k وم̲هللالنق̂لللللB,AوللMس تقاميܑل.ل ليلا 
Ǵالانܒلالنقطܑل Mا  ىلحǵ̸لالأعداǳلالتخيليܑلالرفܑلماعدالالنقطܑل' نلالنقطܑلللBتنم̺لا  تنم̺للMفا 
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 تܿحيحلالمري̬لالرابعىلنܽلالمري̬ل:لل ع̸لا   لالرج

لا߫زءلالأولل:ل
امعرفܑلعࠄلا߽الللاداةلالعدǳيܑلgدينا: 0;لمالييل:للل   2 1g x ln x ln x  .ل
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نلأأنَلابيتل (2  1 2 ln x
g' x
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لحقيق̺للǳ0م̬لأأج̣لللعدx : 

دينال:ل  1 1 2 1
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ln x
g' x ln x

x x x


    أأيللللللللل  1 2 ln x

g' x
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0xم̬لأأج̣لللعدǳلحقيق̺ل دينال:ل  1 2 ln x
g' x
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جا̳لتغرلاداةلاس تنܘاǰل (3  :لgا 

شاǭǵلامܼ تقܑل: لǵǳاسܑلا 
  0g' x 1يعيلللللل 2

0
ln x
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1وم̲هلللللللللللللل 2 0ln x  0وللx ل

1أأيل

2
ln x وم̲هللللللللللل
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2x e e ل
شاǭǵلامܼ تقܑل: لجدوللا 

                                             e                      0ل
xل

لل-للللللل0+لللللللللللللللللللللللللللللللللل g' xل



Ǵنلاداةل e;لمزايدǭلمامالعࠄلا߽اللgا   0ا߽الللومܘناقܑܿلمامالعࠄل; e 
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لل:لgجدوللتغراǮلاداةل
                                             e                      0ل

xل
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                                                                         0ل
xل

لل+ g xل
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0xحيܙللxم̬لأأج̣لللعدǳلحقيق̺ل دينال:لل  0g x  
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   وم̲هلامس تقملل ةللǳيلامعاǴy xلمائ̣للل̫نحيللǬǵمقا fCللǵ̸ا  ج

ال̸ضعلالنس يللل̫نحيلǵǳاسܑ (ǳل fCىلامس تقملل النس بܑلا  : 

شاǭǵلال̚رقل :لندǵسلا      2 2
ln x ln x ln xln x

f x y x x
x x x
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شاǭǵلال̚رق والتاࠅلا  f x yللǭǵشا ع̢سلا  2ln x ln xلل
ǵǳاسܑلشاǭǵل 2ln x ln xل:ل

 2 0ln x ln x يائلللللللل 1 0ln x ln x  لل
مال 1ا  0ln x 0أأوللln x لل

1xوم̲هل e1أأوللx ل
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ال̸ضعلالنس يللل̫نحيل fCىلامس تقملل النس بܑلا  :ل
Ǵالانل ا  1

0 1x ;e ;   امنحيلل fCحܒلامس تقملل .ل
Ǵالانل 1ا 

1x e ;  امنحيلل fCامس تقمللف̸قل .ل
Ǵالان 1xلا  e1أأوللx امنحيلل fCامس تقملليقطعل .ل
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معاǳةلاماسللܑباأأ(لكت (4 Tلل̫نحيلل fCلال̚اصةلǮاǴعندلالنقطܑل
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معاǳةلǳياǵتيܑللل̫اسل T1لليل:لy  

 



نلأأنَلامنحيلابيتل (Ǭل fCا̸ص̣ليلنقطܑلفاصلهالل 0حيܙلليقطعلحام̣لحǵ̸لال̚ 3 0 35. . : 

لمس مرǭلومزايدǭلمامالعࠄلا߽اللfاداةل 0 3 0 35. ; لودينال:ل.
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عࠄلا߽الللمس مرǭلfاداةل 0;ع̸ܑلم̬لادواللالأصليܑلعࠄلا߽اللل فهي̺لتقب̣لم 0;ويلل

لحيܙل:للFادوال     2ln x ln x
F x f x dx x dx

x x

 
    
 
 

 ل
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