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الكتاب
لمدرسي
،
الوثيقة المرافقة 
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ياتالتعليم
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) (
الأستاذ
ة
:
 طويل سمية 
ثانوية
:
الاخوة عباس _الصور_
المستوى :
سنة 
ثانية
 تقني رياضي
السنة 
الدراسية :
2018/2019
الم
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01
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)[image: ]مذكرة رقم : 02
 (
ميدان
 التعلم:
هندسة
.
)
 (
المحور :
المرجح في المستوي
.
)

 (
الموضوع
:
تذكير حول الأشعة
.
)

 (
الكفاءات 
المستهدفة 
:
:
 تذكير بخواص الأشعة
.
)

 (
المحتوى
المعرفي
) (
المدة
) (
المرا
حل
)
 (
1.
الأشعة المرتبطة 
خطيا
تعريف1
:
نقول أن شعاعين 
 و 
 مرتبطان خطيا إذا و فقط إذا وجد عدد حقيقي 
 حيث أن
  .
تعريف2
:
يكون الشعاعان 
 و 
 مرتبطين خطيا إذا و فقط إذا كان المستقيمين
و
متوازيين .
ملاحظة
:
الشعاع المعدوم الذي نرمز له
 مرتبط خطيا مع كل شعاع من المستوي.   
2.
طويلة
 شعاع.
تعريف
:
طويلة شعاع 
 حيث 
 هي طول القطعة 
و نرمز لها 
 ونكتب
.
ملاحظات
:
يكون الشعاع 
 شعاع وحدة إذا و فقط إذا كان 
 (وحدة أطوال في المستوي).
 معناه 
النقطة
 منطبقة على النقطة
.
من
 أجل كل شعاع 
 و من أجل كل عدد حقيقي 
 لدينا 
.
 معناه 
 (
عدد حقيقي)
3.
التوازي و 
الإستقامة
مبرهنة1
:
 القول أن المستقيمين
و
 متوازيان معناه أنه يوجد عدد حقيقي 
 حيث أن
 .
مبرهنة2
: القول أن النقط 
،
،
 استقامة واحدة معناه أنه يوجد عدد حقيقي 
 حيث أن
 .   
4.
الأشعة المرتبطة 
خطيا
 في الهندسة التحليلية
مبرهنة
1
:في المستوي المنسوب إلى معلم
ليكن الشعاعان 
 و
.
القول  أن
 الشعاعين 
 و 
 مرتبطان خطيا معناه :
 . 
مبرهنة
2
:في المستوي المنسوب إلى معلم 
لتكن القطتان 
 و
.
             مركبتا الشعاع 
هي
: 
.
مبرهنة3
:في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس 
ليكن الشعاع 
 .
            طويلة الشعاع 
هي :
تمارين من الكتاب المدرسي
) (
10د
15د
10
د
10د
05
د
10د
20د
) (
الانطلاق
البناء
)



























 (
ملاحظة:
 إذا كان المرجح
 منتصف القطعة
 فإن من أجل 
كلنقطة
) (
10
د
30
د
) (
مبرهنة2
:
إذا كانت النقطة 
مرجح النقطتين
و
 المرفقتين بالمعاملين 
 و
 على الترتيب فإن من أجل 
كلنقطة
 
البرهان :
من أجل 
كلنقطة
:
وبما
 أن 
  فإن
:       
 .
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التقويم
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 (
ميدان
 التعلم:
هندسة.
)
 (
المحور :
المرجح في المستوي
.
)

 (
الموضوع
:
مرجح نقطتين
.
)

 (
الكفاءات 
المستهدفة 
:
:
إنشاء مرجح نقطتين
.
)

 (
ا
لملاحظات
) (
المدة
) (
المرا
حل
) (
المحتوى
المعرفي
)
 (
20
د
15د
20د
10د
20د
) (
الانطلاق
البناء
) (
نشاط بنائي:
 و 
 نقطتان متمايزتين من المستوي، و لتكن النقطة 
 حيث: 
، أنشئ 
 إن أمكن في كل حالة مما يلي:
1)
2)
3)
4)
الدرس
:
( مرجح نقطتين)
تعريف:
،
نقطتان  متمايزتان من المستوي. 
 و 
 عددان 
حقيقيان ،
نقطة من المستوي. النقطة 
 تسمى 
"مرجح"
 النقطتين 
،
 المرفقتين بالعددين 
،
 أو
(
"مرجح"
 الجملة المثقلة 
)
 إذا وفقط إذا كـــــــان 
:            
 و 
ملاحظات: 
إذا كانت نقطة 
 مرفقة بالعدد الحقيقي 
 الثنائية 
 تسمى نقطة 
مثقلة 
،
و 
الجملة
تسمى جملة نقطتين مثقلتين(يمكن تعريف وبنفس الطريقة جملة
نقطة مثقلة).
النقطة
هي 
مرجح
 الجملة المثقلة 
.
إذا كانت
منطبقة 
على
نحصل على
وبما أن
فإن
 أي
 ينطبق على
  إذا كان
أي
العلاقة تصبح
وهذا غير ممكن إذا كان
و
 و
عليه
 النقطة
غير 
موجودة .
 مثلا إذا كان
 و
وإذا كان
الجملة
ليس لها مرجح.
إذا كان 
فإن
.
 إذا كان 
 نحصل على 
 (أي أن 
 منتصف القطعة 
) و نسمي 
 مركز المسافتين المتساويتين للنقطتين 
،
.
)



























 (
ملاحظة:
 إذا كان المرجح
 منتصف القطعة
 فإن من أجل 
كلنقطة
) (
10
د
20د
30د
) (
لتعيين وضعية النقطة 
مرجح الجملة المثقلة 
نكتب 
 
بدلالة
 
.
 يكــــافئ  
مبرهنة
1
:
إذا كانت النقطة
مرجح النقطتين
و
 المرفقتين بالمعاملين 
 و
 على الترتيب فإن النقطة
 وحيدة.
برهان
:
معناه
 ومنه
 بما أن
فإن  
.  
 و 
نقطتان
 ثابتتان إذا 
 وحيد
خواص
:
1
إذا كانت النقطة 
 مرجح الجملة المثقلة 
 .
فإن
مرجح
 الجملة المثقلة   
. حيث 
 عدد حقيقي غير 
معدوم .
2
إذا كانت النقطة 
 مرجح الجملة المثقلة
 .
فإن 
النقط
،
و
على استقامة واحدة
.
برهان
:
1)
 بضرب الطرفين في العدد الحقيقي 
الغيرالمعدوم
 
نحصلعلى
 ونعلم أن
و بما أن
 فإن 
 وهذا يعني صحة الخاصة 
الثانية 
.
2
)
من المبرهنة 1 السابقة نعلم أن 
 معناه أن النقط 
،
 و
على استقامة واحدة.   
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 (
ميدان
 التعلم:
هندسة.
)
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المحور :
المرجح في المستوي
.
)

 (
الموضوع
:
مرجح نقطتين
.
)

 (
الكفاءات 
المستهدفة 
:
:
إنشاء مرجح نقطتين
.
)

 (
ا
لملاحظات
) (
المدة
) (
المرا
حل
) (
المحتوى
المعرفي
)
 (
20
د
10
د
0
3
د
10د
20د
) (
الانطلاق
البناء
التقويم
) (
نشاط
بنائي
1)
بين
 أنه إذا كانت 
 مرجح الجملة المثقلة و كانت 
 نقطة كيفية من المستوي فإن
:
2
)بجعل
تنطبق على مبدأ المعلم
،أحسب إحداثيتي
 بدلالة 
و
وإحداثيتي
و
مبرهنة
2
0
:
إذا كانت النقطة
مرجح النقطتين
و
 المرفقتين بالمعاملين 
 و
 على
 الترتي
ب 
فإن من أجل 
كلنقطة
 
: 
ملاحظة:
إذا كان المرجح
 منتصف القطعة
 فإن من أجل 
كلنقطة
:
.
مبرهنة
 03
:
إذا كان المستوي منسوب إلى معلم 
 و كانت النقط 
 معرفة بإحداثيتها 
 و
 معرفة بإحداثيتها 
.فإن 
إحداثيا
 النقطة 
 مرجح الجملة 
 معرفة كما يلي: 
حل التمارين رقم 29 ، 30 ص 194
رقم 90 ص 203
)



























oleObject2.bin

oleObject52.bin

image44.wmf
2

MAMBMG

+=

uuuruuuruuuur


oleObject53.bin

oleObject54.bin

image45.wmf
A


oleObject55.bin

image46.wmf
B


oleObject56.bin

image47.wmf
a


oleObject57.bin

image4.wmf
k


image48.wmf
b


oleObject58.bin

oleObject59.bin

image49.wmf
(

)

MAMBMG

abab

+=+

uuuruuuruuuur


oleObject60.bin

oleObject61.bin

image50.wmf
MAMBMGGAMGGB

abaabb

+=+++

uuuruuuruuuuruuuruuuuruuur


oleObject62.bin

image51.wmf
0

GAGB

ab

+=

uuuruuurr


oleObject63.bin

oleObject3.bin

image52.wmf
(

)

MAMBMG

abab

+=+

uuuruuuruuuur


oleObject64.bin

image53.wmf
A


oleObject65.bin

image54.wmf
B


oleObject66.bin

image55.wmf
G


oleObject67.bin

image56.wmf
0

GAGB

ab

+=

uuuruuurr


oleObject68.bin

image5.wmf
ukv

=

rr


image57.wmf
G


oleObject69.bin

image58.wmf
1;1

ab

==


oleObject70.bin

image59.wmf
2;1

ab

==-


oleObject71.bin

image60.wmf
2;2

ab

==-


oleObject72.bin

image61.wmf
3;2

ab

==


oleObject73.bin

oleObject4.bin

image62.wmf
A


oleObject74.bin

image63.wmf
B


oleObject75.bin

image64.wmf
a


oleObject76.bin

image65.wmf
b


oleObject77.bin

image66.wmf
G


oleObject78.bin

image6.wmf
AB

uuur


image67.wmf
G


oleObject79.bin

image68.wmf
A


oleObject80.bin

image69.wmf
B


oleObject81.bin

image70.wmf
a


oleObject82.bin

image71.wmf
b


oleObject83.bin

oleObject5.bin

image72.wmf
{

}

(;),(;)

AB

ab


oleObject84.bin

image73.wmf
0

ab

+¹


oleObject85.bin

image74.wmf
0

GAGB

ab

+=

uuuruuurr


oleObject86.bin

image75.wmf
A


oleObject87.bin

oleObject88.bin

image76.wmf
(

)

,

A

a


image7.wmf
CD

uuur


oleObject89.bin

image77.wmf
(

)

(

)

{

}

,;,

AB

ab


oleObject90.bin

image78.wmf
n


oleObject91.bin

oleObject92.bin

oleObject93.bin

image79.wmf
A


oleObject94.bin

image80.wmf
B


oleObject6.bin

oleObject95.bin

image81.wmf
(

)

0

GA

ab

+=

uuurr


oleObject96.bin

image82.wmf
0

ab

+¹


oleObject97.bin

image83.wmf
0

GA

=

uuurr


oleObject98.bin

image84.wmf
G


oleObject99.bin

image85.wmf
A


image8.wmf
(

)

AB


oleObject100.bin

image86.wmf
0

ab

+=


oleObject101.bin

image87.wmf
ab

=-


oleObject102.bin

image88.wmf
()0

GAGB

a

-=

uuuruuurr


oleObject103.bin

image89.wmf
0

a

¹


oleObject104.bin

image90.wmf
AB

¹


oleObject7.bin

oleObject105.bin

image91.wmf
G


oleObject106.bin

image92.wmf
2

a

=


oleObject107.bin

image93.wmf
2

b

=-


oleObject108.bin

image94.wmf
AB

¹


oleObject109.bin

image95.wmf
(

)

(

)

{

}

,2;,2

AB

-


image9.wmf
(

)

CD


oleObject110.bin

image96.wmf
AB

=


oleObject111.bin

image97.wmf
GAB

==


oleObject112.bin

image98.wmf
ab

=


oleObject113.bin

image99.wmf
0

GAGB

+=

uuuruuurr


oleObject114.bin

image100.wmf
G


oleObject8.bin

oleObject115.bin

image101.wmf
AB

éù

êú

ëû


oleObject116.bin

image102.wmf
G


oleObject117.bin

image103.wmf
A


oleObject118.bin

image104.wmf
B


oleObject119.bin

oleObject120.bin

image10.wmf
0

r


oleObject121.bin

oleObject122.bin

oleObject123.bin

image105.wmf
G


oleObject124.bin

image106.wmf
{

}

(;),(;)

AB

ab


oleObject125.bin

image107.wmf
AG

uuur


oleObject126.bin

image108.wmf
AB

uuur


oleObject9.bin

oleObject127.bin

image109.wmf
(0)

GAGB

ab

+=

uuuruuurr


oleObject128.bin

image110.wmf
()

AGAB

b

ab

=

+

uuuruuur


oleObject129.bin

oleObject130.bin

oleObject131.bin

oleObject132.bin

oleObject133.bin

oleObject134.bin

image11.wmf
u

r


oleObject135.bin

oleObject136.bin

image111.wmf
0

GAGAAB

abb

++=

uuuruuuruuurr


oleObject137.bin

image112.wmf
()

GAAB

abb

+=-

uuuruuur


oleObject138.bin

oleObject139.bin

image113.wmf
AGAB

b

ab

=

+

uuuruuur


oleObject140.bin

oleObject141.bin

oleObject10.bin

oleObject142.bin

image114.wmf
G


oleObject143.bin

image115.wmf
g


oleObject144.bin

oleObject145.bin

image116.wmf
(

)

(

)

{

}

,;,

AB

ab


oleObject146.bin

oleObject147.bin

image117.wmf
(

)

(

)

{

}

,;,

kk

AB

ab


image12.wmf
uAB

=

ruuur


oleObject148.bin

image118.wmf
k


oleObject149.bin

oleObject150.bin

oleObject151.bin

oleObject152.bin

image119.wmf
A


oleObject153.bin

image120.wmf
B


oleObject154.bin

oleObject11.bin

image121.wmf
G


oleObject155.bin

oleObject156.bin

image122.wmf
k


oleObject157.bin

image123.wmf
0

kGAkGB

ab

+=

uuuruuurr


oleObject158.bin

oleObject159.bin

image124.wmf
0

k

¹


oleObject160.bin

image13.wmf
[

]

AB


image125.wmf
0

kk

ab

+¹


oleObject161.bin

image126.wmf
GAAB

b

ab

=-

+

uuuruuur


oleObject162.bin

oleObject163.bin

oleObject164.bin

oleObject165.bin

image127.wmf
G


oleObject166.bin

image128.wmf
M


oleObject12.bin

oleObject167.bin

image129.wmf
()

MAMBMG

abab

+=+

uuuruuuruuur


oleObject168.bin

image130.wmf
M


oleObject169.bin

image131.wmf
O


oleObject170.bin

image132.wmf
G


oleObject171.bin

image133.wmf
a


image14.wmf
AB

uuur


oleObject172.bin

image134.wmf
b


oleObject173.bin

image135.wmf
A


oleObject174.bin

image136.wmf
B


oleObject175.bin

oleObject176.bin

oleObject177.bin

oleObject178.bin

oleObject13.bin

oleObject179.bin

oleObject180.bin

oleObject181.bin

oleObject182.bin

oleObject183.bin

oleObject184.bin

oleObject185.bin

image137.wmf
2

MAMBMG

+=

uuuruuuruuuur


oleObject186.bin

image138.wmf
(;;)

Oij

rr


image15.wmf
uABAB

==

ruuur


oleObject187.bin

image139.wmf
A


oleObject188.bin

image140.wmf
(;)

AA

xy


oleObject189.bin

image141.wmf
B


oleObject190.bin

image142.wmf
(;)

BB

xy


oleObject191.bin

image143.wmf
G


oleObject14.bin

oleObject192.bin

image144.wmf
{

}

(,);(;)

AB

ab


oleObject193.bin

image145.wmf
(;)

ABAB

xxyy

G

abab

abab

++

++


oleObject194.bin

image16.wmf
u

r


oleObject15.bin

image17.wmf
1

u

=

r


oleObject16.bin

image18.wmf
0

AB

=

uuur


oleObject17.bin

image19.wmf
A


oleObject18.bin

image20.wmf
B


oleObject19.bin

oleObject20.bin

image21.wmf
k


oleObject21.bin

image22.wmf
kuku

=´

rr


oleObject22.bin

image23.wmf
(

)

MAB

Î


oleObject23.bin

image24.wmf
AMkAB

=

uuuuruuur


oleObject24.bin

oleObject25.bin

oleObject26.bin

oleObject27.bin

image25.wmf
k


oleObject28.bin

image26.wmf
ABkCD

=

uuuruuur


image1.emf

oleObject29.bin

image27.wmf
A


oleObject30.bin

image28.wmf
B


oleObject31.bin

image29.wmf
C


oleObject32.bin

oleObject33.bin

image30.wmf
ABkAC

=

uuuruuur


oleObject34.bin

image2.wmf
u

r


image31.wmf
(

)

,,

OIJ


oleObject35.bin

image32.wmf
x

u

y

æö

ç÷

èø

r


oleObject36.bin

image33.wmf
'

'

x

v

y

æö

ç÷

èø

r


oleObject37.bin

oleObject38.bin

oleObject39.bin

image34.wmf
''0

xyxy

-=


oleObject40.bin

oleObject1.bin

oleObject41.bin

image35.wmf
(,)

Axy


oleObject42.bin

image36.wmf
(

)

','

Bxy


oleObject43.bin

image37.wmf
AB

uuur


oleObject44.bin

image38.wmf
'

'

xx

yy

-

æö

ç÷

-

èø


oleObject45.bin

oleObject46.bin

image3.wmf
v

r


image39.wmf
x

u

y

æö

ç÷

èø

r


oleObject47.bin

oleObject48.bin

image40.wmf
22

uxy

=+

r


oleObject49.bin

image41.wmf
G


oleObject50.bin

image42.wmf
[

]

AB


oleObject51.bin

image43.wmf
M


