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على المترشح أ ن يختار أ حد الموضوعين امتاميين 

الموضوع ال ول 
  ( ن5)اهتمرين ال ول 

لى معلم متعامد و متجاوس  امفضاء  مًسوب ا  , , ,O i j k
  

هعتبر اميلط   .  1,2,2Aو  2,0,2B و  2,3,7C و  المس توي  P الذي 

:   يعرف باهتمثيل اموس يعي 
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A,: بين أ ن اميلط– أ  - 1 B و C ثعين  مس تويا       .

:    حتى يكون عين كيمة -  ب 2, ,1

n ناظمي نومس توي  ABC ثم أ كتب معادلة ديكارثية مـــه   .

عين معادلة ديكارثية نومس توي - أ  - 2 P ثم بين أ ن المس تويين  P و  ABC  متعامدان 

عين تمثيل وس يعي مـــ -   ب  مس تليم ثلاظع المس تويين  P و  ABC  

0:  هلعة تحلق امعلاكة امضعاعية H/ أ  -  3  
  
HA AB CH  

 مرجح الجموـــة H  بين أ ن        ,1 , , , , 1A B a C  حيثa عدد حليلي يعوب ثعيين كيمته. 

 و المس تليم Hأ حسب المسافة بين اميلط -  ب   . 

متكن - 4 p مجموعة اميلط  M من امفضاء امتي تحلق  : . 0  
   
MA MB MC u(  


u هو صاع ثوجيه المس تليم    ) 

بين أ ن - أ   p هو مس تو يعوب ثعيين عياصره المميزة ثم صكل معادلة له   .

: اس تًتج حوـــول الجملة امتاميـــة - ب
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 :  (ن4)اهتمرين امثاني 

 .  مجموعة ال عداد المركبة هعتبر في -  1 P z حيث  : 
4

 P z z
z

.  غير معدم z: حيث  , 

:  المعادلة حل في   2 P z ثم أ كتب الحوين على امضكل أ ل سي    .

2016: بين أ ن - 2 2016 2017

1 2 2 z z 1 حيثz 2 وz حلي المعدلة  1  . 

لى معلم متعامد و متجاوس - 3 في المس توي المركب المًسوب ا  , ,o u v
 

A,اميلط .  B و C مواحلها على امترثيب  :Az , 1 3  Bz i و 

1 3  Bz i مع  عدد حليلي موجب تماما   .

.   متلايس ال ضلاع ABC بحيث يكون المثوث جد امعدد الحليلي - أ  

بين أ ن - ب   P z P z ذا ذا كانا  :  وفلط ا   4 0  z z zz  

اس تًتج - ج مجموعة اميلط M ذات املاحلة zحتى يكون من أ جوها  P z عدد حليلي   .
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:  (ن4)اهتمرين امثامث  

 nu 0:  متتامية معرفة كما يلي 1u و من اجل كل عدد ظبيعي n . 1
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n , 0برهن بامتراجع أ هه من أ جل كل عدد ظبيعي –  أ  - 1 3 nu  

متكن - 2 nv المتتامية المعرفة من أ جل كل عدد ظبيعي n بـــ  :
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بين أ ن  - أ   nu متتامية هيدس ية أ ساسها 
1

4
q  .أ كتب -  ب nv ثم  nu بدلالة n .  أ حسب نهاية المتتامية  – ج nu.  

3 - nw متتامية معرفة من أ جل كل عدد ظبيعي  n بـــ  :
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0: هضع   .  1 ...   n nS w w w  

n ,   1أ جبت أ هه من أ جل كل عدد ظبيعي  - أ   n nw v  

 , nبين أ هه من أ جل كل عدد ظبيعي    - ب
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:  (ن7)اهتمرين امرابع 

 معرفتان على المجال g و fالدامتان  امعدديتان  0, كما يلي  : 
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 و   22 2 ln  g x x x و  

      fC اهتمثيل امبياني نلدالة f  

 متزايدة تماما على المجال gأ جبت أ ن الدالة – أ  - 1 0, . 

أ حسب - ب 1g صارة  ثم اس تًتج ا  g x  . 

أ حسب – أ  - 2 
0

lim
x

f x


.    ثم فسر اميتيجة هيدس يا

أ جبت أ ن المس تليم -  ب  2 ذو المعادلة 1 y x ملارب مائل نوميحني  fC ثم أ درس وضعيته بامًس بة نوميحني  fC  . 

.   ثم صكل جدول ثغيراتها fأ درس ثغيرات الدالة - 3

أ وضئ كلا من - 4 fC و    . 

n : هضع من أ جل كل عدد ظبيعي - 5   
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U f x x dx  

 ثم اس تًتج ظبيعة المتتامية n بدلالة nUأ حسب – أ   nU  . 

 مساحة الحيز المس توي المحدد بالميحنى Aمتكن - ب fC و المس تليم   1 و بالمس تليمين الذين معادمتيهماx , 2x e  

:  تحلق أ ن   0 1 A u u ua  

 المعرفة على hهعتبر الدالة - 6 0, بامعبارة  :   2 1 ln 3 2   h x x x x  

 من xاجبت أ هه مكل  0, :  ن : فا   1
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:   ثم اس تًتج أ ن   0h x  

 حتى يكون xعين كيمة - ب  0h x  

 

 

 

 

اىتهى  الموضوع ال ول  

 

. 4 من 2امصفحة   



 

 ( هلـعة20)الموضوع امثاني   

 
  ( ن 4): اهتمرين ال ول 

امفضاء مًسوب الى معلم متعامد و متجاوس  , ,
 

O i j هعتبر اميلط  : 2;1;3A , 3, 1,7B    3;2;4C  

,اجبت أ ن اميلط - 1 ,A B Cميست على اس تلاميــة   .

)ميكن  - 2 )d المس تليم المعرف بتمثيله اموس يعي :t 
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)بين أ ن المس تليم - أ   )d عمودي على المس توي ( )ABC   

)اكتب معادلة ديكارثية نومس توي - ب )ABC  . 

) اميلعة المضتركة نومس تليم Hمتكن - 3 )d و المس توي ( )ABC  

: مرجح الجموــة Hبين أ ن اميلعة - أ        ; 2 ; , 1 ; ,2A B c    

عين ظبيعة المجموعة - ب 1نويلطM من امفضاء امتي تحلق :  2 2 0MA MB MC MB MC    
    

  محددا عياصرها

 :  ( ن 4)اهتمرين امثاني 

لى معلم متعامد و متجاوس  المس توي المركب المًسوب ا  , ,o u v
 

A,اميلط .  B و C 2:  مواحلها على امترثيبAz  ,1 Bz i ; 1 cz i  

أ حسب  - 1



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  ABC ثم اس تًتج ظبيعة المثوث 

  C ا لىB و يحول اميلعة A الدوران الذي مركزه Rميكن - 2

.    ثم أ كتب عبارثه المركبـــة Rعين  زاوية الدوران – أ  

 . R بالدوران C صورة اميلعة Dعين لاحلة اميلــعة - ب

أ    أ وجد صورة  - 3 C الدائرة امتي كعرها  BC بالدوران  R  . 

1:  من المس توي امتي تحلق Mعين مجموعة اميلط  -    ب   iz e لما   يمسح  

 هلعة من Mمتكن - 4 C لاحلتها z تختوف عن c ,  صورتهاM ذات املاحلة zبالدوران R  

   بدلالة zعبر عن  -

: بين أ ن  -
 



c

c

z z

z z
 .ثم فسر اميتيجة هيدسيـــا ,   عدد حليلي 

 : (ن5)اهتمرين امثامث 

 nu  متتامية عددية معرفة   على   بــ 
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1أ حسب - 1 2,u u 3 وu ,  هل المتتامية nu ؟ هيدس ية ؟ . حسابية 

n , 2هضع من أ جل كل عدد ظبيعي  -2 6  n nv u n  

اجبت أ ن المتتامية -         أ   nv هيدس ية يعوب ثعيين أ ساسها  . 

أ كتب عبارة -         ب nv بدلالة n ثم اس تًتج عبارة  nu بدلالة n  .

ماهي نهاية المتتامية -         ج nu ؟ 

 المجموع nأ حسب بدلالة - د nS 0:  بحيث 1 ...   n nS u u u  
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:  (ن7)اهتمرين امرابع 

f دالة معرفة على  كمايلي  : 

 
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) و  )C تمثيوها امبياني في معلم متعامد و متجاوس   .

أ حسب - 1 lim
x

f x


  

ن * من xاجبت أ هه مكل - 2 :  فا  
1

1
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  ثم اس تًتج  lim
x

f x
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أ حسب - 3
0

lim
1xx

x
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 دالة مس تمرة عيد fثم اجبت أ ن   
0 0x  . 

:  بامعبارة g هعرف الدالة  من xمكل- 4  1  xg x e x  

1:  ثم بين أ ن gادرس ثغيرات الدالة –  أ   xe x   

ن -   ب  : اجبت اهه من اجل كل عدد حليلي غير معدم فا  
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  fصكل جدول ثغيرات الدالة - ج

 عدد حليلي غير معدوم و xميكن - 5  ,M x f x ,   ,  M x f x هلعتان من الميحنى  C . 

: تحلق أ ن   - 
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x
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  ثم عين معامل ثوجيه المس تليم  MM . 

)أ وشء الميحنى - 6 )C . 

ن – أ  - 7  :  اجبت اهه مكل عدد حليلي موجب تماما فا    xx f x e  

:  حيث Iاس تًتج حصرا نوتكامل -    ب 
ln 2

1/2

 I f x dx  

 .  Iفسر هيدس يا امتكامل -   ج

 

 

 

 

 

 

 

  امثانياىتهى  الموضوع                                                                       
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