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الثالثة ریاضیات  : ـة امتــــــــــــحان الثلاثي الثاني                                                                           الشعبــــــــــــ

ساعات4:     المـــــــــــــــــــــدة اختبار في مادة الریاضیات                                  
:على المترشح أن یختار أحد الموضوعین التالیین 

الموضوع الأول
) : نقاط 4( التمرین الأول

:      المعادلة ℤنعتبر في المجموعة المعادلة   1.............365  yx

أثبت انھ إذا كانت الثنائیة   )1 yx; حل للمعادلة 1  3مضاعف للعدد فإن
استنتج حلا خاصا للمعادلة   )2 1 ثم حل فيℤ المعادلة 1

)استنتج  حلول الجملة )3 )      : 
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4(a وb 0001عددان طبیعیان حیث  ثم a و3في النظام ذو الأساس 0b 5في النظام ذو الاساس.
حتى تكون الثنائیة و عین   ba حلا للمعادلة ; 1 ثم أكتب العددانa وb في النظام العشري.

) :نقاط 4(التمرین الثاني 

الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس  kjiO نعتبر النقط ;;;   3;1;2,5;3;1;4;
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ABCبین أن النقط  -أ)1 تعین مستویا ;; ABC.

تحقق أن الشعاع  -ب 1;2;2 n ناظیمي للمستوي ABC ثم عین معادلة دیكارتیة لھ.

أحد أشعة توجیھ المستقیم uأوجد  -أ)2  و إحداثیات نقطة منھ.
لتكن -ب zyxM نقطة من المستقیم ;;   2أوجدEM بدلالةt

و المستقیم Eثم استنتج المسافة بین النقطة 2EMأوجد أصغر قیمة -ج .
على المستقیم Eالمسقط العمودي للنقطة Hاستنتج إحداثیات -د 
أكتب معاجلة سطح الكرة -و S التي مركزھاE و یمس المستقیم 

و أحسب مساحتھ Aقائم في  ABCبین أن المثلث-أ)3
.ABCDأحسب حجم رباعي الوجوه -ب
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) نقاط5(التمرین الثالث 

ركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس مالمستوي ال vuO ;;

: المعادلة  ℂنعتبر في مجموعة الأعداد المركبة   04cos4: 2   zzEحیث  ;0.
بدون حل للمعادلة )1 E أثبت أنھ إذا كان حل للمعادلة E فإن ھو كذالك حلا لھا.
:  نضع )2 sin2cos21 iz   و sin2cos22 iz    .
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12على الترتیب  , zz.

عین  -د  مجموعة النقطM من المستوي ذات اللاحقةz لما تمسحℝ 32حیث  iez

نعتبر )3 
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و استنتج طبیعة المثلثABC.

عین مركز  و نصف قطر الدائرة -ب 1 المحیطة بالمثلثABC.
في المستوي الذي یرفق بكل نقطة 1Sنعتبر التحویل النقطي )4 zM النقطة '' zM3حیث'  izz.

.و عناصره الممیزة 1Sعین طبیعة التحویل -أ
عین -ب ' صورة الدائرة 1 تحقق أن  جزء من '.

)  :نقاط 7( التمرین الرابع 
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الموضوع الثاني

) :نقاط 4( التمرین الأول

48113فإن العدد  nبین أنھ من أجل كل عدد طبیعي)1 3  nn 3یقبل القسمة علىn
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4(a وb  0001عددان طبیعیان حیث a و3في النظام ذو الأساس 0b 5في النظام ذو الاساس.
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الموضوع الثاني

) :نقاط 4( التمرین الأول

48113فإن العدد  nین أنھ من أجل كل عدد طبیعيیبت)1 3  nn 3یقبل القسمة علىn

لدینا   1693348113 23  nnnnn محققة.
1693فإن العدد  nأنھ من أجل كل عدد طبیعيتبیین )2 2  nn لدیناعدد طبیعي غیر معدوم

111316481نحسب الممیز  و منھ 1693 2  nnإذاَ  عدد صحیح موجب تماما فھو عدد طبیعي
.جداء عددین طبیعیان ھو عدد طبیعي 

:2أكبر من أو یساوي nأنھ من أجل كل عدد طبیعيإثبات)3   3;483;113 3  nPGCDnnnPGCD

نضع   dnnnPGCD  3;113 و 3  '3;48 dnPGCD 

nnقاسم للعددین dلدینا 113 3  3وn فھو قاسم للعدد     4811316933 32  nnnnnو منھd48قاسم

d......'قاسم للعدد dإذا   1
فھو قاسم للعدد 3nو 48قاسم للعددین d'لدینا    nnnnn 1134816933 32 و منھ'dقاسم

 nn 113 3   إذا'd قاسم للعددd........... 2 من 1 و 2  نجد أن'dd 

3248لدینا  48ین مجموعة القواسم الطبیعیة للعدد یعت)4 4 1025عدد القواسم ھو  مجموعة القواسم ھي
 48;24;16;12;6;4;3;2;148 D

لدینا 
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nn عدد طبیعي یعني ان 3n و48قاسم للعدد

nn 113 3    و منھ نجد قیم عدد موجبn 0;3;9;13;21;45ھي

) :نقاط 4(التمرین الثاني 

الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس  kjiO )نعتبر  المجموعة ;;; )النقط ( ; ; حیث (
054222  yzyx.

أن إثبات)1 S054222لدیناسطح كرة  یطلب تعیین مركزه و نصف قطره  yzyx  یكافئ
  92 222  zyx و ھي معادلة سطح كرة مركزه 0;2;0 3و نصف قطرهR.

نعتبر المستوي )2 Q  0222المعرف بالمعادلة  zyx.
د الوضع النسبي للمستوي یحدت-أ Q و سطح كرة Sنحسب المسافة بین مركز S  و المستوي Q لدینا
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Qd بما أنھا أقل من نصف قطر سطح الكرةR فإن Sو Q متقاطعان.

أن نقط تقاطع المستوي إثبات-ب Q و السطح الكرة Sمما سبق نستنتج ان تقاطعھما دائرة نصف قطرھا ھو دائرةr

بتطبیق نظریة فیثاغوس نجد   222 ;QdrR  و منھ   549; 22  QdRr

نعتبر المستوي )3 mP المعرف بالمعادلة  021212  mmzymmx حیثm عدد حقیقي.

لیكن -أ  المستقیم الذي یشمل النقطة 0;1;0 A و شعاع توجیھھ 2;0;1 u.
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:) نقاط5(التمرین الثالث 
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متقایس الأضلاع CABین أن المثلث یبت-ب

326لدینا  izz CA   326و izz CB  34وizz AB  و منھ
34481236  CA zz  34و CB zz 34و AB zz و منھ محققة.

)  :نقاط 7( التمرین الرابع 

: الجزء الأول

:بما یلي ℝالمعرفة على gنعتبر الدالة  1  xexg x

ب ا﴾ حس1 xg لدینا    '  1'   xexg و تكون موجبة  على المجال 0تنعدم عند ;0 و سالبة على
المجال  0;الدالةو منھgمتزایدة على المجال ;0 و متناقصة على المجال 0;.

ℝمن xمن أجل  كلن أنیبیت﴾ 2  0xg مما سبق نجد أن الدالة تقبل قیمة حدیة صغري ھي  00 g من أجل  و منھ
ℝمن xكل  0xg  َ01إذأ  xe x و منھ. 1 xe x

: الجزء الثاني
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xex

x
xf 


و لیكن  fC تمثیلھا البیاني في معلم متعامد ومتجانس , ,O i j
 .

ℝ∗ :من xین أنھ من أجل   كلیبت)1 
xxe

xf 11

1


 : لدینا 

xx

x

xee
x

x

ex

x
xf 11

1
1








 

و منھ  

  011

1limlim 





x

xx

xe

xf و  111

1limlim 





x

xx

xe

xf 1المستقیم ذو المعادلةy مقارب أفقي

للمنحنى  fC جھة0المستقیم ذو المعادلة وy مقارب أفقي للمنحنى fC جھة

ℝ     :من xكلن أنھ من أجل یبیت)2   
 2
1'

x

x

ex

ex
xf










لدینا     
 

 
 22

11'
x

x

x

xx

ex

xe

ex

exex
xf
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