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 : ( هلاط 4)اهتمرٍن امثاني 
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مذياكعة على المجامين  0;و  ;0  ................................ 25,0 

 ...................... : خدول ثغيّّاتها 5,0 
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ن   ت (4 بين ا 








2

1
;0w  مرنز ثياػر الميحني (C)  لى O ......................... لدًيا مجموعة امخعرًف مذياػرة بامًس بة ا  25,0   

و     1
1

1
2

1

1

1
2

1

1
1

1

1
1

2

2

22

2

22



















 x

x

xx

x

xx e

e

ee

e

e
x

e
xxfxf ٌَو م 

..........................................................................محللة  25,0 

زبات   .  حِر ًلعع حامل محور امفواظل في هلعة فاظوتها (C)أ نّ الميحنى  ا 
 

2,11  لدًيا   1,02,1 fو

  15,01 f و الدالة مس تمرة و مذياكعة  على المجال ;0 ية امليم المخوسعة المعادلة  فحسب مبُر  0xf ثلبل حلا

2,11 حِر وحِد   أ ي أ ن  الميحنى ًلعع حامل محور امفواظل 

 في هلعة وحِدة فاظوتها من المجال  ;0.................................................................................. 5,0 

 

.................................................................:  (C) اءوشا   (5 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

صارة عدد و  m بَاهَا وحسب كيم اموس َطةناكشالم (6  حوول المعادلة  ا    0111 2  xem ٍكافئ

 
1

1
1

2 


xe
m ًعني أ ن    xfxm    و  مٌَ 11  mxxf  حوومِا هي فواظل هلاط 

ثلاظع  C و المس خليم   mxym  : 

............................................................................................: المياكضة  1 
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لما  0;m هلاحغ أ ن  C و m ًخلاظعان في هلعة وحِدة فاظوتها سامبة و مٌَ نومعادلة حل وحِد سامب . 

لما  1;0m هلاحغ أ ن  C و m  لا ًخلاظعان و مٌَ مُس  نومعادلة حوول . 

لما   ;1m هلاحغ أ ن  C و m ًخلاظعان في هلعة وحِدة فاظوتها موحبة و من نومعادلة حل وحِد موحب . 

زبات (7 2;4 وحامل محور امفواظل والمس خليمين(C) مساحة الحيز بالميحى  أ ن ا   xx . 

هي    aueA .1ln
2

1
6 4









     : 

   
4

2

4

2

22

2

24

2

1ln
2

1

2

1

1 


















 t

t

t

etdt
e

e
tdttfA أ ي أ ن

    













1

1
ln

2

1
61ln

2

1
21ln

2

1
8

4

8
48

e

e
eeA ٌَو م 

     aueau
e

ee
A .1ln

2

1
6.

1

11
ln

2

1
6 4

4

44






























و ُو المعووب ................................ 1 
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لموضوع امثاني امخعحَح المفعل ل

 :  ( هلاط 4 )ال ولاهتمرٍن 

I-  هعخبر الدالةf المعرفة على  ;0 ب :  
12

2




x

x
xf   . 

.:  f ثغيّ الدالة اتجاٍ ةسادر              
 

 
 212

2
'




x
xf ٌَو م f متزاًدة على  ;0.................... 25,0 

II-  مخكن المخخامَة nu المعرفة علىℕ   ًلي نما   :
  4

1
0 u  و   من أ خل كل عدد ظبَعيn     ن فا  nn ufu 1 

 : nن بامتراحع أ هَ و من أ خل كل عدد ظبَعيابرٍال (1
2

1
0  nu   

 لدًيا  
2

1
0 0u   محللة لان

4

1
0 u............................................... 25,0 

هفرض أ ن 
2

1
0  nu ن أ ن  و ميبُر

2

1
0 1 nu 

2

1
0  nu وf  دالة  مذياكعة على المجال 









2

1
 و مٌَ 0;    










2

1
0 fuff n أ ي أ ن 

2

1
0 1 nu. ذن من أ خل كل عدد ظبَعي : nا 

2

1
0  nu................................. 5,0 

   :  تحلق أ ن ال (2
 

 
12

21
1






n

nn
nn

u

uu
uuلدًياn

n

n
nn u

u

u
uu 




12

2
أ ي أ ن   1

 
12

21

12

2

12

22 22

1















n

nn

n

nn

n

nnn
nn

u

uu

u

uu

u

uuu
uu  ................................ 25,0 

 ثغيّ المخخامَة اس خًذاج اتجاٍ  nu   بما
  2

1
0  nuن امفرق nnفا  uu 1 ذن المخخامَة متزاًدة .......................  موحب ا  25,0 

.........................................مذلاربة و هي محدودة من ال على فِىي  25,0 

هعخبر  (3 nvالمخخامَة المعرفة على  N :      
 12

2






n

n

n

n
u

u
v 

بين أ ن ت - أ   nv 0 حدُا ال ول  ًعوب ثعَين  و4 مذخامَة ُيدس َة أ ساسِاv لدًيا 

n

n

n

n

nn

n

n

n

n

n

nn

n

n

n

n v
u

u

uu

u

u

u

u

u

u

u
v 4

12

2
4

124

2

1
12

2
2

12

2
2

12

2 2

1

1

1

1

1 













































و  مٌَ محللة ........ 5,0 

 و حدُا ال ول 
2

1

1
2

1
4

1

12

2

0

0

0

0 









u

u
v................................ 25,0 
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:  n بدلالةnv ةباهت - ب
2

4n

nv  ................................ 25,0  

 و
12

2






n

n

n

n
u

u
v  و مٌَ نجد  n

n

nnn uvvu 22  ٌَو م  nn

n

nn vuvu   و م22ٌَ

  n

n

nn vvu  ذن 22 n ا 

n

n
n

v

v
u

22 
 غ نجد  بامخعوً

nn

n

nn

n

n
n

n

nu
22

2

22

2

2
2

4
2

2

4

2

12

2

12
































nn :ثم اس خًذج 

n

nu
22

2
2

12






    ................... 5,0  

. 

n أ حسب  -ج
n

u


lim : 2

1

2

1
12

2

1
2

limlim 























n

n

n

n
n

n
u................................ 25,0 

12 :  المجموع   ب بدلالة  احس- د
...

1212 1

1

0

0










n

n
n

u

u

u

u

u

u
S

12 لدًيا 

2






n

n

n

n
u

u
v

  

و مٌَ 
122 


n

n

n

n

u

uv
n      هضع 

n
n

v
w

2
 و  nw2 مذخامَة ُيدس َة أ ساسِا ُو

2

1
4 








 و حدُا ال ول 

2

1
00  vw ٌَو م nn wwwS  ...10 

ذن  ا  1
1

0 21
2

1

21

21 














 n

n

n wS.......................................................... 5,0    . 

  :( هلاط4)ني اهتمرٍن امثا

عيّن تمثَلا وس َعَا نومس خليم ت .1 AB  لدًيا 1;1;1 AB و  مٌَ اهتمثَل اموس َعي نومس خليم  AB ُو 
















k

kz

ky

kx

:

3

2

1

................................................... 5,0 

حدازَات اميلعة  .2   على المس خليم  C   المسلط امعمودي نويلعة  Hثعَين ا  AB  

و مخكن  3;2;1  tttH لدًيا  1;5;2  tttCH عمودي على 1;1;1 AB  نحسب الجداء  

0152امسومي نجد   ttt 63 و مٌَ   t ذن  و مٌَ 2t ا  5;0;1H.......................... 5,0 
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 عن المس خليم C بعد اميلعة اس خًذاج  AB 23330و ُو 222 CH ل ن 3;3;0CH ........... 25,0

. 

3.   مس خليم تمثَله اموس َعي :   
 

Rt

tz

ty

tx
















:

24

23

2

 

تحلق أ نّ ال - أ    ًوازي  AB    

بما 1;1;1 AB و صعاع ثوحَِ المس خليم     ُو 2;2;2 v صعاعان مرثبعان خعَاَ ل ن 
1

2

1

2

1

2 






ن   فا 

................................................المس خليمان مذوازيان  5,0 

ثبين أ ن اميلعة   6;5;2 Dلى ثًتمي ا   ًعني أ ن 














t

t

t

246

235

22

  

 ..............................................محللة  1tثلبل حل وحِد أ ي أ ن 25,0 

لى المس خليم   Dو  لا  ثًتمي ا  AB ًعني أ ن 














36

25

12

t

t

t

لا ثلبل حوول أ ي أ ن 














9

3

1

t

t

t

ذن   لا ثًتمي المس خليم Dا 

 AB. .........................................................  25,0 

 معادلة دٍكارثَة نومس خوي ةبا هت  - ب P الذي ٌضمل كل من المس خليمين   و  AB  : و ُو المس خوي المعين باميلط

ABD هفرض أ ن صعاعَ امياػيمي ُو ,, cban   ُو عمودي على امضعاعين ;; 1;1;1 ABو

 9;3;1 AD   أ ي أ ن 








093

0

cba

cba
 و مٌَ 









093

082

cba

cb
ذن  ا 

   













01943

1

4

a

c

cb

 و مٌَ















1

4

3

c

b

a

ذن  ا  1;4;3n نومس خوي  المعادلة الدٍكارثَة P043 هي من امضكل  dzyx غ  بخعوً

حدازَات  ا  1;2;3A نجد       032413  d 8نجدd  

0843و مٌَ المعادلة هي   zyx............................................. 5,0 

سعح امكرة دٍكارثَة ل معادلة ةباهت -4 Sمرنزٍ اميلعة ي  الذ  2;1;0E و تمس المس خوي  P   ٍُو  الذي هعف كعر

المسافة بين  2;1;0E و P :  
     

26

10

1169

801423
; 




PEd ............................. 5,0 
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 و مٌَ المعادلة الدٍكارثَة مسعح هي     
26

100
12 222

 zyx  ًعني أ ن

0
13

115
24222  yxzyx............................................. 5,0 

  :( هلاط 5 )اهتمرٍن امثامر 

  :  zات المجِول ذالمعادلة ℂحل في 
 

    02222122  zz 4 المميز  

izو الحوين ُما 11     و iz  212 ..................................................... 25,02    . 
 

ACBأ نبين ت (1 zzz 2لدًيا    

   2221221211 iiiiiizz CB و 

2222 izC    ٌَو  م ACB zzz 2 محللة ............................................  5,0    

أ ن    ج ااس خًت      kkzz BA :arg
2

1
arg  لدًيا  ACB zzz 2  و  AC zz   ٌَو  م 

     kkzzz CBA :2argarg   و      AC zz argarg  ٌَو م 

       kkzzz ABA :2argargarg  أ ي أ ن      kkzz BA :2argarg2  ذن  ا 

     kkzz BA :arg
2

1
arg ........................................................................... 5,0    

يجاد (2 Bz  :izB عمدة امعدد المرهبا  1 ٌَو  م  
i

B eiz 42
2

1

2

1
2












 ٌَو م

 
4

arg


Bz.......................................................... 25,0 

أ ن ج ا اس خًت









8


Az  :  ُو عمدة نوعدد المرهب      kkzz BA :arg

2

1
arg  ٌَو  م 

   kkzA :
8

arg 


ن Az و بما أ ن امعدد المرهب  حزئَ الحلِلي موحب و حزئَ  امخخَلي سامب فا 

   kkzA :2
8

arg 


 ........................................................... و ُو المعووب  25,0 

ABة باهت (3 zz   الآسيعلى امضكل  ;  224121;2 2
2

 AB zz ٌَو  م 

i

A

i

B ezez 84 224;2




.......................................................... 5,02 

:   ج امليمخين المضبوظخين مـااس خًت
















8
cos;

8
sin


izAلدًيا  :     و 21




























8
sin

8
cos224


izA 
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 بالمعابلة نجد 
224

21

8
cos
















   و  مٌَ  
224

21

8
cos












 
 ......................... 5,0  

و   
224

1

8
sin














 و مٌَ 
224

1

8
sin











................................. 5,0 

ABتخخوف عن z لاحلتهاM  من اخل كل هلعة (4 zوz هعرف امعدد المرهب Lحِر    :
 A

C

zz

zz
L




   

L  : ُيدس َا عمدة امعدد المرهب ٍرفسامت - أ     MCMAL ;arg .................................. 25,0.  

ٍن يعت - ب E مجموعة اميلط M  ًعني أ ن تخَلي صرف   Lبحَر ٍكون   z لاحلتها   

   kkL :
2

arg 


    

ا  و مٌَ مجموعة اميلط هي الدائرة امتي كعرُ AC ما عدا اميلعخين AC ;................................ 25,0 

  :( هلاط 7)اهتمرٍن امرابع  

I- امعددٍن الحلِلِين ٍنّعيت a و b بحَر الميحنى  fC  ًلبل عيد اميلعة  1;3A مماسا موازيا لحامل محور 

 ًعني أ ن امفواظل   31 f 32أ ي أ ن a ٌَ1 و مa لدًيا   و 
2

ln
'

x

xbab
xf


و  

  01' f ٌَ01 مb ذن 1b.................................................ا  25,02 

II-  1هضعa b  ٌَو م  
x

x
xf

ln1
2


 

ب احس (1 
0

lim
x

f x



 و  lim

x
f x


   :  







 



 x

x
xf

xx

ln1
2limlim

00
........................... 25,0 

ول ن









 x

x

x

ln
lim

0
 و   2

ln1
2limlim 







 


 x

x
xf

xx
.......................................... 25,0 

0 ل ن  
ln1

lim 






 

 x

x

x
   

 معادمتي مس خليمان ملاربان نوميحنى 0x و  2yامِيدسي نويدِجخين ُو أ ن  ٍرفسّ امت fC............. 25,02 

لدًيا f اتجاٍ ثغيّ الدالة ةسادر (2 
2

ln
'

x

x
xf


................................ 25,0    

صارة   صارتها عكس ا  ا  xln  متزاًدة على المجال f و مٌَ الدالة   1;0........................... 25,0  

و مذياكعة على المجال  ;1........................... 25,0 

...........................: خدول ثغيّّاتها  5,0 
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بيّن أ نّ المعادلة ت (3  0xf ثلبل حلا وحِدا  24,023,0 حِر   لدًيا  04,023,0 f و

  22,024,0 f تماما على  و الدالة متزاًدة 24,0;23,0 ية امليم المخوسعة المعادلة ثلبل حلا وحِدا  فحسب مبُر

 يحلق ما س بق .............................................................................................. 5,0 

 اموضع امًس بي نوميحنى ةسادر (4 fC و المس خليم  d 2 ذو المعادلةy  لدًيا امفرق  
 

x

x
yxf

ln1
    

صارثَ  : ا  xln1...................................... 5,0 

 

 

 

 

 اءوشا   (5 d و  fC  :............................................................................ 1 

 

 

 

 

 

 

يجاد (6  على المجال f نلدالة F دالة أ ظوَة ا 

 ;0  لدًيا  
x

x
xf

ln1
2




أ ي أ ن  
x

x

x
xf

ln1
2  و داهتها ال ظوَة هي F حِر       2ln

2

1
ln2 xxxxF  

بيّن أ نّ مساحة الحيز المحدّد بالميحنى  (7 fC  و المس خليمات امتي معادلاتها   

2;1;3  yxx  
cm 6.8     جساوي

2
  

........................................................المساحة هي  25,0

         
   2

23

1

2
3

1

8,6
2

3ln
3ln4ln

2

1
ln424 cmxxdxxfA 























  

اىتهىى الموضوع امثاني  


