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2018ماي : دورةعلوم تجریبیة:الشعبة

د30وسا03: الریاضیات                                                            المدة: اختبار في مادة

:الموضوعیین التالیینعلى المترشح أن یختار أحد 
وع الأولــالموض

)نقاط04(:التمرین الأول
: لأرقامتحملاكرات حمراء 4و. 2،1،1،0:الأرقامبیضاء تحمل كرات 4:كرات لا نمیز بینھا عند اللمس منھا8على كیسحتوي ی

2،2،1،1.
.الكیسمن ھذا نسحب ثلاث كرات في آن واحد ) 1

 التالیةالحوادث احتمالأحسب:
A " : الكرات المسحوبة تحمل نفس الرقم."B :'' من نفس اللونالكرات المسحوبة."

C " :مھا مختلفة مثنى مثنىرالكرات المسحوبة أقا."
2 (X 1عدد الكرات التي تحمل رقم عملیة سحب كل بھو المتغیّر العشوائي الذي یرفق.

 للمتغیّر العشوائي الاحتمالأكتب قانونXاتي، ثمّ أحسب أملھ الریاضی.
للمتغیر العشوائي يأحسب التباین والانحراف المعیارX.
)ن504.(:الثانيالتمرین 

نعتبر المتتالیة   nu المعرفة على   بـ 0 1u  ومن أجل كل عدد طبیعي n ، 1

2 4

3 3n nu u  

متجانس المتعامد والمعلم المستوي المنسوب إلىالفيأنشئ.1 O; ,i j
 

المنحنى  fC الممثل للدالةf  المعرفة على

حیث:
3

4

3

2
)(  xxf والمستقیم  ذو المعادلةxy 

1محور الفواصل الحدود حامل مثل على )1 0;u u 2وu الحدودودون حسابباستعمال الرسم السابق.
ضع تخمینا حول اتجاه تغیر المتتالیة )أ nuوتقاربھا
1:  أن nكل عدد طبیعي ومن اجلبرھن بالتراجع أنھ )ب 4nu 
أدرس اتجاه تغیر المتتالیة )ت nu.

نعتبر المتتالیة )  3  nv المعرفة على  N :بالعلاقة n nv u   حیث   عدد حقیقي غیر معدوم 

حتى تكونعین قیمة ) أ nv تعیین أساسھامتتالیة ھندسیة یطلبq0وحدھا الأولv.

4نضع ) ب

.nبدلالة nuثم استنتج nبدلالة nvأكتب -

تقارب المتتالیة تخمینك حولتحقق من صحة - nu.

0:المجموعnأحسب بدلالة - 1 2 .......n nS u u u u    .

4من 1صفحــــــــــة 



)طةنق4.5(: لثالتمرین الثا

)Z   :2، المعادلة ذات المجھول حل في مجموعة الأعداد المركبة ) 1 2 )( 2 3 4) 0Z i Z Z   .

والمتجانس متعامد المعلم الفي المستوي المركب المنسوب إلى ) 2 ; ;O u v
 

ذات اللاحقات DوA ،B ،Cنعتبر النقط  .

3AZ i   3؛BZ i   2؛CZ i 3وDZ i   الترتیبعلى.
.یطلب تعیین نصف قطرھاOمركزھا التيدائرةنفسالتنتمي إلىDوA ،B ،Cتحقق أن النقط  -أ

.DوA ،B ،Cالنقط  علم بدقة –ب

Aاكتب العدد –جـ B

C B

ZZ

Z Z




.ABCاستنتج طبیعة المثلث الأسي، ثمعلى الشكل 

.الممیزةثم عین عناصره ، Dإلى Cیحول وAإلى  Oالذي یحـول Sعین العبارة المركبة للتشابھ المباشر) 3
.على الترتیب1 ،2، 1المرفقة بالمعاملات  A ،B ،Cالنقط  مرجح Gلتكن النقطة ) 4

.Gعین احداثیي النقطة –أ
2من المستوي التي تحقق  Mمجموعة النقط  ) (  بین ان –ب  2 22 8MA MB MC  

.1ونصف قطرھاGمركزھا ھي الدائرة التي 
.الممیزةمحددا عناصرھا Sبالتشابھ المباشر )(صورة )'(طبیعة عین -جـ 

)نقاط7(:الرابعالتمرین 

:بـالمعرفة على fنعتبر الدالة   21 xf x x e  ،و C تمثیلھا البیاني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد

والمتجانس  O; ,i j
 

.1cmوحدة الطول: حیث

أحسب .1 lim
x

f x


ثم أحسب،  lim
x

f x


.وفسر النتیجةھندسیا

x،أجل كل عدد حقیقي بین أنھ من.2 ' (x 2)exf x x   ثم شكل جدول تغیرات الدالةf.

بین أن المنحنى .3 Cإحداثیتیھمایطلب تعین .یقبل نقطتي انعطاف.

بین أن المعادلة .4  0f x تقبل حلا وحیدا0,7:حیث 0,8 
عین معادلة للمماس .5 Tللمنحنى C 1في النقطة التي فاصلتھا.

6.hالدالة المعرفة علىبـ:  1 xh x xe
e
 

x،ثم استنتج أنھ من أجل كل عدد حقیقي hأدرس اتجاه تغیر الدالة .أ  0h x .

x ،بین أنھ من أجل كل عدد حقیقي .ب   1
1f x x xh x

e
     
 

استنتج وضعیة، ثم Cبالنسبة لـ T.

7.G على الدالة المعرفةبـ :   2 xG x ax bx c e   حیثa،bوc أعداد حقیقیة ثابتة.

:2أصلیة للدالةGحتى تكون الدالةcوa،bعین الأعداد الحقیقیة.أ exg x xعلى.
أحسب بالسنتمتر المربع مساحة الحیز المحدد بالمنحنى .ب C1:التي معادلاتھاتوالمستقیماy  ،2x  و

0x .

4من 2صفحـــــــة 



الموضـــوع الثانـي
)نقطة04.5(:الأولالتمرین 

معلم المتعامد والمتجانس الفي الفضاء المنسوب الى  , , ,o i j k
  

: نعتبر النقط 2;0;1A ، 3;2;0B ،

 1; 2;2C  .
عین مستویا، تCوA،Bبین أن النقط . أ-1

n(2;1;0)بین أن الشعاع .ب


للمستوي يناظم ABC لھ،ثم أكتب معادلة دیكارتیھ.
لیكن المستوي-2 p2:الذي معادلتھ 7 0x y z    .

تحقق من ان المستویین . أ ABCو pمتعامدین .
)للمستقیم وسطیاعین تمثیلا .ت ) مستقیم تقاطع المستویین ABCو p.

)لتكن-3 )k مجموعة النقطMمن الفضاء والتي تحقق  :.MA AB k
 

.عدد حقیقيk، حیث 
منتصف القطعة المستقیمةIعین إحداثیات النقطة .أ AB .

)التي یكون من أجلھا kعین قیمة .ب )kھو المستوي المحوري للقطعة المستقیمة AB.
أدرس تقاطع المستویات الثلاثة.ت ABC، p,3( ).

)عن المستقیمIعین بعد النقطة -4 ).
)ةنقط504.: ( انيالتمرین الث

z  ,المعادلة ذات المجھول حل في المجموعة  ) أ) 1 2 6 21 0.... Iz z  .

المستوي المركّب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس في )  2 ; ;O u v
  نعتبر النقطA،B ،C وD

23التي لواحقھا على الترتیب  
i

Az e


،23
i

Bz e



  ،3 2 3Cz i   وD Cz z

3zذات اللاحقة مركزھا  الدائرة التيتنتمي إلى نفس Dو A،B ،Cبیّن أن النقط )أ   ویطلب تعیین نصف
.قطرھا

3، بین أنOبالنسبة إلى المبدأDنظیرة النقطةEلتكن النقطة) ب
i

C B

E B

z z
e

z z

  
 

-
-

، ثم استنتج طبیعة المثلث 

BEC.
.زوایتھ، یطلب تعیین Cإلى Eویحول النقطة Bمركزهrیوجد دوران استنتج أنھ) 3
Mالنقطةzمن المستوي ذات اللاحقة Mالذي یرفق بكل نقطة Sنعتبرالتحویل النقطي) 4  ذات اللاحقةz حیث:

 33 2 3
i

z i e z i



   .

.و حدد عناصره الممیزةSعیّن طبیعة التحویل) أ 
عیّن )ب   مجموعة النقطM ذات اللاحقةz التي تحقق : 2 2

A Bz z z z   .

عیّن طبیعة المجموعة) جـ  صورة  بالتحویلS الممیزة، محددا عناصرھا.

4من 3صفحــــــــة 



)نقاط04: (التمرین الثالث

نعتبر المتتالیة nu 2:المعرفة بـ
1 =u eومن أجل كل عـدد طبیعي غیر معدومn ,

1
2

1n nu e u


+ =.

n   :1أنھ من أجل كل عـدد طبیعي غیر معدوم  برھن بالتراجع.1
nu

e
>.

n،1أنھ من أجل كل عدد طبیعي غیر معدومبیّن) أ.  .2 1n

n

u

u
+ ثم استنتج اتجاه تغیر المتتالیة  ، nu.

استنتج أن )ب nuنھایتھاأحسب متقاربة، ثم.

3. nvمتتالیة معرفة من أجل كل عدد طبیعي غیر معدومn1: بـ

2n nv ln u= +.

برھـن أن ) أ nv 1ھندسیة أساسھامتتالیة

2
q 1حدھـا الأولو

3

2
v .

.nبدلالـة  nu، ثـم استنتـج  nبدلالـة  nvأكتب عبارة ) ب
nأحسب ) جـ

n
lim u


.

حیث  nSالمجموع nأحسب بدلالـة  )4
1 2

1 1 1
........

1 1 1n
n

S
lnu lnu lnu

   
  

.

)نقاط07(:التمرین الرابع

المعرفة على المجال xذات المتغیر الحقیقي fنعتبر الدالة  1; بـ:     1 ln 1 ln 2f x x x x     

( )fC  تمثیلھا البیاني في مستو منسوب إلى المعلم متعامد والمتجانس ; ;O i j
 

.2cmوحدة الطول 

احسب )1 
1

lim
x

f x


.

1بین أن )2
lim ln 0

2x

x

x






 
 
 

عند fثم استنتج نھایة الدالة . 

)بین أن المستقیم)3 ) 1ذو المعادلةy x  ھو مستقیم مقارب مائل للمنحني( )fC  عند،
)ثم أدرس وضعیة المنحني  )fC بالنسبة للمستقیم( ) .

x،حقیقي كل عددبین أنھ من أجل )4    
1

' 1
1 2

f x
x x

 
 

. تغیراتھاثم شكل جدولfتغیر الدالة اتجاه ادرس )5
)ماس للماكتب معادلة )6 )T للمنحنى( )fC0النقطة التي فاصلتھا فيx 

)بین أن المنحنى )7 )fC یقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحیدة فاصلتھا 1: حیث
0

2
  .

)أنشئ)8 )T،( )  والمنحنى( )fC.

حلول المعادلة  عدد mالوسیط الحقیقي حسب قیمناقش بیانیا )9  3

2
f x x m .

بین أن الدالة  - أ )10   a : a ln aF x x x x    أصلیة للدالةدالة a : ln af x x  على المجال

 a; 

)احسب مساحة الحیز للمستوي المحدد بالمنحنى -ب  )fC 1: التي معادلاتھاوالمستقیماتy x  ،0x  ،1x .

4من 4صفحــــــــة 


