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 :التّمرين الأول

 را  د  :ا  ت اا   ا ا إ. 
1(   م دا  ل اذات اx  ا :  2' : 5 6 0x xE e e   

د ل ا  'E :  
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3(   م  ل اذات ا داx  ا :  3: 3 27xE   

 دل ا  E :  
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  :ثانيالتّمرين ال

 مو ا ا ا ب إ يا( ); ;O i j
 

 .  

f   ا ا0ا;   
   :1

( ) 3
4

f x x    و ،( )
f
C ، ا ا( )   دذو ا ا

y x)ا ا أم (  
 ( اأنّ ا f  لا   ةا0;   

 .  

 (( )
n
u  ولا   

0
0u  

  د ط  أ  َوn :
1

( )
n n

fu u

 .  

  
  
  
أم ا ا   ّ ر اا اود) أ)  1

0
u،

1
u،

2
u،

3
u  ا  زا  دون.  

)  ل إه ّ ا ) ب    )
n
u  ر َو.  

2 ( د ط  أ  ّأم n  :0 4
n
u  .  

3 ( ا ّ هأدرس إ( )
n
u  ؟ ر   ،.  

4 ( د ط  أ  مn  :ln(4 )
n n
v u  .  
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)ّ أنّ ا ) أ    )
n
v    وّلا ّ و أ .  

 ّ ) ب 
n
v   ّ

n
u  n .  

)  م ا ) ج  )
n
u  ؟.  

5 ( د ط  أ  مn   عا
n
S  اءو ا

n
P   ا  :

0 1
.......

n n
S v v v     و

0 1
(4 ) (4 ) ....... (4 )

n n
P u u u       .  

  أn  عا
n
S   اءا ا 

n
P  

 :ثالثالتّمرين ال

 ولء اا:  

 دا اا مg  لا  0ا;   
    :  2

ln
x

g x x
x


   

1(  اات ا أدرسgا ول  .. 

2(  دأنّ ا   0g x     او    :1, 4;1,5     
 . 

3( رة  اإ g x   x  لا 0;   
.  

  مء اا: 
 دا اا مf  لا  0ا;   

    :     1 2 lnf x x x    

 fC  ا ما اf  موا ا ا ب إي اا  ; ;O i j
 

.  

1(  اا م أf 0 و ا   ا  . 

0; ال  xم  أ  د  أ ) أ )2   
:نّ  ' ( )f x g x. 

 . ول اf   اا  اه ا  )ب 

 : أنّ ) أ )3 
2( 2)

1f






   ّ  أ   f  أ 1,45   

4(   
0x
T  سا fC 

 ا 
0
M ذات ا

0
x  . 

  )أ 
0
x  سأن ا  إذا 

0x
T  (2;0)A  

ا أن   )ب  fC  ان   A    رد د أ . 

5(  وأم ا   ا  fC 

6(  دا اا مh   ا; 0   
    :   h x f x  

  لا  حإ ما ا hCام  fCأم ّ hC. 

  ءاا:   
)م ات  )

m
d را د ة2اy mx m   m  و.  

) أن  )أ  )
m
d   (2;0)A . 

)د ل ادm  م م   ا ا  )ب  ) 2f x mx m  
  
    حوا ردة ا 2019   
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3
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  ----------------------------------:  ا) ب

 أنّ ا م nu  ، ةا  

ا ط م   ود رب و fC و ا .  
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u  : -------------------------   
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;0اg   ّم اّا :  اء اول   
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): م أن  ) 0g x    أ x  0;   
 .  

 اإذن اg    ةا0;   
 .  

  
  

    :  اّاتول 
                                                        0  x  

                                   ( )g x  
  

  
  

  
         

  
  
( )g x  

3 ( دن أنّ ا( ) 0g x   او     :1,4 1,5   :  
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 .  
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                                                                             :1,4 1,5  .  
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                                                                            0      x  
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مء اا  :f   ّ 0دا;   
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                                                                      ( )f x  
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    ّ  أ ّ ،( )f   أ 1,45  .  

): م أنّ  ) 0g    2: ، أي
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   2: ، وln







  .  
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0 0
5 4 0x x    ّه أن ، :

0
1x   أو ،

0
4x  .  

)إذن ا ) ج )
f
C   ان  A :  

  ّ ولس اا( )
f
C  ذات ا ا 1 . 

  ّ مس اا( )
f
C  ذات ا ا 4 . 

: د اس اول ) 1
1
( ) : ( ) 1(1 )1 ( )T y f x f    و ، :

1
2( ) :T y x  .  

2 ( مس اا د :4( ) 4 4( ) ( )y f x f   و ، :
2

1
(ln 4 ) 2 ln(4) 1

2
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5 ( و ا ا ر( )
f
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6(   دا اا مh   ا; 0   
    :   h x f x  

 hC    م fC    ار ا     

و ا ا ر  hC  

  

ء اا  :( ) : 2
m
yd mx m  .  

): ا أنّ ) أ )
m
d   A  أي : ا اض إمA  ا د ( )

m
d :  

0 2( ) 2m m   إذن ، :( )
m
d  ا A .  

)ا ام د ل اد ) ب ) 2f mx x m  :  

 ا ط م ا  دل ا د( )
f
C  ا ( )

m
d .  

 ا( )
m
d  ا ل ا دورام  كA .  

 أنّ ا م
1
( )T  و

2
( )T   ان أّA .  

  :
1
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1
ln 4

( ) : 2

( ) : 2

( ) : ( ) 2 ln( 14)
2

m
y mx m

y x

y

d

T

T x



 

 

 




 

  :مرس ث ت .  

  :0m   ت ث ك ، : 

1 (1m   ّه أن :( )
m
d  ق 

1
( )T     دا و ،.  

2 (1m    ّه أن :( )
m
d  م 

1
( )T   و   دا 1، و .  
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3 (1 0m    ّه أن :( )
m
d   

1
( )T  ل   دا و ،.  

   :0m   ّه أن :( ) : 0
m
d y   ل   دا و ،. 

   :0m   ت ث ك ، : 

1 (10 ln 4
2

m    ّه أن :( )
m
d   

2
( )T  ل   دا و ،.  

2 (1ln 4
2

m    ّه أن :( )
m
d  م 

2
( )T   و   دا 4، و .  

3 (1ln 4
2

m    ّه أن :( )
m
d  ق 

2
( )T     دا و ،.  

    حوا ردة ا 2019    
     

  

ء ا يزا   
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