
    Δϳή اήϘϤϳΪϟاΔϴσ اΔϴΒόθϟ اϮϬϤΠϟرΔϳ اΰΠϟا  
ξϴΒϟا ΔϳϻϮϟ ΔϴΑήΘϟا ΔϳήϳΪϣ    Δϟϼθϟا ϲϠϋ جΎΤϟا ϮΘϴϤΣ ΔϳϮϧΎΛ  

  ΎϋΎγت وϒμϧ 3: اΪϤϟة   اϮϠϋ ΔΜϟΎΜϟم ΔϴΒϳήΠΗ  :اϮΘδϤϟى  2019.03.04
  اΎϴοΎϳήϟتاΎΒΘΧϻر اΎϣ ϲϓ ϲϧΎΜϟدة 

            ήΘΧا  ϦϴϋϮοϮϤϟا ΪΣأϪϨϋ ΐΟو أ  

ݑΪΤΑهΎ اϷول  Ϊϋ ΔϴϟΎΘΘϣԳدሻ  ϰϠϋ Δϓήόϣ ΔϳݑΎϘϧ(: ሺط 04(اϦϳήϤΘϟ اϷول  ൌ 0  ϲόϴΒσ دΪϋ Ϟآ ϞΟأ Ϧϣ وn   :ݑାଵ ൌ ଶ௨ାଷ௨ାସ .  

1.  ϲόϴΒσ دΪϋ Ϟآ ϞΟا Ϧϣ Ϫϧا ϦهήΑn  :0  ݑ  1. 
  .ΰΘϣاΪϳة ሻ  ΎϣΎϤΗݑήΑሺهϦ أن اΔϴϟΎΘΘϤϟ  ‐أ .2

 .ΎϘΘϣرሻ  ΔΑݑሺاΞΘϨΘγ أن  ‐ب

3.  ϦϜϳ ΎϤϬϣ Ϫϧأ ϦϴΑn    :0 1 െ ାଵݑ  ଵସ ሺ1 െ  . ሻݑ

Έϓ  :0ن  ϦϴΑn اϦϜϳ ΎϤϬϣ Ϫϧ  ‐أ 1 െ ାଵݑ  ቀଵସቁ
 .  

  . ሻݑሺاΔϳΎϬϧ ΞΘϨΘγ اΔϴϟΎΘΘϤϟ  ‐ب

 ϲϧΎΜϟا ϦϳήϤΘϟط 40(اΎϘϧ(:  

P(z)   ΔϋϮϤΠϤϟا ϲϓ فήόϣ ودΪΣ ήϴΜآԧ  ــــΑ  :ܲሺݖሻ ൌ ଶݖ  ݖ3√2  4 .  

1.  ϲϓ ϞΣԧ ΔϟدΎόϤϟا  :ܲሺݖሻ ൌ 0 . 
2.  ϞϜθϟا ϰϠϋ ΔϟدΎόϤϟا ϲϠΣ ΐΘأآ ϲΜϠΜϤϟا. 

3.  βϧΎΠΘϣو ΪϣΎόΘϣ ϢϠόϣ ϰϟب اϮδϨϤϟا ΐآήϤϟي اϮΘδϤϟا ϲϓሺܱ; ,ሬԦݑ ϮϟاC  ϰϠϋ ΎϬϘΣو  ήΒΘόϧA  ،B اԦሻ  ςϘϨϟݒ
 ΐϴΗήΘϟݖ:   ا ൌ ݖ،    2݅ ൌ െ√3  ݖو     ݅ ൌ െ√3 െ ݅ .  

  .ϰϠϋ اϞϜθϟ ا  ϲγϷݖو  ݖ،   ݖأآΐΘ آϦϣ ϼ اΪϋϷاد   ‐أ
 .ήϣ ϦϴϴόΗ ΐϠτϳآΰهΎ وήτϗ ϒμϧهሻ  ΎܥϦϴΑ ϢΛሺ أϲϤΘϨΗ ΎϬϧ إβϔϧ ϰϟ اΪϟاήة   Cو  ϢϠϋA  ،B اςϘϨϟ  ‐ب

4.  ϊπϧ   :ܮ ൌ ௭ಲି௭ಳ௭ି௭ಳ   

ܮϦϴΑ أن    ‐أ ൌ െ ଵଶ  ݅ √ଷଶ  دΪόϟا ΐΘأآ ϢΛL  ϲγϷا ϞϜθϟا ϰϠϋ.  

  ϢΛABC اΔόϴΒσ ΞΘϨΘγ اήδϓL  ΚϠΜϤϟ هΎϴγΪϨ اΔϠϳϮτϟ و ΪϤϋة اΪόϟد  ‐ب

 ΚϟΎΜϟا ϦϳήϤΘϟط50(اΎϘϧ(:  

ΪϨλوق اϮΘΤϳ ήΧي ϰϠϋ آήϤΣ ϦϴΗήاوϦϳ و  ଶݑآήات ήϤΣاء و آήπΧ ϦϴΗήاوϦϳ و  ΪϨλ3وق ϮΘΤϳي ଵ  ϰϠϋݑ 
  )اήϜϟات ΪϨϋ ΎϬϨϴΑ ΰϴϤϧ ϻ اϼΛ )βϤϠϟث آήات ήπΧاء 

آଶ  ϲϓ ϦϴΗήݑϮθϋ ΐΤδϧ ϢΛاϦϣ Ύϴ اΪϨμϟوق  ଶݑو ϲϓ ΎϬόπϧ اΪϨμϟوق  ଵݑϮϘϧم ΐΤδΑ آήة ϮθϋاϦϣ Ύϴ اΪϨμϟوق 
 ΪΣان وا.  

 ΔΤϔμϟ1/4ا  



  

  " ଶݑΐΤγ آήϤΣ ϦϴΗήاوΎΤϠϟ " Ϧϣ ϦϳدA  ΔΛو Αــــــــــــ   "   ଵݑΐΤγ آήة ήϤΣاء ΎΤϠϟ " ϦϣدΑ ΰϣήϧܴଵ  ΔΛــ  

1.  ΐδΣܲأሺܴଵሻ     ܲوሺܴଵ ת  . ሻܣ

ሻܣϖϘΤΗ  :ܲሺ أن  .2 ൌ ଵଵହ  . نΎΘΛدΎΤϟا ϞهA  ܴوଵ ن ؟ΎΘϠϘΘδϣ 

3.  Ϧϣ ϦϴΘΑϮΤδϤϟا ϦϴΗήϜϟأن ا ΎϤϠϋଶ اوانήϤΣ  . Ϧϣ ΔΑϮΤδϤϟة اήϜϟل أن اΎϤΘΣا Ύϣଵ اء ؟ήϤΣ ΖϧΎآ 
4. n  ومΪόϣ ήϴϏ ϲόϴΒσ دΪϋ.  

 ϒϴπϧn  وقΪϨμϟا ϰϟاء إήϤΣ ةήݑآଵ  ΔϘΑΎδϟا ΔϴاϮθόϟا ΔΑήΠΘϟا Ϊϴόϧو. 
 ΐϋϻ Αήϳ5  Ϧϣ اءήπΧ ةήϜϟ ΐΤγ Ϟآ ΪϨϋ رΎϨϳدଶ  ήδΨϳ 10و  Ϧϣ اءήϤΣ ةήϜϟ ΐΤγ Ϟآ ΪϨϋ رΎϨϳݑدଶ .  

 ϲϤδϧX  ϲاϮθόϟا ήϴϐΘϤϟا ΐϋϼϟح اΎΑع أرϮϤΠϣ ويΎδϳ يάϟا.  

ϦϴΑ      :ܲሺܺ أن ‐أ ൌ െ5ሻ ൌ ଽାସଷଵହሺାହሻ .  

  . ϮϧΎϗXن اΎϤΘΣل اήϴϐΘϤϟ اϮθόϟاn  ϲأΔϟϻΪΑ ςϋ  ‐ب
  

ϊΑاήϟا ϦϳήϤΘϟط 07(اΎϘϧ( :  

I.  ΔϟاΪϟا ϦϜΘϟf  ϰϠϋ ΔϓήόϣԹ  رةΎΒόϟΎΑ    :݂ሺݔሻ ൌ ೣଵାೣ െ lnሺ1  ݁௫ሻ .  

1.  ΔϟاΪϟت اΎϳΎϬϧ ΐδΣأf  ΪϨϋെ∞   و∞ . 
2.  ΔϟاΪϠϟ ΔϘΘθϤϟا ΔϟاΪϟا Ϧϴϋf  ΎϬΗرΎηأدرس ا ϢΛ. 
3.  ΔϟاΪϟات اήϴϐΗ ولΪΟ ϞϜηf . 
ሻݔϦϴΑ   :lim௫՜ାஶሾ݂ሺ أن  .4 െ 1  ሿݔ ൌ  Ύϣذا ΞΘϨΘδΗ ؟.  0

II.  ΔϟاΪϟا ϦϜΘϟg  ϰϠϋ ΔϓήόϣԹ  رةΎΒόϟΎΑ   :݃ሺݔሻ ൌ ݁ି௫. ln ሺ݁௫  1ሻ 

 ൫ܥ൯  ΔϟاΪϠϟ ϞΜϤϤϟا ϰϨΤϨϤϟاg  βϧΎΠΘϣو ΪϣΎόΘϣ ϢϠόϣ ϰϟب اϮδϨϣ يϮΘδϣ ϲϓሺ; ଓԦ, ଔԦሻ 

1.  ΔϟاΪϠϟ ΔϘΘθϤϟا ΔϟاΪϟا Ϧϴϋg  Ϟآ ϞΟأ Ϧϣ Ϫϧأ ϦϴΑ ϢΛݔ א Թ   ݃ᇱሺݔሻ ൌ ݁ି௫. ݂ሺݔሻ      
ήΑ   :lim௫՜ାஶهϦ أن   ‐أ .2 ݃ሺݔሻ ൌ lim௫՜ିஶو    0 ݃ሺݔሻ ൌ 1 .  

 .ήδϓ اΎϴϧΎϴΑ ΞΎΘϨϟ  ‐ب
3.  ΔϟاΪϟا ήϴϐΗ ϩΎΠΗأدرس اg  ΎϬΗاήϴϐΗ ولΪΟ ϞϜη ϢΛ. 

4.  ϰϨΤϨϤϟس اΎϤϤϟ ΔϟدΎόϣ ΪΟأو൫ܥ൯  ΔϠλΎϔϟذات ا ΔτϘϨϟا ΪϨϋݔ ൌ 0 

5.  ϰϨΤϨϤϟا ϞΜϣ൫ܥ൯  βϧΎΠΘϣ و ΪϣΎόΘϣ ϢϠόϣ ϲϓ. 

 

 

 

 

 ΔΤϔμϟ2/4ا  

ϲϧΎΜϟع اϮοϮϤϟا  



  :)ΎϘϧط 04(اϦϳήϤΘϟ اϷول 

 ϦϜΘϟሺݑ୬ሻ  ϰϠϋ Δϓήόϣ ΔϳدΪϋ ΔϴϟΎΘΘϣԳ  ΔϴόΟاήΘϟا ΔϗϼόϟΎΑ :  ݑାଵ ൌ ݁ ൈ ඥݑ       ݑو ൌ ݁ .  

1.  Ϧϴϋα  ΔϴϟΎΘΘϤϟن اϮϜΗ ϰΘΣሺݒ୬ሻ  ΔϴγΪϨه ΚϴΤΑ   :ݒ ൌ lnሺݑሻ   . ߙ
2.  ΔϴϟΎΘΘϤϟا Ϟهሺݒ୬ሻ  ϞϠϋ ؟ ΔΑرΎϘΘϣ. 
  . ୬  ΔϟϻΪΑnݑΎΒϋ ϢΛرة  ୬  ΔϟϻΪΑnݒأآΎΒϋ ΐΘرة   ‐أ .3

 ؟ ୬ሻݑΪΣ Ϧϣ ΪΣሺود اళర  ΔϴϟΎΘΘϤϟ݁هϞ اΪόϟد  ‐ب
4.  ΔϴϟΎΘΘϤϟا ήϴϐΗ ϩΎΠΗا Ϧϴϋሺݒ୬ሻ . 
5.  ΔϟϻΪΑ ΐδΣأn   اءΪΠϟاܲ  ΚϴΣ   :ܲ ൌ ݑ ൈ ଵݑ ൈ … ൈ   ݑ

 ϦϳήϤΘϟاϲϧΎΜϟط 05(اΎϘϧ( :  

 ϦϴΒآήϤϟا ϦϳدΪόϟا ήΒΘόϧଵ  ݖوଶ  ΚϴΣ   :ݖଵ ൌ 3  ଶݖو    3√݅ ൌ െ√3  3݅ .  

1.   ϦϳدΪόϟا ΐΘݖأآଵ    ݖوଶ  ϲγϷا ϞϜθϟا ϰϠϋ. 
2.  βϧΎΠΘϤϟو ا ΪϣΎόΘϤϟا ϢϠόϤϟا ϰϟب اϮδϨϤϟا ΐآήϤϟي اϮΘδϤϟا ϲϓሺ; ,ሬԦݑ ϮϟاE  ϰϠϋ ΎϬϘΣو  ήΒΘόϧA  ،B اԦሻ  ςϘϨϟݒ

 ΐϴΗήΘϟݖ:  اଵ   ،ݖଶ    ݖوଷ ൌ ଵݖ     ଶݖ
  .ϢΎϗ و ΎδΘϣوي اήΑOAB  ϦϴϗΎδϟهϦ أن اΚϠΜϤϟ   ‐أ
 .OAEB  ϊΑήϣاΞΘϨΘγ أن اϲϋΎΑήϟ  ‐ب

ܧܱ:   ϦϴΑ أن  ‐أ .3 ൌ ,ሬԦݑ൫و أن    6√2 ሬሬሬሬሬԦ൯ܧܱ ൌ ହగଵଶ   

  . ହగଵଶ ݊݅ܵو  ହగଵଶ ݏܥϦϴϋ اϦϴΘϤϴϘϟ اϦϣ ϞϜϟ ϦϴΘσϮΒπϤϟ  ‐ب

  . ଷଶଵݖأΐδΣ   ‐ ج

ϮϜϳ ΚϴΤΑቀن اΪόϟد   Ϣϴϗ Ϧϴϋn اΪόϟد اϲόϴΒτϟ  ‐د ௭యଶ√ቁ
  ΎϴϘϴϘΣ. 

  ΚϟΎΜϟا ϦϳήϤΘϟط 04(اΎϘϧ(: 

ηήΘϣ ΐΤδϳ ϒϴχϮΘϟΎΑ صΎΧ يϮϔη رΎΒΘΧا ϲϟاΆγ ΪϳΪΤΘϟ  وقΪϨλ Ϧϣ ϦϴΘϗΎτΑ عΎΟون ارΪΑ و ϲϟاϮΘϟا ϰϠϋ ΎϴاϮθϋ
 ϰϠϋ يϮΘΤϳ10  تΎϗΎτΑ : Δϴδϧήϔϟا ϲϓ ϦϴΘϗΎτΑ ت وΎϴοΎϳήϟا ϲϓ تΎϗΎτΑ نΎϤΛ ΎϬϨϣ) تΎϗΎτΒϟا ϦϴΑ ΰϴϴϤΘϟا ϦϜϤϳ ϻ

 βϤϠϟΎΑ(  
 ϦϴΛΪΤϟا ήΒΘόϧ :  

          A " : Δϴδϧήϔϟا ΔϐϠϟدة اΎϤΑ نΎϘϠόΘΗ ϦϴΘϗΎτΑ ΐΤγ  . "     B  " :ΐΤγ  ϦϴΘϔϠΘΨϣ ϦϴΗدΎϤΑ نΎϘϠόΘΗ ϦϴΘϗΎτΑ"  
1   .  ΐδΣأP(A)   وP(B) .  

2  . ϦϜϴϟX  ΔΑϮΤδϤϟا Δϴδϧήϔϟا ΔϐϠϟت اΎϗΎτΑ دΪόΑ ΐΤγ Ϟآ ςΑήϳ يάϟا ϲاϮθόϟا ήϴϐΘϤϟا.  
  . ΪΣXد اϢϴϘϟ اάΧ΄ϳ ϲΘϟهΎ اήϴϐΘϤϟ اϮθόϟاϲ  ‐ أ    
  . XأϮϧΎϗ ςϋن اΎϤΘΣل اήϴϐΘϤϟ   ‐ب   

 ΔΤϔμϟ3/4ا  

 ϦϳήϤΘϟاϊΑاήϟط 07( اΎϘϧ( :  



 ΔϟاΪϟا ήΒΘόϧg   لΎΠϤϟا ϰϠϋ Δϓήόϣሿ0; ∞ሾ  رةΎΒόϟΎΑ   :݃ሺݔሻ ൌ ݔ െ ݔ ln   .  ݔ

  .ΪϨϋ أήσاف ΔϋϮϤΠϣ اg   ϒϳήόΘϟأΎϳΎϬϧ ΐδΣت اΪϟاΔϟ  ‐أ .1
;ϰϠϋሿ0 اΎΠϤϟل  gأدرس اήϴϐΗ ϩΎΠΗ اΪϟاΔϟ  ‐ب ∞ሾ  ΎϬΗاήϴϐΗ ولΪΟ ϞϜη ϢΛ. 

2.  ΔϟدΎόϤϟأن ا ϦϴΑ݃ሺݔሻ ൌ െ1  اΪϴΣو ϼΣ ϞΒϘΗα   ΚϴΣ   :3.5 ൏ ߙ ൏ 3.6 . 
ሻݔሺ݃اΞΘϨΘγ اΎηرة اΎΒόϟرة    .3  ;ϰϠϋሿ0 اΎΠϤϟل  1 ∞ሾ . 

4.  ΔϟاΪϟا ήΒΘόϧf   لΎΠϤϟا ϰϠϋ Δϓήόϣሿ0; ∞ሾ  رةΎΒόϟΎΑ   :݂ሺݔሻ ൌ ୪୬ ௫௫ାଵ  ൫ܥ൯  ΔϟاΪϠϟ ϞΜϤϤϟا ϰϨΤϨϤϟاf  βϧΎΠΘϣو ΪϣΎόΘϣ ϢϠόϣ ϰϟب اϮδϨϣ يϮΘδϣ ϲϓሺ; ଓԦ, ଔԦሻ  ΚϴΣ  :ԡଓԦԡ ൌ و   2ܿ݉ ԡଔԦԡ ൌ 2ܿ݉ .  
1 . ΔϟاΪϟت اΎϳΎϬϧ ΐδΣأf  ΎϴϧΎϴΑ ΞΎΘϨϟا ήδϓو ϒϳήόΘϟا ΔϋϮϤΠϣ افήσأ ΪϨϋ.  

;Ϧϣሿ0 اΎΠϤϟل  ϦϴΑx أϦϣ Ϫϧ اϞΟ آΪϋ Ϟد ϲϘϴϘΣ   ‐أ   . 2 ∞ሾ    :݂ᇱሺݔሻ ൌ ሺ௫ሻାଵ௫ሺ௫ାଵሻమ  

  .ΪΟ ϞϜη ϢΛول ήϴϐΗاf  ΎϬΗاΞΘϨΘγ اήϴϐΗ ϩΎΠΗ اΪϟاΔϟ  ‐ب      

  .ΪϨϋ1 اΔτϘϨϟ ذات ا൯  ΔϠλΎϔϟܥሺܶሻ  ϰϨΤϨϤϠϟ൫أآΎόϣ ΐΘدΔϟ اΎϤϤϟس  ‐ج      

lim୶՜أΐδΣ  ‐ د       ሺ௫ሻିሺఈሻ୶ି  ΎϴγΪϨه ΔΠϴΘϨϟا ήδϓ ϢΛ.  

ሻߙϦϴΑ   :݂ሺ أن  ‐أ.  3 ൌ ଵఈ  دΪόϠϟ اήμΣ ΞΘϨΘγا ϢΛ݂ሺߙሻ  ) ϰϟورة اΪϣ ΔΠϴΘϨϟا ϰτόΗ10ିଶ(  

  . ൯ܥ൫اΊθϧ  ‐ب   

4 . ΎϣΎϤΗ ΐΟϮϤϟا ϲϘϴϘΤϟل اϮϬΠϤϟذات ا ΔϟدΎόϤϟا ήΒΘόϧx  وm  ςϴγو  ϲϘϴϘΣ:  
ଶݔ   ݔ െ 2݉ሺݔ  1ሻ ൌ ln    ଶ  ..............(E)ݔ

ሻݔΆϳ   :݂ሺول ΎϬϠΣ إϞΣ ϰϟ اΎόϤϟدϖϘΤΗ(E)  Δϟ ان اΎόϤϟدΔϟ  ‐أ   ൌ ଵଶ ݔ െ ݉ .  

 .ϦϳΰϳΎϤΘϣ ϦϴϠΣ  (E)اϦϣ ϲΘϟ أϞΒϘΗ ΎϬϠΟ اΎόϤϟدϢϴϗ ΎϴϧΎϴΑ Ϧϴϋm  Δϟ  ‐ب

5. h  ϰϠϋ Δϓήόϣ ΔϟداԹכ  ϲϠϳΎϤآ   :݄ሺݔሻ ൌ ୪୬|௫|ି|௫|ିଵ  وሺܥሻ  βϧΎΠΘϣ و ΪϣΎόΘϣ ϢϠόϣ ϲϓ ϲϧΎϴΒϟا ΎهΎϨΤϨϣ.  

   زوϦϴΑh  ΔϴΟ أن   ‐أ
 . hأرβϔϧ ϲϓ Ϣγ اϢϠόϤϟ اϰϨΤϨϣ ϖΑΎδϟ اΪϟاΔϟ  ‐ب
 
  
  
  
  
  
  
 

 ϲϧΎΜϟع اϮοϮϤϟا ϰϬΘϧا  
 ΎϳرϮϟΎϜΑ ϲϓ نϮϘϓϮϣ2019  

  ΔΤϔμϟ4/4ا 


