
yyaahhoooo..ffrr@@kkrriimmbbeenncchh

�������
�������
������
������

a

a� �

�����
����

�
a

a 0

� �0
0

0

���

��
�

�
�

a
a

a

a

�����
�
�

0
0

0

� lxf
x

�
�

)(limy l�� �fC�

� ��)(lim xf
ax

ax �� �fC

� ���
)(lim xf

x� �fC

� y ax b� �� ��� �fC�� �lim ( ) 0
x

f x ax b
���

� �� � �� �

� � � � �f x ax b x�� � �� �lim 0
x

x�
���

�y ax b� �� �fC�

� � �fC� � :D y ax b� �� � � �f x ax b� �� �� �

f v u� �� �lim
x a

u x b
�

�� �lim
x b

v x c
�

�� �lim
x a

f x c
�

�

� � � � � �g x f x h x� �� �lim
x

g x l
���

�� �lim
x

h x l
���

�� �lim
x

f x l
���

�

� � � �f x g x�� �lim
x

g x
���

���� �lim
x

f x
���

���� � � �f x g x�� �lim
x

g x
���

���� �lim
x

f x
���

���

① ff a a 

� � 32 1f x x x� � �  ��، �� عند� �
� �2

1

2

x
f x

x

�
�

�
  2، عند ��،عند �� عند

� � 43 2 4f x x x� � � �  ��، �� عند� � 3
2 1f x x

x
� �   0، ��، عند �� عند�

� � 1

1

x
f x

x

�
�

�
�  -1، عند ��،عند �� عند � 2 1

3
f x x x

x
� � �

�
  3،عند ��،عند �� عند

DfCf

 
 
 
 

0 1

1

x

y

(Cf)

 

 

0 1

1

x

y

(Cf)

 

 

0 1

1

x

y

(Cf)

 

 

0 1

1

x

y  



2-f 

��                   2              0              2�             ��                                       x 
            -        -       0+         +           � �xf �  

                  �� 
1                       

              
4

1
�         

��                      ��  

��                                           
                  1  

� �xf  
  

�1f 
�3f 
�4fCfـfC 


      

� 
1

lim
2 4x

x

x� ��

�
�

� 
2lim 9 3

x
x x

���
� �

� 2

4
lim cos

3x

x

x���

�� �
� ��� �

  

� xxx ���� 1lim 2  

� 2lim 2 ����� xxx
x  

� 124lim 2 ����� xxx

� � � 2 21 2f x x x x� � �   ��عند �

� 
1

23
lim 1 �

��
x

x
x

� 
0

s in
lim
x

x

x�

� 
0

1 cos
lim
x

x

x�

�
  

 

① f�R� � 2

cos
1

x
f x

x
� � 

1x�R� �2 2

1 1
1 1f x

x x
� � � �f���� 

② fR� �
2 sin

x
f x

x
�

�
 

1xR1 1
1

3 2 sin x
� �

�
f���� 



3
23

1
lim

2

3

1 ��
��

�
xx

x
x

0

sin 2
lim 2 2

1 cosx

x

x����
�

�0

sin
lim 2

1 1x

x

x�
�

� �
 

 
2)(lim ��� xfx

���� )(lim
3

xf
x

����� )(lim xf
x����� )(lim xf

x

� � 0)1()(lim ����� xxf
x

0)(lim ���� xxf
x

2
)(

lim �
�� x

xf
x12)(lim ���� xxf

x



� f� �2��� RDfـ
1

3
)(

2

�
��

�
x

xx
xf 

� �fC� �jiO ;; 
1 ffD 

2 ab,c
1

)(
�

���
x

c
baxxf 

3 � �fC 

4 � �fC 

� f� �2;1� ��ـ� � 2

2 3

2

x
f x

x x

�
�

� �
 

1x2 2x x� � 

22�1 

3f���� 

� f� � � � � �; 1 1;1 1;fD � �� � � ��� �ـ 

� �
3 2

2

1

1

x x
f x

x

� �
�

�
� �fC� �; ,O I J 

1 f 

2 xfD� � 2
1

1

x
f x x

x
� � �

�
 

3 � ��1y x� �� �fC���� 

4 � �fC� �� 

� f� �0;��ـ� � 21 4f x x x x� � � � 

� �C 

① �2 3y x� �� �C��ـ� �C� 

� f� �1���� �
� �2

23

1

363

�
���

�
x

xxx
xf 

�1abcdx� �
� �21�

�
���

x

dcx
baxxf 

�2� �Cf� ������ 
�3� �C� ��.   

  

2 3 4-1-2-3-4

2

3

-1

-2

-3

-4

-5

0 1

1

x

y

  



� f�� � 542 ��� xxxf 
�1� �xf

x ���
lim� � � �� �2lim ��

���
xxf

x
 

�2� ��� �Cf�� 
�3� �xf

x ���
lim 

��
� �

��
��� x

xf
x
lim� �� � �� ��

���
xxf

x
lim 

� �C� �����.   

  

fCf 
� � � �0;1 1;D � � �� 

� � � �
3 2

2

4 3 2

2 1

x x x
f x

x

� � �
�

� 

�1
2

2
y x� �

 
1  

1y �fC 1x�fC fC 

2 � �1;��� � � �2

1

2 2 1

bx c
f x x a

x

�
� � �

�
 

2a � �2b �3c � �2a �2b � �3c � �1a �2b �3c �

3 fC�� 
1

1
2

y x� �
1

2
2

y x� �
1

2
2

y x� �

4 fC 

3 3
;

2 2
A
� ��� �
� �

 3 5
;

2 4
B
� ��� �
� �

 fC 
 

f� �1���� �
� �

3 2

2

4 8 4

1

x x x
f x

x

� � �
�

�
fC� �; ,O I J 

1 f 

2 abc1x �� �
� �2

1

cx d
f x ax b

x

�
� � �

�
 

3 fC� �d2y x� � 

4 fCـ� �d AfC� �d 

2 3 4 5 6 7 8 9

2

3

-1

-2

0 1

1

x

y  



 

 

fa� � � �lim
x a

f x f a
�

�, 

� fIfI
� fI 

�  
� 

�sincosR 
� 

f� �;a b 
k� �f a� �f bcab� �f c k� 
 

� �f x k� 
 
 

f� �;a bk� �f a� �f b
� �f x k�cab 

f� �;a bk� �f a� �f b
� �f x k�� �;a b 

f� �;a b� � � � 0f a f b� �� � 0f x �� �;a b 

1  fR� �
� �

2

2

2 1 ; 2

5 ; 2

f x x x x

f x x x x

� � � � ��
�

� � � ���
 

f2fR 

2 fR
� �

� �

2 2 ; 1

1
1 ; 1

2

f x x x x

f x x x

� � � � � �
�
�

� � ���
 

3 f� �
3 1

1

x
f x

x

�
�

�
1x �� �1 3f �f1fR 

 f� ���� ;1

�
�
�

��
�

�

�
�
�

�
��

�

0;
2

1

0;
11

)(
2

x
x

x

x
x

x

xff0f� ���� ;1 

 �f
�
�

�
�

�

�

�
��

�
0;

0;
11

)(

2

x

x
x

x
xf

�
R 




� f� �4,2�R 

� � � �� �42

13

��

��
�

xx

x
xf 

1 � �f x 
2 f3 
 


f� �1;2� 

� �( ) 1f x xE x� � 
� �x E x� 

1 � �f x� �1;0�� �0;1� �1;2 

2 � �; ,O I Jf 

3 f� �1;1�� �1;2� 
 


 

 

 3 4 2x x� � �� �3; 2� � 
2 f� �0;2

� �
� �

2 1 ; 0 1

2 3 ; 1 2

f x x x

f x x x

� � � ���
� � � � � ���

 

 � � 0f x �� �0;2 

 � � 0f x �� �0;2 

3 f� �3;� �� 

��203x
4��

22
� �f x

� �fCf � �xf 

4  fـ� � 3 22 3 1f x x x� � �� � 0f x �R 

5  fRـ� � 3 22 3 5f x x x x� � � � � 

f� � 0f x ��R� �xf 

6  f� �1;2� � 4 2 1f x x x� � � 

� f 
� � � 3f x ��� �1;2 

� 0.25�



 

1

  
� f� �2��R

� �3

2

1
( )

4 4

x
f x

x x

�
�

� �
� �fC� �0; ;i j

� �

 

 ; ; ;d c b a
� �2( )

2

cx d
f x ax b

x

�
� � �

�

 � ��� �fC

 � �fC� ��
  

� f� �1R �

��                  5           2          1               �             ��  x  

     �          0        �  
  

               �  '( )f x  

5�                                    ��  
  

                      7�  

  
��  

  
                         2010�         

   
( )f x  

 f
 ( ) 0f x �
 ( )f x
 
 

( ) ( )g x f x�
� gDg

� g

 
 



2

 

 


