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 2019 9 2019ئُّ   10 1 10    ٔ 2 1n ُّ2 عذد فشدي ٔي 12019 1 10n  

  8 2
8 2

3 2n
n
u ٔ 8 2 4(2 ) 23 3n n  ً8ٔتانران 23 9 10n  ُّٔي 

8 2
11 10

n
u  اي 

8 2
1 10

n
u   

 4 3
4 3

3 2n
n
u    ٔ4 33 7 10n   ُّٔي

4 3
9 10

n
u  

   12 9 2 1
8 2 4 3

13 (2019) 7 0 10n n

n n
u u n   3 ٌكافئ 1 1 9 7 0 10n     ٌكافئ

6 7 0 10n   ٌكافئ 
 

7 6 10n  7  ٌكافئ 14 10n   ٔ7 ٔيُّ  10 أنً يع  
 

2 10n    ٌار

10 2

2 42

n p
p

n
2ٔيُّ     10 2 42p  ٌكافئ 

2 2 42 2

10 10
p     0ٌكافئ 4p ٌإر 

{0;1; 2; 3; 4}p   12;2} ٌكافئ; 22; 32; 42}n  

  نقاط (: 07)  لثالتمرين الثا

I)  ٍنركg  كًا ٌهً : ;0انذانح انًعشفح عهى انًعال  g( ) 2ln 1x x x  

 

limب احغ (1 g( )
x

x 
 

، 
0

limg( )
x

x              

2 ln 1
lim g( ) lim 2 ln 1 lim 1
x x x

x
x x x x

x x
 

0 0

limg( ) lim2ln 1
x x

x x x
 

 م ظذٔل ذغٍشاذٓا.ٍشكذشى  gذغٍشاخ انذانح  حعادس (2

عهى  نلاشرماقلاتهح  gانذانح          
g
D   :

2 2
g'( ) 1

x
x

x x
   

 

)'gاشاسج )x  2 يٍ اشاسج x  ٍلأَّ يًٓا ٌك
g

x D ٌ0 فإx       ،           2 0x  2ٌكافئx 

 

 

 

4 3k 4 2k 4 1k 4k n 

7 9 3 1 3 . 10n 



 

 

 

                       2                            0 x 
0 2 x 
0 g'( )x 

;0نًا  2x  ٌفإg'( ) 0x ٔتانرانً انذانحg  يرضاٌذج عهى ْذا انًعال 

)'gفإٌ  x;2نًا  ) 0x ٔتانرانً انذانحg يرُالصح عهى ْذا انًعال 

)'gفإٌ  2xنًا  ) 0x 

  ظذٔل انرغٍشاخ :

 

 

  

 

)gأٌ انًعادنح  إشثاخ (3 ) 0x  3.5حٍس :   ٔ  1ذمثم حهٍٍ ًْا )gض اشاسج ا، شى اعرُر 3.7 )x 

 g(1) 2ln1 1 1 g(1)ٔيُّ  0 0 

تماما )رتيبة ( على المجال  زايدةدالة مستمرة ومت gمن جدول التغيرات نلاحظ أن   2; فهي مستمرة ورتيبة على

المجال  3.5;3.7ولدينا:
g(3.5) 0.0055 0

g(3.7) 0.083 0
g(3.5)ومنه    g(3.7) حسب مبرهنة القيم المتوسطة ارٌ      0

)gفإن المعادلة ) 0x على  تقبل حلا وحيدا 2;   3.5حيث 3.7 

  اشاسجg( )x: 
0 1  x 

                0 0          g( )x 

 

II) نذّانحا لتكن f 2   : كًا ٌهً ;0عهى انًعال انًعشفح

(0) 3

( ) 4 ln 2 3

f

f x x x x x
   

)ٔنٍكٍ   )
f
C ذًصٍهٓا انثٍاًَ فً يغرٕي  يُغٕب انى يعهى  يرعايذ ٔيرعاَظ , ,o i j  . 

limباحغ (1 ( )
x

f x 
 
 2 2

2

4 ln 2 3
lim ( ) lim 4 ln 2 3 lim 1
x x x

x
f x x x x x x

x x x
 

باحغ (2
0

( ) 3
lim
x

f x

x
 

       
2 2

0 0 0 0

( ) 3 4 ln 2 3 3 4 ln 2
lim lim lim lim 4 ln 2
x x x x

f x x x x x x x x x
x x

x x x
 

 0غٍش لاتهح نلإشرماق عهى ًٌٍٍ  fانذانح   الاعرُراض : 

ٌّ : ;0 انًعال يٍ x أَّّ يٍ أظم كمّ  إشثاخ (أ (3    فإ
 

'( ) 2g( )f x x   

         : ;0 انًعالعهى  لاتهح نلإشرماق fانذانح 
4

'( ) 4 ln 2 2 4 ln 4 2 2

4 ln 2 2 2 2 ln 1 2g( )

x
f x x x x x

x
x x x x x

 

                       2                            0 x 
0 g'( )x 

g(2) ln 4 1  

 
  

 
g( )x 

 



 

 

 

 م ظذٔل ذغٍشاذٓا .ٍّ شكذشىّ ،   ;0عهى  fذغٍش انذّانح  ض اذعاِاعرُراب(

)'اشاسج  )f x  يٍ اشاسجg( )x 

0 1  x 
                0 0          g( )x 

                0 0            '( )f x  

 

1;0نًا            ;x  ٌفإ'( ) 0f x   ٔتانرانً انذانحf  يرُالصح عهى ْذا انًعال 

)'فإٌ  x;1نًا  ) 0f x ٔتانرانً انذانحg عهى ْذا انًعال يرضاٌذج 

)'فإٌ   xأ 1xنًا  ) 0f x 

  ظذٔل انرغٍشاخ :

0 1  x 
                0 0            '( )f x 

3 ( )f  

 

(1) 0f  

 
( )f x  

 

 

ب احغض( 
( ) ( )

lim
x

f x f

x
                 ش انُرٍعح ُْذعٍاٍفغذ،  شىّ   

( ) ( )
lim '( ) 2g( ) 0
x

f x f
f

x
   

انرفغٍش انُٓذعً :
 
( )

f
C يعادنرّ  ٌمثم يًاط يٕاصي نًحٕس انفٕاصم عُذ انُمطح انرً فاصهرٓا( )y f   

)انًُحُى  أٌ  إشثاخ (4 )
f
C  ٌمثم َمطح إَعطافA يعادنح نهًًاط  شى كراتح(T) عُذْا. 

"( ) ( '( ))' (2g( ))' 2g'( )f x f x x x  اشاسج"( )f x  يٍ اشاسجg'( )x 

                       2                            0 x 
0 g'( )x 

0 "( )f x 

;2)ْٔزا يعُاِ اٌ انُمطح ٔذغٍش اشاسذٓا يٍ انًٕظة انى انغانة  2ذُعذو عُذ انمًٍح  fنًشرمح انصاٍَح نذانح ا (2))A f 

)ذعرثش َمطح اَعطاف نهًُحُى   )
f
C    

:: (T)كراتح يعادنح نهًًاط  '(2)( 2) (2)T y f x f  ،     

2

'(2) 2g(2) 2(2 ln 2 2 1) ln16 2

(2) 4 2 ln 2 2 2 2 3 ln 256 5

f

f
ٔيُّ  

: (ln16 2)( 2) ln 256 5

(ln16 2) 2 ln16 4 ln 256 5

(ln16 2) 1

T y x

y x

y x

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

) فً َفظ انًعهى  اءَشإ (5 )
f
C ٔ(T)   َأخز( ) 1.3f  

 mحغة لٍى انٕعٍػ انحمٍمً  حثٍاٍَان حالشانًُ (6

)  عذد ٔإشاسج حهٕل انًعادنحن )f x m  

)حهٕل انًعادنح  )f x m  ًْفٕاصم َماغ ذماغع انًغرمٍى 

yانًرحشن   m  ٔانًُحُى( )
f
C

 

نهًعادنح حهٍٍ يٕظثٍٍ  0mاي  0mنًا
 

;0نًا ( )m f  اي( ); 0 0; ( )m f f نهًعادنح 

 شلاشح حهٕل يٕظثح    

)نًا )m f  اي( )m f  ٔا( )m f.ٍٍنهًعادنح حهٍٍ يٕظث 

)نًا ); 3m f  3اي; ( ) ( ); 3m f f نهًعادنح حم ٔحٍذ يٕظة 

 يعذٔو  نهًعادنح حم3mأ  3mاي  3mنًا

;اي  m;3نًا 3 3;m  انًعادنح لا ذمثم حهٕل
 

  

 


