
  

 كما یمنع استعمال القلم المصحـــح

5 6 = 3..............x - y .   

  3دد ـــــف للع

 0 0x y    2ثم حـل في المعادلة E  

2 2x - y  
0b و 3ذو الاساس   ام ـــفي نظ

  كل الكرات متاماثلة و غیر متمایزة عند اللمس 

رة اخرى ـــم نعیدھا الى الكیس ونسحب منھ ك

اوان        

  ن نفس اللون 

ة ــرة سوداء العلام    

 المحصل علیھا   علامات

لثالثة تقني اشعب ال
  ریاضي

لابیض سیدي الشیخ

 

 
 

  

 
 

 
 

 

  
 

  سا

كما یمنع استعمال القلم المصحـــح د اللونین الازرق او الاسودـة تكون باح

  ذي یناسبهــــارین حسب الترتیب الـالتم

 )نقـــــاط   
المعادلة ذات المجھول  ;x y  التالیة : 5 6 = 3.............. E

 ;x y لمعادلة حلا ل Eإن ــــــفx ف للعـــمضاع

 0 0;x y ة ــــللمعادل E0الـذي یحقق 0 5x y  :

6

4 5

1x

x

              



  

 :ة      التي تحققــــحلول المعادلعین كل الثنائیات          
2 2 56x - y 

1ددان طبیعیان  حیث  0 00a    ذو الاساسداد ــــفي نظام تع

حتى تكون الثنائیة  ;a bة ــــلا للمعادلـــح E 

  :  )نقـــــاط

كل الكرات متاماثلة و غیر متمایزة عند اللمس  سوداءكـرات 3بیضاء  و7 :رات 

م نعیدھا الى الكیس ونسحب منھ كــن الكیس و نسجل لونھا ثــــواحدة م

  ة ــــو نسجل لونھا وننھي التجرب

اوان ـــان المسحوبتان بیضـــالكرتA  ادثتین 

       B ن نفس اللون ـــــان المسحوبتان مـــالكرت

  

ةـــالعلاممسحوبة   رة سوداء العلامــو لكل ك

علاماتالــذي یرفق بكل سحب لكرتین مجموع ال 

 E 

لابیض سیدي الشیخثانویة سي لعلى بن بوبكرا  
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ة تكون باحــالمقدمالاجابة-1

التمانجــــــــــاز یمكن للطالب -2

 
 04.5(:التمرین الاول 

المعادلة ذات المجھول  2المجموعة  نعتبر في 

;xان ـــــبینّ أنھ إذا ك- )ا-1 y

0اصـــعین الحل الخ-  )بــ   0;x y

 :استنتج حلول الجملة -)2
6

4 5

1    
 
  

عین كل الثنائیات          -)3

 a وbددان طبیعیان  حیث ــــع
  . 5داد أساسھ ــــتع
حتى تكون الثنائیة  و عین -)4

نقـــــاط 05(التمّرین الثاني

رات ــك 10یحتوي  كیـس على    

واحدة مرة ـــنسحب عشوائیا ك   

و نسجل لونھا وننھي التجرب

Aادثتین احسب إحتمال الح-  )1  

                                   B

   :ظ كما یليـنعرف لعبة ح  

مسحوبة رة بیضاء ـح لكل كــتمن  

 Xلیكن المتغیر العشوائي   

 ;x y

مدیریة التربیـة لولایة 
ثانویة  البـیض  

سي لعلى بن بوبكر 
ض سیدي ـــبیالا

خـــیـــــالش  ……………..  
 



الریاضیاتي E X  

  لاهــرفة اع

1ھــــو A دد الكرات السوداء التي تم اضافتھا الى الكیس علما ان احتمال الحادثة 
4 

و لیكن  : fC  تمثیلھا البیاني في

yذي ــالمستقیم ال xادلة لھ ـمع 

n   :دد طبیعيـــع 1n nfU U  

-2 nU 

 

n U
V  

 0Vدھا الاول 

lim
n

  

0 0 1 1 ..... 1u v u v u v n      

  ددان حقیقیان   ــــع bو   aحیث 

المنسوب إلى المعلم المتعـــامد و المتجانس  ; ;
 

O i j. 

  ور الفواصل ــــیوازي حامل مح

    lim
x

xg


  

     bو   aددین الحقیقیین  

  gة ــة للدالـــالمشتقات المتتابع 

 
   2
n xn x eg     

الریاضیاتي  ھثـــم أحسب املـ X العشوائيط  قـــانون الإحتمال للمتغیر

  ة ـــحتى تكون اللعبة مربحدد الحقیقي 
رفة اعـــرة سوداء و نعید عملیة السحب المعــــك

دد الكرات السوداء التي تم اضافتھا الى الكیس علما ان احتمال الحادثة 

 )نقـــــاط

;1المعرفــة على المجال 3   
 ـ ــب  

4

5

x
f

x
x





المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس و لیكن  المستقیم ال

;1على المجال fة ــادرس اتجاه تغیر الدال 3   
 

ادرس وضعیة المنحنى  fCم ــبالنسبة الى المستقی    

0ة بحدھا الاولــددیة المعرف 1U  ع ن اجل كلــوم

1nU :انـــف nدد طبیعيــــن بالتراجع انھ من اجل كل ع 

ر المتتالیة nU ا متقاربة ــم استنتج انھــــث 

المتتالیة  nدد طبیعي nv1 :ا یليــكم

2nU




دھا الاول ــو ح rیطلب تعیین اساسھا  حسابیة متتالیة 

nv  وnU بدلالةn استنتج  م ــــثlim n
n

U


n : دد طبیعيـــعن اجل كل  21
..... 1

3n nu v u v u v n    

  )نقـــــاط 05.5

  :بـة على     xg x a b x e   حیثa

المنسوب إلى المعلم المتعـــامد و المتجانس في المستوي gة ـــالمنحنى الممثل للدال

یوازي حامل مح1ذات الفاصلة Aة ــــعند النقط

 :عین   )الوثیقة المرفقة  0g    ;   1'g  
:

   
x

ددین الحقیقیین  ــــن العــــم استنتج قیمة كل مــــ

 غیر معدوم 
''g g   ;    3'''g g  ............و ng 

xn :فـــان nغیر معدوم  دد طبیعيـــعبرھن بالتراجع انھ من اجل كل  x e

 

 

ط  قـــانون الإحتمال للمتغیرـاعــ -)2

دد الحقیقي ــعین قیمة الع-)3

نضیف الى الكیس - - 3nك

دد الكرات السوداء التي تم اضافتھا الى الكیس علما ان احتمال الحادثة ـــماھو ع-)4

نقـــــاط 05 ( :لثالتمّرین الثا

المعرفــة على المجالfنعتبر الدالة العددیة   

المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس و لیكن 

fادرس اتجاه تغیر الدال - )ا -1

ادرس وضعیة المنحنى -  )بــ     

   nUددیة المعرفــالمتتالیة الع

ن بالتراجع انھ من اجل كل عــبرھ- - )ا -2   

ر المتتالیةـــاه تغیــادرس اتج -)بــ   

دد طبیعيـــن اجل كل عـــنعرف م -

بین ان- - )ا -3 nv  متتالیة

nv كل من اكتب عبارة -  )بــ  

ن اجل كل ــــثبت انھ ما -)جـ  

05.5(  : التمّرین الرابع

gة على ـــالدالة العددیة المعرف

نسمي  Cgالمنحنى الممثل للدال

و المماس للمنحنى  Cgعند النقط

الوثیقة المرفقة (راءة بیانیة ــــبق-)ا- 1

د عبارة ــــج -)ــب   'g x ــــث

nغیر معدوم  دد طبیعيـــع

 :نسمي 1'g g   ;   2g g

برھن بالتراجع انھ من اجل كل -)2

  

  



2.21 2.22  

على 
  

في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعـــامد و المتجانس  ; ;
 

O i j.  

  فسر النتیجة بیانیا 

 

'f 

   )ة المرفقةــــالوثیق(تمثیلھا البیاني   

فسر النتیجـة بیانیا ثـم ادرس وضعیة  Cfبالنسبة الى المنحنى Ch
 

2 x e  حلین موجبین 

 استـــاذ المـــــادة

 xg تقبل حلا وحیدا 2.21  :حیث 2.22 

 دد اشارة xg م استنتج اشارة ـــث  xg  على

بـــالمعرفة على  
2

1
x

x
f

xe



 : 

  

في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعـــامد و المتجانس fالمنحنى الممثل للدالة 

  :م بین ان ـــث    lim 0
x

xf



 

فسر النتیجة بیانیا 

 :نـــمxعــــدد حقیقي  
 

 
2

1

'
x

x
x

e

xg
f








  شكل جـــدول تغیراتھا  ثـم fة ــــاستنتج اتجـــاه تغیر الدال

f  دد ـــثم عین حصرا للع f   

 :بــ  ة على   2h x x و Ch   تمثیلھا البیاني

lim ( )
x

 
  

فسر النتیجـة بیانیا ثـم ادرس وضعیة   

C     ناخــــذ  0.48f   

ة ـــدلاحتى تقبل المع mقي ـالوسیط الحقی 2m xx e  

 
 
 
بین ان المعادلة  - )ا -2 0xg 

دد اشارةـــبقراءة بیانیة  ح –)بــ   

(IIددیة ـــنعتبر الدالة العf

نسمي  Cf المنحنى الممثل للدالة

احسب  - )ا - 1 lim
x

xf


عــــدد حقیقي  أجل أثبت أنھ مـــن-)بـ   

استنتج اتجـــاه تغیر الدال -)2

بین ان -)3  2f    

ة على ـــة المعرفــــالدالhلتكن 

احسب - )ا -4 lim ( )h xxf


   

Cf المنحنى انشىء  -)بـ   

m وسیـــط حقیقي  

الوسیط الحقیدد قیم ـــح -)5
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 الخاصة بالتمرین الثالث

 الخاصة بالتمرین الرابع 

-1

-1

-2

0

1

y

2 3-1

2

3

4

5

-1

-2

0 1

1

y
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الخاصة بالتمرین الثالث )ة المرفقةــــالوثیق(
 
 
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

الخاصة بالتمرین الرابع  )ة المرفقةــــثیق الو
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1x

4 5 6 x



3 3اولیان فیما بینھما ومنھ 5و3و 5/ /x  

  

5و 6ومنھ و حسب مبرھنة غوص فان 

5k+2y :ومنھ       معk  

  ومنـــھ                             مـــــع 

x - y  
2 16 011k k - 51   

ومنھ الثنائیات  ;x y المطلوبة ھي  

  . 5و  في نظـــام تعــــداد أساسھ 

5  :لكن 6 3a b   

  :دد الطرق الممكنة للسحب ھو
210 100pn    

P A 

xk

 

  :  )نقـــــاط

حلا للمعادلة  E فإنx  3مضاعـف للعـدد  

5 = 3 +2x y 3ومنھ حسب مبرھنة غوص /5x

 0 0;x y  للمعادلة E0 الـذي یحقق 0 5x y  :  

 :ومنھ    0 0; 3; 2x y   

  :بالطرح طرفا لطرف نجد   5 3 6 2x y   ومنھ و حسب مبرھنة غوص فان

6 / 5 6 :أي   3 / 3x  6  :وعلیھk+ 3x   

 :استنتاج حلول الجملة

  

ومنـــھ                             مـــــع                                

 :تعیین كل  الثنائیات          حلول المعادلــة      التي تحقق
2 2 56x - y 

  :معناه   
2 2

566k+3 5k+2   16  :أي 011k k - 51 

2 1611k k -51 نجد ان 3; 2; 1; 0;1k     ومنھ الثنائیات

  15; 13 ; 9; 8 ; 3; 3 ; 3; 2 ; 9; 7     
  

و  في نظـــام تعــــداد أساسھ  3عــــددان طبیعیان  حیث   في نظام تعــــداد ذو الاساس

حتى تكون الثنائیة  ;a b حلا للمعادلة E 
1 0 00a     1260و 25b      5لكن 6 3

 90 243 126 255 6 3      51أي 25 202    

2 4و  

  :  )نقـــــاط
  كـرات حمراء 3بیضاء  و :رات 

10دد الطرق الممكنة للسحب ھوـــان عـــبما ان السحب على التوالي و دون ارجاع ف 100

اوان ـــان المسحوبتان بیضـــالكرت       

 :عدد الطرق للحصول على كرتین بیضاوین ھو 
27 49 ومنھ: 

49

100
P A 

  ن نفس اللون ـــــان المسحوبتان مـــ

 E

30k +11x 
6

4 5

1x

x

              





 
  
  
  

نقـــــاط 05(الاول التمّرین حل 

اثبات  إذا كان –) ا-1 ;x y  حلا للمعادلة

5 :لدینا 6 = 3x - y  معناه5 = 3 +2x y

0تعیین الحل الخاص– )بــ   0;x y

  :لدینا
0 0

0 0

= 3

= 5

5x -6y

x +y





ومنھ   

حـل المعادلة   E  2في  

 :لدینا    3 2

5 6 = 3

5 6 = 3

x - y

-





بالطرح طرفا لطرف نجد  

اولیان فیما بینھماو 6 / 5 3x

4

6 1

5

x

x










 


استنتاج حلول الجملة -)2

   لدینا                          معناه 
  

تعیین كل  الثنائیات          حلول المعادلــة      التي تحقق-)3

 :لدینا 
2 2 56x - y  معناه

1611k  :بدراسة اشارة المقدار k - 51

      15; 13 ; 9; 8 ; 3; 3 ; 3; 2 ; 9; 7     

 a وbعــــددان طبیعیان  حیث   في نظام تعــــداد ذو الاساس

حتى تكون الثنائیة  و تعیین  -)4

لدینا
:  

90 2431 0 00    

 :ومنھ  90 243 126 255 6 3    

مع    0;1; 2  2 :ومنھ

نقـــــاط 05(التمّرین الثانيحل 
رات ــك 10على لدینا الكیس بھ    

بما ان السحب على التوالي و دون ارجاع ف  

A  ادثة الح إحتمالحساب – )1

عدد الطرق للحصول على كرتین بیضاوین ھو  )2

ـــالكرتB      احتمال الحادثة 

 ;x y

6

4 5

1x

x

              







 :عدد الطرق للحصول على كرتین بیضاوین او سوداوین ھو  )3
22 37 58 ومنھ:   

58

100
P B   

                      X  :   2    ;  0   ;  2قیم المتغیر العشوائي 

   X العشوائيقـــانون الإحتمال للمتغیر   -)2

  
 
 
 
  

الریاضیاتي حساب الامل    E X :       
9 9 49

2 0 2
100 100 100

E X         ومنھ 
4

5
E X   

  ة ـــحتى تكون اللعبة مربحدد الحقیقي ــقیم الع -)3
 :معناه   ةـــاللعبة مربح  0E X 0  :ومنھ  

 اضافة بعد - - 3nیصبح لدینا رة سوداء ــــكnھتتترات بیضاء ومنـــك 7كرة وسوداء و:   
 

2

49

7

P A

n





  

  :بحل المعادلة-)4
 

2

49 1

4
7n





4n  :ومنھ       اضافتھا الى الكیس یجب دد الكرات السوداء التي ـــع وھو  

 نقـــــاط 05 ( :لثالتمّرین الثاحل( 

;1على المجال fدراسة اتجاه تغیر الدالــة  -)ا 3    
;1متزایدة تماما على المجال f ومنھلدینا                                        3   

 

    

2-1 :فـــان nالبرھان  بالتراجع انھ من اجل كل عــــدد طبیعي- -)ا -2     nU 
 

0nمرحلة التحقق  من اجل         0لدینا 1U   0و 1-2 U    ومنھ الخاصیة محققة  

2-1مرحلة البرھنة   نفرض ان     nU 
1محققة و نبرھن ان   1-2 nU    محققة كذلك  

2-1لدینا من فرضیة التراجع     nU 
ومنھ       1-2 nf ff U    1أي 0.5 1-2 nU     

1ومنھ    1-2 nU   و ھو المطلوب  ومنھ nU  محدودة 

دراسة اتجــاه تغیـــر المتتالیة -)بــ    nU  ثــــم استنتاج انھــا متقاربة 

 :لدینا
 

2

1

2

5
n

n n
n

U
U U

U

 
 


ومنھ   nU متتالیة متناقصة  وبما انھا محدودة من الاسفل بــ

-2
فھي متقاربة  

  

اثبات  ان-  - )ا -3 nv  متتالیة حسابیة  یطلب تعیین اساسھاr  0و حــدھا الاولV  

1 :لدینا
1

3n nv v    ومنھ nv  1متتالیة حسابیة  اساسھا
3

r   1و حــدھا الاول
0 3
V  

: nبدلالة nUو  nvكتابة  عبارة كل من  – )بــ    1 1
3

v nn      1 و 2
1nU
n
n




  

:استنتاج    lim n
n

U
  

lim lim 21 2
1n

n n
U n

n 

 
 

 



  

n : اثبات انھ مــــن اجل كل عـــدد طبیعي -)جـ   20 0 1 1
1

..... 1
3n nu v u v u v n    

 

 
 

2

9
' 0

5

f x

x








0 0 1 1 0 1..... 1 1 ... 1 2 ...n n nu v u v u v v v v            

0 0 1 1u v u v u v n n 

lim 2
x

  

ومنھ    2 2x xx eg     

   2
n

n x eg    
  

1nومنھ الخاصیةمحققة من اجل    

  
1n

g

   

  محققة كذلك
ng


أي  
   
1

1
n xn x eg

    

2.21 2.22 

  0.022.22g   

  :حیث  و منھ حسب مبرھنة القیم المتوسطة المعادلة تقبل حلا وحیدا 

  

  

lim lim
x x 

lim lim 0
x x 

 
 

 
2

1

'
x

x
x

e

xg
f








g x

n n nu v v   ومنھ 0 0 1 1 0 1..... 1 1 ... 1 2 ...n n nu v u v u v v v v          

   0 0 1 1 ..... 1 1n nu v u v u v n n      

0 0 1 1 ..... 1u v u v u v n      

  )نقـــــاط 05.5

 0g     ;    01'g 
  

:
   

 lim 2
x

xg




   1' b x eg x      

  bو   aاستنتج قیمة كل من العـددین الحقیقیین  

لدینا                             ومنھ               و                  معناه 
             
ومنھ  

x

2 :فـــان nالبرھن بالتراجع انھ من اجل كل عـــدد طبیعي غیر معدوم  xn x e  

  
1

1g    و ' 1 xx eg   ومنھ الخاصیةمحققة من اجل

 ng 
1محققة و نبرھن ان   xn x e   

 1n
e eg


   أي

1
1 2

n xe n xg
        

xg تقبل حلا وحیدا 2.21  :حیث 2.22 

2.22;2.21مستمرة ومتناقصة تماما على المجال  
  

و   0.082.21g    0.02و

g g  و منھ حسب مبرھنة القیم المتوسطة المعادلة تقبل حلا وحیدا

  

  

lim 0
x

 

مستقیم مقارب افقي للمنحنى   Cf  

 :مـــنxاثبات  أنھ مـــن أجل عــــدد حقیقي 

 

 
 

 
2

1

'
x

x
x

e

xg
f







  

  :ومنھ                                                                                    

lim
x 

2

lim lim
1 xx x

x

e
xf

 
 



 
2

lim lim 0
1

x

xx x

x e

e
xf

 
 



 
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 

2

2 2

1 2 2

1 1

2
'

x x x

x x

ee x x e
x

e e

x x
f

  

 



   


 

2
x

x

2b    01'g  2a 

   2 2 xx eg x   

لدینا   مماسبق
1 2n n nu v v 

 :ومنھ  ..... 1 1 1 11 1
3 3

n          
  

 :ومنھ 21
..... 1

3n nu v u v u v n    

 05.5 ( : التمّرین الرابعحل
40 :بقــــراءة بیانیة نجد  -)ا-1 

عبارة   -)بــ   'g x :  xb x e   

استنتج قیمة كل من العـددین الحقیقیین    

لدینا                             ومنھ               و                  معناه  

البرھن بالتراجع انھ من اجل كل عـــدد طبیعي غیر معدوم -)2

  مرحلة التحقق 

من اجل
1n 

1لدینا   xx e

  مرحلة البرھنة 

نفرض ان 2 xn x e   

لدینا  2x xe e n x    

اثبات ان المعادلة  - )ا -2 0xg 

مستمرة ومتناقصة تماما على المجال 

بماان     02.21 2.22g g 

2.21 2.22  

 تحدید  اشارة –)بــ    xg :    

  

 استنتاج اشارة   xg  على

  

  

  :  حساب  -)ا -1

2-  

  :تنبیان ان    -3 lim 0xf




4- 
 

0yفسر النتیجة بیانیا  

اثبات  أنھ مـــن أجل عــــدد حقیقي -)بـ   

                                                                                   :لدینا 

 lim
x

xf


 

 
2 2

1 2 2

1 1

x x x

x x

e x x e

e e

  

 

 
    

 

 

 lim 2
x

xg






xاو     

: 22   أي:   0g    

0.21 2 0.22   أي 0.46 0.48f    

 lim ( ) lim 0
x x

xf
 

     
  

المنحنى Cf  یقع اسفل Ch
  

2 x e  حلین موجبین 

m g x 

 
-3-4

fاستنتاج اتجـــاه تغیر الدالــــة       :    0' xf  0 :معناهx          او

  

f  
  

:  
2

1 e
f




        


  علما ان 02 e 

لدینا 
2.21 2.22   0.21ومنھ 2 0.22 

lim ( )
x

f


 
  

  
2

lim ( ) lim 0
1

x

xx x

x e
h x

e
x



 

 
          

المنحنى Ch
مقارب لـــ   Cf عند 

بالنسبة الى المنحنى
 

 Ch 
:

  

2

0
1

x

x

x e

e









ومنھ   

 
المنحنى

:    

  :حتى تقبل المعادلـــة mتحدید  قیم الوسیط الحقیـقي  2m xx e  

                                    
معناه  

 :
 

22 x x me xe    ومنھ g x

4 1m e  

2

2-1-2

2

3

4

-1

0 1

1

y

 

استنتاج اتجـــاه تغیر الدالــــة  -)2

  
  
  
  : fجـــدول تغیرات  الدالــــة  

  
  
  
  
  
  
  

  :اثبا ت ان-)3  2   

 :لدینا   2 2       

حصرا للعـــدد  f 
 

:
لدینا    

2.21 2.22

  :حساب - )ا - 4 lim ( )h xxf


   

المنحنى : تفسیر  النتیجـة بیانیا
h

دراسة وضعیة  Cfبالنسبة الى المنحنى

انشاء المنحنى   -)بـ    Cf :

mتحدید  قیم الوسیط الحقیـقي  -)5

                                    :لدینا 

4 :بقراءة بیانیة نجد ان 1m e 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 22 m xx e  

3 4 x


