
الأستاذ: تجرȎʈية علوم الثانية السنة : المستوى الذɸب− حمزة−ع؈ن بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة

الأسية الدوال : الوحدة : يـوم
الأسية الدالة : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

أولر تقرʈب المشتقة، الدوال ʄعڴ العمليات العددية، الــــدوال حول أولية مفاɸيم القبلية: المكتسبات -

وخواصɺا. النʋب؈فية الأسية الدالة ʄعڴ التعرف المستهدفة: الكفاءات -

. الأن؅فنت مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل
76 صفحة 01 رقم نشاط

د 10
د 10

: عمـــوميات
تعريف و مبرهنة

f (0) = 1 و f ′ = f : Rبحيث ʄعڴ للإشتقاق قابلة f وحيدة دالة توجد
النʋب؈فية الأسية الدالة وɲسمٕڈا ”exp” بالرمز الدالة ɸذه ʄإڲ نرمز

: نتـــائج
exp(0) = 1 -

exp′(x) = exp(x) -

: جبرية خواص
exp(x+ y) = exp(x)× exp(y) ¸ exp(−x) = 1

exp(x)
· exp(x) , 0 ¶

exp(nx) =
[
exp(x)

]n
º exp(x − y) =

exp(x)
exp(y)

¹

: ex والترميز e العدد
اݍݰاسبة Ȗعطينا .e = exp(1) أي الأسية بالدالة 1 العدد صورة ɸو e العدد

، n ɲسۗܣ ܵݰيح عدد ɠل أجل من . e ≈ 2.718281828

ܵݰيح عدد ɠل أجل من إذن: لدينا ، exp(n) = exp(n× 1) = [exp(1)]n

. exp(n) = en ،n ɲسۗܣ
. ex بِـ exp(x) ʄإڲ ،x حقيقي عدد ɠل أجل من نرمز، اصطلاحا
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الأستاذ: تجرȎʈية علوم الثانية السنة : المستوى الذɸب− حمزة−ع؈ن بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة

الأسية الدالة : الوحدة : يـوم
x 7−→ ekx : الأسية الـــدوال : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

تقرʈبأولر المشتقة، الدوال ʄالعملياتعڴ العددية، الــــدوال حول أولية مفاɸيم القبلية: -المكتسبات
وخواصɺا. النʋب؈فية الأسية الدالة ʄالتعرفعڴ المستهدفة: الكفاءات -

. الأن؅فنت مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل

د 10
د 10

: f ′ = kf : المعادلة حلــول ¶

تعريف و مبرهنة
f ′ = kf : Rبحيث ʄعڴ للإشتقاق قابلة f وحيدة دالة توجد

x 7−→ ekx الدالة ʏۂ f (0) = 1 و

برهـــان
f (x) = ekx Rبـ ʄعڴ المعرفة الدالة f لتكن الوجود:

،Rمن x ɠل أجل من Rولدينا ʄعڴ للإشتقاق قابلة f الدالة
تحقق f الدالة ʏالتاڲȋو f (0) = e0 = 1 أن كما f ′(x) = kekx = kf (x)

f (0) = 1 و f ′ = kf

Rبحيث ʄعڴ للإشتقاق قابلة g ثانية دالة نفرضوجود : الوحدانية
،h(x) = g(x)

f (x)
: ʏيڴ Rكما ʄعڴ المعرفة h الدالة ɲعت؄ف ،g(0) = 1 و g ′ = kg

:Rمن x ɠل أجل من Rولدينا ʄعڴ للإشتقاق قابلة h الدالة
ثابتة hإذن h′(x) = g ′(x)f (x)− g(x)f ′(x)

[f (x)]2
=
kg(x)f (x)− g(x)kf (x)

[f (x)]2
= 0

وعليھ h(x) = 1 ،Rمن x ɠل أجل من ومنھ h(0) = g(0)
e0

= 1 Rمع ʄعڴ
ووحيدة. موجودة f الدالة إذن f (x) = g(x)

: جداء إلى المجمــــوع تحول دوال ·

مبرهنة
ɠل أجل من : بحيث R ʄعڴ للإشتقاق قابلة f المعدومة غ؈ف الدوال
x 7−→ ekx الدوال ʏۂ f (x + y) = f (x)f (y) ، y و x حقيق؈ن عددين

حقيقي عدد kحيث

البناء

و

ال؅فسيخ

د 15 102 صفحة 15 ، 11 تمرʈــــــــــن التقوʈم



الأستاذ: تجرȎʈية علوم الثانية السنة : المستوى الذɸب− حمزة−ع؈ن بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة

الأسية الدالة : الوحدة : يـوم
الأسية الدالة دراسة : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

أولر تقرʈب المشتقة، الدوال ʄعڴ العمليات العددية، الــــدوال حول أولية مفاɸيم القبلية: المكتسبات -

وخواصɺا. النʋب؈فية الأسية الدالة ʄعڴ التعرف المستهدفة: الكفاءات -

. الأن؅فنت مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل

د 10
د 10

الأسية: الدالة تغير Àاتجاه
خاصية

ex ≻ 0 ، x حقيقي عدد ɠل أجل من

ex = e
2× x2 =

(
e
x
2
)2

، R من x ɠل أجل من : برهـــان
خاصية

R ʄعڴ تماما م؅قايدة الأسية الدالة

: برهـــان
R ʄعڴ تماما م؅قايدة ex ومنھ exp′(x) = ex ≻ 0 ، R من x ɠل أجل من

: نتائج
a ≺ b أن معناه ea ≺ eb : لدينا b و a حقيق؈ن عددين ɠل أجل من -

a = b أن Ȗعۚܣ ea = eb و
x ≺ 0 ʇعۚܣ 0 ≺ ex ≺ 1 : لدينا x حقيقي عدد ɠل أجل من -

x ≻ 0 ʇعۚܣ ex ≻ 1 و
Áالنهايــــــات:

خواص
lim

x→−∞
ex = 0 lim

x→+∞
ex = +∞

: التغيرات Áجدول

x
ex

ex

−∞ +∞
+

00

+∞+∞

0

1
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: البياني Âالتمثيل
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(Cexp)

مقارب كمستقيم الفواصل محور يقبل الأسية للدالة الممثل (C) المنحۚܢ -

−∞ ʄإڲ يؤول x لما
ذات النقطة عند يقبل (C) المنحۚܢ إذن exp′(0) = exp(0) = 1 لدينا -

y = x+1 مماسا 0 الفاصلة
: إذن lim

x→0

e0+x − e0

x
= exp′(0) = 1 لدينا المشتق العدد Ȗعرʈف من -

lim
x→0

ex − 1
x

= 1

�
�

�



ومتراجحات: معادلات Ãحل

طريقة
u(x) = v(x) Ȗعۚܣ eu(x) = ev(x) المعادلة -

u(x) ≺ v(x) Ȗعۚܣ eu(x) ≺ ev(x) الم؅فاݦݰة -

د 15 103، 102 صفحة 29 ، 17، 8، 5 تمارʈــــــــــن التقوʈم



الأستاذ: تجرȎʈية علوم الثانية السنة : المستوى الذɸب− حمزة−ع؈ن بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة

الأسية الدالة : الوحدة : يـوم
exp ◦u الدالة دراسة : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

الأسية الدالة التغ؈ف،خواص ،اتجاه الاشتقاقية الٔڈايات، القبلية: المكتسبات -

. النʋب؈فية الأسية الدالة خواص توظيف المستهدفة: الكفاءات -

. الأن؅فنت مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل

د 10
د 10

Àالنهايات:

مبرهنة
−∞ أو +∞ أو حقيقية أعددا تمثل cو b، a

f = exp ◦u حيث f و ex ، u التالية الدوال ɲعت؄ف
lim
x→a

f (x) = c فإن lim
x→b

ex = c و lim
x→a

u(x) = b ɠانت إذا

f (x) =
1
x

(
e2x − 2

)
: ʏيڴ كما R∗ ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف : مثال Á

0 و −∞ عند f ٰڈايات احسب
: التغير Áاتجاه

خاصية
نفس exp ◦ u و u للدالت؈ن فإن I مجال ʄعڴ معرفة دالة u ɠانت إذا

I اݝݨال ʄعڴ التغ؈ف اتجاه

Âالمشتقة:

خاصية
للدالة فإن I مجال ʄعڴ للإشتقاق قابلة دالة u ɠانت إذا
،I من x ɠل أجل من ولدينا I ʄعڴ للإشتقاق قابلة exp ◦ u

(exp ◦u)′(x) = u′(x)e
u(x)

�



�
	

البناء

و

ال؅فسيخ

د 15 105 صفحة 48 تمرʈــــــــــن التقوʈم



الأستاذ: تجرȎʈية علوم الثالثة السنة : المستوى الذɸب− حمزة−ع؈ن بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة

الأسية الدالة : الوحدة : يـوم
y′ = ay + b : الشɢل من التفاضلية المعادلات : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

النʋب؈فية الأسيـــة الدالة خواص القبلية: المكتسبات -

النʋب؈فية الأسية الدالة خواص توظيف المستهدفة: الكفاءات -

. الأن؅فنت مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل
د 10

أن تحقق ثابت، عدد c و a ∈ R∗ حيث f (x) = Ceax الدالة ɲعت؄ف نشـــاط:
f ′(x)− af (x) = 0 للمعادلة حل f الدالة

د 10
د 10

(العادية): التفاضلية Àالمعادلات

من تفاضلية معادلة f ′(x) ومشتقتھ f (x) Ȗشمل معادلة ɠل ɲس׿ܣ -

.ʄالأوڲ الدرجة
الدوال عن البحث معناه y′ = ay + b الشɢل من تفاضلية معادلة حل -

f ′(x) = af (x) + b : تحقق الۘܣ R ʄعڴ للإشتقاق القابلة
(متجانسة): a , 0،y′ = ay الشكل من التفاضلية Áالمعادلات

مبرهنة
ʏۂ y′ = ay التفاضلية المعادلة حلول معدوم، غ؈ف حقيقي عدد a

ثابت Cعدد حيث x 7→ Ceax الدوال

2y′ + y = 0 التالية: التفاضلية المعادلة R ʏࢭ حل : مثال
متجانسة): (غ a , 0،y′ = ay + b الشكل من التفاضلية Áالمعادلات

مبرهنة
التفاضلية المعادلة حلول معدوم، غ؈ف حقيقيان عددان bوa

ثابت Cعدد حيث x 7→ Ceax − b
a

الدوال ʏۂ y′ = ay + b

y′ − 2y = 4 التالية: التفاضلية المعادلة R ʏࢭ حل : مثال
a , 0 ′yمع = ay + b ,x0)المعادلة y0) ثنائية ɠل أجل من : خاصة حالة

f (x0) = y0 fحيث: وحيدا حلا تقبل

البناء

و

ال؅فسيخ

د 15 109 صفحة 103،104 تمرʈــــــــــن التقوʈم
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