
الأستاذ: ية تجر علوم الثالثة السنة : المستوى ب− الذ ن حمزة−ع بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة
تمية اللوغار الدوال : الوحدة : يـوم
تمية اللوغار الدالة : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

المتوسطة القيم نة م الأسية، خواصالدالة القبلية: المكتسبات -

. ية ب الن تمية اللوغار بالدالة التعرف المستهدفة: الكفاءات -

. نت الأن مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل

:77 صفحة 02 رقم نشاط

د 10
د 10

: لعدد النيبيري Àاللوغاريتم

وتعريف مبرهنة
b وحيد حقيقي عدد يوجد ]0,+∞[ من a حقيقي عدد ل أجل من
لھ ونرمز a للعدد ي ب الن تم اللوغار العدد ذا س e = a : بحيث

”lna” بالرمز

ln2 و eb = يحقق2 الذي b الوحيد قيقي ا العدد : مثال -

: ln الدالة Áتعريف

تعريف
ln بالرمز ا ل نرمز ال الدالة ية" ب الن تمية اللوغار "الدالة س

lnx قيقي ا العدد من]∞+;0[ x حقيقي عدد ل ب ترفق وال

: نتائج -
y = lnx معناه x = ey ،Rمن y ل أجل ومن من]∞+;0[ x ل أجل ¶من

ln(ex) = x ،Rمن x ل أجل من و elnx = x ، من]∞+;0[ x ل أجل ·من

lne = 1 فإن e1 = e أن ما و ، ln1 = 0 فإن e0 = 1 أن ¹بما
”exp” لــ الدالة ”ln” الدالة أن بالقول 1 يجة الن ع : ملاحظـة -

خاصية
ن للدالت البيانيان ,O)التمثيلان

−→
i ,
−→
j ) س ومتجا متعامد معلم

ذو المستقيم إ سة بال متناظران ية ب الن تمية واللوغار الأسية
(المنصفالأول) y = x المعادلة
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(Cln) و (Cexp) : برهان -

: ن للدالت ن البيان ن المنحن
بماأن ، x 7→ lnx و x 7→ ex

.فإن x = lny أن ع y = ex

M(x,y)من النقطة أن القول
النقطة أن ع (Cexp)

معناه ذا و (Cln) من M ′(y,x)
سبة بال متناظران ن المنحني أن

للمنصفالأول
: اللوغاريتمية الدالة تغير Âاتجاه

خاصية
]0;+∞[ ال ا ع تماما ايدة م ية ب الن تمية اللوغار الدالة

ومنھ a ≺ bحيث من]∞+,0[ كيفيان حقيقيان عددان b و a برهان: -
lna ≺ lnb Rفإن ع تماما ايدة م الأسية الدالة أن ما و elna ≺ elnb

من]∞+,0[ b و a ن حقيق عددين ل أجل من : نتائــــج -
a ≺ b ع lna ≺ lnb  a = b ع lna = lnb ¬
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الأستاذ: ية تجر علوم الثالثة السنة : المستوى ب− الذ ن حمزة−ع بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة

تمية اللوغار خواصالدوال : الوحدة : يـوم
تمية اللوغار الدالة : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

المتوسطة القيم نة م الأسية، خواصالدالة القبلية: المكتسبات -

. ية ب الن تمية اللوغار بالدالة التعرف المستهدفة: الكفاءات -

. نت الأن مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل

د 10
د 10

: الجبرية الخواص
: الأساسية الخاصية -

خاصية
ln(ab) = lna+ lnb ، من]∞+;0[ b و a ن حقيق عددين ل أجل من

اخرى ة ج ومن eln(ab) = ab · · · (1) : لدينا برهان: -
eln(ab) = e

lna+lnb : نجد (2) و من(1) .elna+lnb = elna × elnb = ab · · · (2)

ln(ab) = lna+ lnb : إذن
: نتـــــــــائج -

نتيجة1
، من]∞+;0[ b و a ن حقيق عددين ل أجل من
ln
(a
b

)
= lna− lnb و ln

(1
a

)
= −lna

تماما موجبة حقيقية أعداد عدة إ يجة الن ذه عميم يتم : ملاحظـــــة -

، من]∞=,0[ an,..., a2 ، a1 حقيقية أعداد ل أجل من لدينا: ون ي كذا و
ln(a1a2...an) = lna1 + lna2 + · · ·+ lnan

نتيجة2
يح عدد ل أجل ومن ، ]0;+∞[ من a حقيقي عدد ل أجل من

ln(an) = nln(a) ، n س

نتيجة3
ln(
√
a) =

1
2
ln(a) ، من]∞+;0[ a حقيقي عدد ل أجل من
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الأستاذ: ية تجر علوم الثالثة السنة : المستوى ب− الذ ن حمزة−ع بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة

تمية اللوغار الدوال خواص : الوحدة : يـوم
تمية اللوغار الدالة دراسة : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

المتوسطة القيم نة م الأسية، الدالة خواص القبلية: المكتسبات -

. ية ب الن تمية اللوغار الدالة دراسة المستهدفة: الكفاءات -

. نت الأن مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل

د 10
د 10

: Àالنهايات
خاصية

−∞ 0 عند ا اي و +∞ +∞ عند ln الدالة اية
lim
x→0

lnx = −∞ و lim
x→+∞

lnx = +∞

: والاشتقاقية Áالاستمرارية
خاصية

x ل أجل من ولدينا ]0;+∞[ ع للإشتقاق وقابلة مستمرة ln الدالة
ln′(x) =

1
x

، ]0,+∞[ من

برهان: -
ال ا ع للإشتقاق وقابلة مستمرة ln الدالة أن ان بر بدون نقبل -

]0;+∞[

ln الدالة مركب f ، f (x) = elnx بــ ]0;+∞[ ع المعرفة الدالة عت -

: لدينا و ]0;+∞[ ع للإشتقاق قابلة expف بالدالة متبوعة
ة ج ومن f ′(x) = ln′(x)× x فإن elnx = x أن ما و f ′(x) = ln′(x)× elnx

ln′(x) =
1
x

إذن f ′(x) = 1 أخرى
: التغيرات Âجدول

x
ln′(x)

lnx

0 +∞
+

−∞
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1

0
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كمستقيم ب ات ال محور يقبل تمية اللوغار للدالة الممثل (C) المنح -

مقارب
ذات النقطة عند يقبل (C) المنح إذن ln1 = 0 و ln′(1) = 1 لدينا -

y = x − 1 مماسا 0 الفاصلة
: إذن lim

h→0

ln(1 + h)
h

= ln′(1) = 1 لدينا المشتق العدد ف عر من -

lim
x→1

lnx − 1
x − 1

= 1

�
�

�
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الأستاذ: ية تجر علوم الثالثة السنة : المستوى ب− الذ ن حمزة−ع بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة

تمية اللوغار الدوال خواص : الوحدة : يـوم
تمية اللوغار الدالة : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

ية ب الن hتمية للوغار الدالة خواص القبلية: المكتسبات -

تمية اللوغار الدوال بتوظيف مشكلات حل المستهدفة: الكفاءات -

. نت الأن مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل

د 10
د 10

: ومتراجحات معادلات حل
1 طريقة

ل الش من ة ا (م ln[u(x)] = a ل الش من معادلة ل
( ب ت ال ع ln[u(x)] ≺ a

ب). ت ال ع ة ا (الم المعادلة ف عر مجموعة D ن ع -

ب). ت ال ع u(x) ≺ ea ة ا (الم u(x) = ea المعادلة D نحل -

التالية: ات ا والم المعادلة حل : مثال
ln(−x − 3x+4) ≻ 2Â ln(3x) ⪯ 6 Á ln(−2x+4) = 1 À

2 طريقة
ل الش من ة ا (م ln[u(x)] = ln[v(x)] ل الش من معادلة ل

( ب ت ال ع ln[u(x)] ≺ ln[v(x)]

ب). ت ال ع ة ا (الم المعادلة ف عر مجموعة D ن ع -

ع u(x) ≺ v(x) ة ا (الم u(x) = v(x) المعادلة D نحل -

ب). ت ال

التالية: ات ا والم المعادلة حل : مثال
ln(3x3 − 4x+8) ⪯ ln(3x3) Á ln(−x+4) = ln(x2) ¬

ln(−x2 − 3x+4) ≻ ln(4)Â
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الأستاذ: ية تجر علوم الثالثة السنة : المستوى ب− الذ ن حمزة−ع بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة
تمية اللوغار الدالة : الوحدة : يـوم
ln ◦u الدالة دراسة : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

تمية اللوغار ،خواصالدالة التغ ،اتجاه الاشتقاقية ايات، ال القبلية: المكتسبات -

. ية ب الن تمية اللوغار توظيفخواصالدالة المستهدفة: الكفاءات -

. نت الأن مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل

د 10
د 10

Àالنهايات:

مبرهنة
−∞ أو +∞ أو حقيقية أعددا تمثل cو b، a

وموجبة معرفة u fو = ln ◦uحيث f و lnx ، u التالية الدوال عت
I مجال ع

lim
x→a

f (x) = c فإن lim
x→b

lnx = c و lim
x→a

u(x) = bانت إذا

f (x) = ln(2x − 2) : ي 1[كما : +∞[ ع المعرفة f الدالة عت : مثال Á

1 و +∞ عند f ايات احسب
: التغير Áاتجاه

خاصية
ln ◦ u و u ن للدالت فإن I مجال ع وموجبة معرفة دالة u انت إذا

I ال ا ع التغ نفساتجاه

Âالمشتقة:

خاصية
فإن I مجال ع تماما وموجبة للإشتقاق قابلة دالة u انت إذا
،I من x ل أجل من ولدينا I ع للإشتقاق قابلة ln ◦ u للدالة

(ln ◦u)′(x) = u′(x)
u(x)

�
�

�
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الأستاذ: ية تجر علوم الثالثة السنة : المستوى ب− الذ ن حمزة−ع بن سليمان : ية ثانو
التحليل : التعلم ميدان 2019− 2018 : الدراسية السنة
تمية اللوغار الدالة : الوحدة : يـوم

العشري تم اللوغار دالة دراسة : الموضوع ســـاعة : المدة

رقم:02 المذكرة

تمية اللوغار ،خواصالدالة التغ ،اتجاه الاشتقاقية ايات، ال القبلية: المكتسبات -

تمية اللوغار بتوظيفالدوال مشكلات حل المستهدفة: الكفاءات -

. نت الأن مراجع، ، المدرســي الكتاب المستعملة: الأدوات -

الملاحظات المدة الــــدرس عناصــــر المراحل

د 10
د 10

العشري: اللوغاريتم Àدالة

تعريف
log بالرمز ا إل يرمز ال الدالة العشري تم اللوغار دالة س

logx =
lnx
ln10

: بـــ ]0,+∞[ ع والمعرفة

log(10) = 1 و log(1) = 0 : ملاحظة
خـــــــــواص

تماما، ن موجب b و a ن حقيق عددين ل أجل من
log

(a
b

)
= log(a) + log(b) log(ab) = log(a) + log(b)

log
(1
a

)
= −log(a)

log(an) = nlog(a) : ناطق عدد n أجل من

log(10n)+ = n : خاصة حالة
خاصية

]0;+∞[ ال ا ع ايدة م ”log” الدالة

نتيجة
n ⪯ log(10) ⪯ n+1 : 10nفإن ⪯ x ⪯ 10n+1 يحو منأجلnعدد

البناء

و

سيخ ال
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