
 

 الكـػذاىــٕ عبذ الم الأطتار:                             10/73بطاق٘ سقه:                -بؼلْل -لص طلٔناٌ  اثاىْٓ٘ خ المؤطظ٘:

 الحص٘  ٍيذط٘ التاسٓخ 5102ىْفنبر                

 المحْس الجذاٛ الظلنٕ ّ تطبٔكاتُ الكظه  علْو تجشٓبٔ٘  7

 المْضْع ظتْٖنٕ في المالجذاٛ الظل المذٗ تينطاع

المعاسف  

 المكتظب٘

تْظٔف الجذاٛ الظلنٕ لإثبات تعامذ مظتكٔنين،  

 تعامذ مظتْٓين، تعامذ مظتكٔه  ّ مظتْٖ 

الكفاٛات 

 المظتَذف٘

 الْطاٜل البذاغْجٔ٘  المشاجع الكتاب المذسطٕ

 طير الذسغ مشاحل الذسغ الضمً

 الجذاٛ الظلنٕ )تزكير( في المظتْٚ : (0 

 ٍْ العذد الحكٔكٕ الزٖ ىشمض إلُٔ  u ّvالجذاٛ الظلنٕ لؼعاعين  شٓف:تع 

uبالشمض  v       :ّٕالمعشف كنا ٓل u v u v cos u, v   

 ملاحعات: 

 u v 0 ٍزا ٓكافئ :u 0  ّأv 0   أّ الؼعاعينu  ّv:ٖمتعامذًٓ أ

 cos u;v 0 
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u u u u   

uمشتبطاٌ خطٔا فإٌ:  u  ّvإرا كاٌ   v u v  

uىعتبر في المظتْٖ الؼعاعين  خاصٔ٘: AB  ّv CD، 

 علٙ المظتكٔه C  ّDالمظكطاٌ العنْدٓاٌ لليكط  'C' ّDّ لٔكً 

 AB :ٌعلٙ الترتٔب. فإAB CB AB C'D' 

 

 ّ ميظْب إلى معله متعامذ المظتْٖ العباسٗ التحلٔلٔ٘ للجذاٛ الظلنٕ في المظتْٖ:

متجاىع O; i; j ، ٌإرا كا u x;y  ّ v x';y uفإٌ :  ' v xx' yy'  

ىعتبر  أمجل٘: u 2; 3   ّ v 1;4  ّ
2

w 2;
3

 
 
 

 

لذٓيا:    u v 2 1 3 4 14        ، 
2

u w 2 2 3 2 2 2
3

       

uٓكٌْ الؼعاعاٌ  :التعامذ


  ّv


uمً المظتْٚ متعامذًٓ إرا ّفكط إرا كاٌ   v 0
 

  

u(x,y)إرا كاٌ 


 ّv(x ,y )


   ٌفإ  u


  ّv


xxمتعامذاٌ ٓكافئ   yy 0   

لكٕ ٓكٌْ الؼعاعين  حذد قٔن٘  مجال: u 3; 1    ّ v 2 ;5  عامذًٓمت 

u الحل: v  :ِمعيا   3 2 1 5 0          :ٖأ
1

2
   

إرا كاٌ   خاصٔ٘:  طْٓل٘ ػعاع: u x;y  فإٌ طْٓل٘ الؼعاعu  :ٍٕ
2 2

u x y  

الأػع٘ التالٔ٘ طْٓل٘   مجال: u 3;4  ،
1 3

v ;
2 2

 
  
 

  ، w 1;3  :ٍٕ 
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u 3 4 9 16 5     ،
2 3

w 1 3 10   

 تطبٔكات الجذاٛ الظلنٕ: (5

المظتْٖ ميظْب إلى معله متعامذ ّ متجاىع في كل ما ٓلٕ ىعتبر  O; i; j 

 

صٔاغ٘ 

 الكفاٛٗ

 

D

C

B CA  D



u



v





 

 

 .........................................................................................................ملاحظات حول سير الحصة:

 لتكً المظاف٘ بين ىكطتين: A A
A x ;y  ّ B B

B x ;y :ىكطتاٌ مً المظتْٖ،لذٓيا

   
2 2

B A B A
AB x x y y    

حٔح:  ABليحظب المظاف٘ مجال:  A 1;1  ّ B 4;3 

 الحل:   
2 2

AB 4 1 3 1 25 4 29       

ىعتبر اليكط: تمشًٓ: A 3; 1 ّ B 1;1  ّ B 5;3 بين أٌ المجلح .ABC  ّ٘ٓقاٜه الضا

 ّ متظاّٖ الظاقين

صٔػ٘  cos : ٔكً ل u x;y ّ  v x';y ا قٔظ ّ ػعاعين غير معذّمين  '

 للضآّ٘ المْجَ٘ u, v : ٌفإ ، 
2 2 2 2

u v xx' yy'
cos

u v x y x' y'


  

   
 

ىعتبر اليكط  :1مجال A 5;0  ّ B 2;1  ّ C :  ، أحظب3;6 cos AB;AB  اطتيتج ّ

قٔاطا للضآّ٘ المْجَ٘  AB;AC 

ىعتبر اليكط : 2مجال A 1;1  ّ B 2 3; 3  ّ C 6; 4 

AB  ّAC  ّABأحظب  AC  أحظب ، cos AB, AC 

  المظاف٘ بين ىكط٘ ّ مظتكٔه

   ُمظتكٔه معادلتax by c 0    ، 0 0
A x ,y تيتنٕ إلى  ىكط٘ لا( )  ٘المظاف

ّ المظتكٔه  Aبين اليكط٘       ٍٕ   0 0

2 2

ax by c
d A,

a b

 
 


 

أّجذ عباسٗ المظتكٔه   مجال:   ٘الزٖ ٓؼنــــل اليكط A 1;3  ّ u 2; 1  ثه أحظب ،

المظاف٘ بين اليكط٘ B ّالمظتكٔه  2;0 . 

 ػشط تعامذ مظتكٔنين: 

   ّ '  :ٕمظتكٔناٌ مً المظتْٖ معادلاتَنا علٙ التْالax by c 0    ّ

a'x b'y c' 0   

ػشط تعامذ المظتكٔنين    ّ '  :ٍْaa' bb' 0  

ػشط تْاصٖ المظتكٔنين    ّ '  :ٍْab' a'b 0  

إرا كاٌ  ملاحع٘:  : y ax b    ّ  : y a'x b'     فإٌ ػشط تعامذ المظتكٔنين

   ّ '  :ٍْa a' 1     ػشط تْاصٖ المظتكٔنين ّ   ّ '  :ٍْa a' 

 أمجل٘:

 

 

 

 

 

 

 
 




