
  2017BACl الأخيرة لتحضير gالتدريبات

  تمرين في الهندسة الفضائية
�سوب الى المعلم المتعامد و المت�ا�س المباشر الم في الفضاء ( ), , ,O i j k

� � �
، نعتبر النقط 

( ) ( ) ( )3;2;1 , 1;2;0 , 3;1;0C B A  و( )0;0;D m  ح%ثm . دد حق%قي موجب,  

BA.2ٔ) 2ٔحسب الجداء السلمي  )1 BC
���� ����

�cosالمضبوطتين ل>كل من   تينثم اس6ت�5ج القيم   ABC  و�sin ABC. 

 .2ٔABCحسب مسا@ة المثلث   ) ب

)بين 2ٔن الشعاع  )2 )1;2; 2n −
�

)Hظمي Fلمس6توي   )ABC. I كارتيةNد O5ج معاد� ثم اس6ت

2رUعي وجوه و2ٔن حجمه  ABCDبين 2ٔن  )3 5

6
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)لتكن   )4 )mS مجمو,ة النقط( ); ;M x y z  :2من الفضاء والتي تحقق 2 2 2
2 9 0x y z mz m+ + − + − =. 

)فإن  mبين 2ٔنه من 2ٔ_ل كل ,دد حق%قي موجب   ) 2ٔ  )mS . رة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرهاl سطح  

)حتى Nكون  m,ين قيمة   ) ب )ABC مس6توي مماس ل>سطح الكرة( )mS. 

)2ٔكتب معادF Oلمس6توي   ) ج )P لمس6تويF الموازي تماما( )ABC ويمس( )mS. 

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  



q 3حل التمرين التدريبي 

)uينا :  ) ( ) ( )3;2;1 , 1;2;0 , 3;1;0C B A  و( )0;0;D m  ح%ثm دد حق%قي موجب,  

BA.حساب الجداء السلمي 2ٔ)  )1 BC
���� ����
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)uينا :  )2; 1;0BA −
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   ،( )2;0;1BC
����

  

) إذن : ). 2 2 1 0 1 0 4BABC = × + − × + × =
���� ����

                

.2ٔي  4BA BC =
���� ����

 

�cosالمضبوطتين ل>كل من   تيناس6ت�5اج القيم  ABC  و�sin ABC:  

.�:  uينا cosBA BC BA BC ABC= × ×
���� ����

  

)و uينا :   ) ( )2 2
2 1 5BA = + − )و  = ) ( )2 2

2 1 5BC = + =  
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)ت}%ان 2نٔ الشعاع  )2 )1;2; 2n −
�

)Hظمي Fلمس6توي   )ABC: 

)uينا :  ) ( )
( ) ( )

. 1 2 2 1 2 0 2 2 0

. 1 2 2 0 2 1 2 2 0
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)ومwه  )1;2; 2n −
�

)Hظمي Fلمس6توي   )ABC 

)وي تعيين معادO دNكارتية Fلمس6ت � )ABC: 

( )1;2; 2n −
�

)Hظمي Fلمس6توي   )ABC هwلمس6توي  ومF Oمعاد( )ABC  : من الشكل

2 2 0x y z d+ − + =  
)نعوض U@داثيات النقطة  dلتعيين قيمة  )1;2;0B : نجد Oفي المعاد  

1 2 2 2 0 0d+ × − × + 2ٔ5dي  = = −  

)معادF Oلمس6توي إذن  )ABC :2 2 5 0x y z+ − − =  
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)) لتكن  4 )mS مجمو,ة النقط( ); ;M x y z  :2من الفضاء والتي تحقق 2 2 2
2 9 0x y z mz m+ + − + − =.  

)فإن  mت}%ان 2نٔه من 2ٔ_ل كل ,دد حق%قي موجب   ) 2ٔ  )mS : رةl سطح 

u2ينا :  2 2 2
2 9 0x y z mz m+ + − + − )Nكا�    = )22 2 2 2

9 0x y z m m m+ + − − + − =  



)ومwه :  )22 2
9x y z m+ + − =  

)ومwه  )mS  رة مركزها النقطةl سطح( )0;0;D m  3ونصف قطرهاR =  

)حتى Nكون  mتعيين قيمة   ) ب )ABC مس6توي مماس ل>سطح الكرة( )mS: 

( )ABC  مماس لسطح الكرة( )mS    يعني( )( ), 3d D ABC =  

2ومwه   5
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m +
)لان           = )( ) 2 5
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2ٔ2ي  5 9m + 2ومwه       = 4m =  

2mوUلتالي   = 

)حتى Nكون  mقيمة  )ABC مس6توي مماس ل>سطح الكرة( )mS 2 هيm =  

)كتابة معادF Oلمس6توي   ) ج )P لمس6تويF الموازي تماما( )ABC ويمس( )mS: 

( )ABC  مس6توي مماس لسطح الكرة( )2S  التي مركزها( )0;0;2D  

)معادF Oلمس6توي  )P   2من الشكل 2 ' 0x y z d+ − + =  

( )P مس6توي مماس لـ( )2S  4يعني '
3

3

d− +
=  

4ومwه  ' 9d− + =   

'إما  4 9d − 'ومwه                           = 13d =  

'2ٔو  4 9d − = 'ومwه                         − 5d = −  

)معادF Oلمس6توي )P   2هي 2 13 0x y z+ − + =  

)المس6توي ا�خٓر هو المس6توي  )ABC  2معادلته هي 2 5 0x y z+ − − =  

  

  

  



  

  

  

  

  

  إنتهى تصحيح التمرين التدريبي الثالث 

  الأستاذ ثابت إبراهيمبالتوفيق والنجاح في البكالوريا 

  


